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avertissement. 

C E t T E i^conde Eartie a été com- 
pofée avec tant de foin & d’é- 
xaûitude j- qu’on peut la regarder 
comme une Bibliothèque de tout. ce 
qu’il y a de plus important dans la 
Géométrie Pratique , & comme un 
livre propre à conduire ( par fâ feule 
ièdure) un jeune homme à un degré 
de fciencci dontle détail qui fuit, va 
faire voir l’utilité.- 
Cet Ouvrage eft divifé en huit prin- 
• cipaux articles; dont le premier en- 
ieigne la Pratique du Compai ^ de 
la Reqje , c’eft-à-dire , à tirer toute 
Corte de lignes perpendiculaires & 
parallèles, à les divifer en tant de pat- 
ries égales que l’on veut ,<à trouver 
des proportionnelles & réciproques, à 
tirer des tangentes & des feccantes , 
à tracer des lignes courbes ou circu- 
Jàires , à former des angles , à' les 
prendre fur le terrain , & à les divi- 
îeif à volonté; à tracer tous les poli-: 
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îv JÎP^BRTISSEMET^T, 
gones , à faire des figures égales &' 
femblables à d’autres, à les diviferen 
parties égales , à lever toute forte de 
plan, à changer toutes figures en d’au- 
tres figures difleniblables, & quifoient 
pourtant égales entr’elles. 

Le fécond article traite de la Tri- 
y)nomètrie '■} on y apprend à réfoudr^ 
tous triangles, à trouver leurs angles 
& leurs cotez inconnus , par les tables 
de finus tangentes & feccantes ou au- 
trement , à trouver ou à mefurer toute 
forte de longueurs ôc largeurs accef- 
fibles ou inacceflfibles , ce qui fe fait 
par l" Altimétrie. 11 donne aufii quel- 
ques principes fur l' Aftronomie par la 
réfolution des triangles fphériques , 
il fait connoître les zones & les dif- 
férens climats , il donne quelques 
réglés pour trouver les Longitudes & 
les Latitudes , la hauteur des Aftrcs 
& leurs diftances de la terre. 

Le troifiéme article traite de \ZiPla» 
nimétrie j il enfeigne à mefurer ou toi- 
fer toutes fortes de fuperficies planes,, 
droites & courbes, régulières ou irré- 
gulières, & tout ce qui peut regac- 
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AVERTISSEMENT, t 
& (îer l’arpentage, avec des table. 
en Le quatrième QonÙQïit la. Stéreomé^- 
Je trkt qui apprend à connoître la faper- 
'!• ûde & la folidité des corps ou folides , 
f réguliers ou irréguliers. Il- donne des 
réglés pour, le jeaugeage des ton- 
, neaux ^ avec des tables pour le toifé 
de la charpente , ou mefure des bois^ 
On y trouve un Tarif confidérable 
pour la rèduèHon de toute forte de 
bois quatre en pièces réduites. 

Le cinquième article confifte dans 
/p Nivellement , avec une table des 
diffèrencesdu vrai niveau , avec le ni-: 
veau apparent. ^ 

Le iixrème, eft un abrégé des.iVfè- 
eaniques y ou des Forces mouvantes y oh 
i’on apprend à connoitreia nature du 
mouvement, l’effort qu’il fait fur les 
corps fans refîbrt , fur les corps pe- 
/ants & fluides. Il traite des Machines 
propres à communiquer ou à arrêter 
Je mouvement , comme font la Ba- 
/ance. Je Levier, la Roue, la Poulie-, 
fe Plan incliné ou le Coin, & la Vis. 

Xe feptiéme article parle de fFfy- 
’auU^e , c’eft-à-ÿie , du mq^ve-; 


vj AJTE R TISSE ME NT. 
ment , despropriecez & de la conduite 
des eaux. Il confidere le mouvemenc 
des corps fluides par rapport à leur 
pefanteur , à leur choc Ôc à leur ref- 
fort. IL donne des réglés pour les 
Moulins à eau & à vent , pour con- 
noître la dépenfe des eaux dans des 
rems donnez , la valeur ou produit 
d’une fource , la hauteur des jets 
d’eaux, celle des réfervoirs , & l’ou- 
verture que' doivent avoir difFcrens 
ajutages, avec des tables propres 
ces ufages. 

Il traite des Pompes foulantes, af- 
pirafltes &• expulfives , ou autres ma-- 
ehines propres à élever les eaux. Il 
donne aufli des réglés pour trouver 
la pefanteur fpécifique de tous les 
Métaux ou autres matières pefantes 
comparées entr’elles, avec des tables. 
Il enfeigne à connoître la charge ou 
portée d’un Vaifleau fur l’eau de la^ 
mer ou fur quelque rivière , & de com- 
bien il doit ou peut s’enfoncer danS' 
ces eaux. Il finit par une notion des 
Baromètres , des Thermomètres ôc 
des Oeolipiles, 
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AV 1 RT ISS JE me NT. vi) 
Enfin le huitième article traite des- ’ 
Aachine^ de Guerre , & comme la poii- 
re eft l’a me de prefque toutes ces Ma- 
iiines ; il enfeigne quelle en eft la* 
latiere , où on l’a trouve , com- 
lent on la prépare; quelle dofe on- 
li donncj & comment on la fabrique. 
Il parle delà compofition de la 
atiere du canon , de la forme qu’om 
,i donne, du noun de toutes fes par- 
^s, dp la .maniéré de l’éprouver &- 
; s’en’ fervir , de fa portée , de fa 
arge, de Ton aftùt, des inftrumens 
t armes néceflaires à fon- fervice 
it en Place qu’en Campagne , des 
tteries, du calibre des pièces & du- 
ids des boulets , avec des tables 
mirées à cet ufage, des boulets rou-- 
5 , à cartoirches & autres maniérés^ 
charger le canoni 
11 s’étend fufïifemmenr fur le mor- 
r à bombes, fur fa forme, fa ma- 
re , fur fes parties j fur- les bombes, 
ir forme , leur prix, leur charge s- 
rs ampoulettes oufufées, & fur la* 
:tce ou jet des bombes, avec des 
Les. 


Vîi j JÊ^ERTlSSEMMl^r. 

Il traite enfuite des mortiers ca- 
nons , des carcaffes , des grenades , des 
pétards J des pierriers & autres ma- 
chines de guerre, des feux d’artifices» 
comme pot à feu, balle à feu , gau- 
dron, banques foudroyantes, &c. de 
leurs matières & compofition , des 
mines, contre-mines, le tout termi- 
né par une notice détaillée de tou- 
tes les munitions de guerre nécef- 
faires dans un Siège , de ce qu’on 
peut y confommer, & de celles qu’on 
peut en rapporter , fuivant ce qui 
s’eft pafle dans les Sièges de nos der- 
nières guerres r voilà en général ce 
qui compofe ce fécond Volume , 
dont la groffeur n’à pas permis d’em 
trer dans un plus grand détail , & 
que nous avons été obligé de divifer en 
deux. Heureux fi les foins que j’ai^pris 
poutj les drefier & les rendre utiles au 
Public, peuvent lui être agréables, & 
le porter à me pardonner les fautes 
d’imprefilon & d’érudition qui pour- 
raient être échappées à ma vigilance^ 


" Il :/ Güuqk 
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A 

LA GEOMETRIE 

PR A TIQU E. 
ARTICLE I 

>e la Pratique du Compas ^ 
la Re^le, 


O M M E la pratique Hu Compas 

C '^ & de la Réglé s’étend fur Ut /,/« 
|»w, les Angles f les Triangles ^ 
'% les Cercles ^ les Poligones , & fur 
differents changetnens , oh réclusions des 
ures ^ il eft nécefîaire de parlet ici de 
irs différentes opérations dans plufieurs 
^ions particulières, 

Fjsrt, //, 


A 


1 


De U Prati^jue 

SECTION PREMIERE 

De la Pratique des Lignes droites 
^ courbes, 

PROBLEMES, 


I. 

D *Vn point donné A. fur une ligne droite 
donnée BC. élever une perpendiculaire 
AD. Fig. i. pi. J. 

. Du point B. & C. & d’une diftance plus 
grande que la moitié de la ligne donnée , 
comme BF. CE. décrivez deux arcs de 
cercle , qui fe couperont au point D. tirez 
la ligne AD. qu’on prolongera tant qu’on 
voudra, & cette ligne AD. fera la perpen--, 
diculaire demandée par le Théorème if de / 4 , 
Partie page 140. 

I. R E M A R Q_U E, 

Si la ligne donnée BC. étoic trop Ion-' 
f»\ic , prêtiez fux icelle deux points E & F, 
Egalement diftancs du point donne A, dÇ.L 
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'4es Ligves ^ 

ces deux points E. F. & d’une même 
verture de Compas , décrivez deux arcs 
cercle s’entrecoupant. au point D. tirej^ 
tr lors la ligKC AD. & prolonge'^U k vo^ 
té y elle fera la perpendiculaire demandée. 

II. Remarque. 

Si le point A. cft donné fans aucune li- 
e , U faut en ce point tirer la ligne BC. 
operer ainfï qu’on vient de le dire, lorC. 
c la ligne BC. eft donnée; 

II. 

) 'ZJn point donné A. abaifferune lignei 
perpendiculaire fat une ligne donnée BC, 

Z. pl. /. 

,^u point A. comme centre, décrivez 
arc de cercle qui coupe la ligne don^ 
BC. aux points EF. 

)ivifez la partie de cette ligne EF. en 
X également au point G. tirez enfuite 
igné GA. qu’on prolongera tant qu’on 
idra , & elle fera la perpendiculaire de -4 
■dée. 

III. 

point donné A, a V extrémité d'une 
r ligne AB.'élever une perpendicu'aire. 
rolongez s’il fe peut la ligne BA. vers 
:nforte que AC. égale AB. enfuite des 

A ij 



f 

^ De U Tratî<]ue 

points C & B. décrivez d’une meme' ouvert 
tHfe de compas deux arcs de cercle s’entre- 
coupant au point D. tirez la ligne AD, 
qu’on poura prolonger à volonté, & ce 
fera U perpendiculaire demandée. Figure 4, 
phi. 

Autrement. 

S oit l’extrémité A, de la ligne propo- 
fée AB. pofez à difcretion le point C. 
«udelTus de la ligne AB. & de ce point & 
intervale CA. décrivez la portion de cer- 
cle DAE. tirez la ligne DCE. fi l’on tire 
pour lors la ligne AE , elle fera perpendi- 
culaire fur l’extrémité A, do la ligne AB, 
propofée. Fig. ^.pl, I, 

Autrement. 

D U point A. décrivez l’arc GHM. 8é 
du point G. décrivez l’arc AH. 

Du point H. décrivez l’arc AMN. du 
point M. décrivez l’arc NH. fi l’on tire 
pour lors la ligne AN. elle fera perpendicu- 
laire fur l’extrémité A, de la ligne AB. pr»., 
pofée. Fig. pl. I, 

IV. 

» \ 

^ Vr nn angle donné ABC, élever une, 
O perpendiculaire. 

- De l’angle donné B. 4éçnve? à difcre,i 
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det Lignes, y 

on l’arc de cercle EF. des points E & F, 
d’une même ouverture de compas , dd- 

• « « t 9 



ig. 6. pl, /. 


V. 


*Vn point donné A. tirer, une ligne pa^ 
rallele à une ligne donnée BC. Fig. 


3 

. /. 

Du point A. abaiiTcz la perpendiculaire 
F. fur la ligne BC. ainfi qu’on l’a déjà 
ifeigné. 

Prenez un autre point H. à volonté fur 
ligne donnée BC. & fur ce point élevez 
perpendiculaire HG. parallèle & égale 
a précédente AF. pour lors fi l’on tire 
ligne DE. partant par les points G & A. 
te ligne fera parallèle a la ligne donnée BC, 
r la définition des lignes parallèles^ & par 
Theoreme V, delà /* partie, page 
150. ' 

Authimen t,' 

'X’Un point F. pris fur la ligne donnée 
_yBC. formez un arc de cercle partant 
r le point donné A. en fuite d’un autre 
lint H. pris à volonté fur cette meme 
,nc , ôc d’une même ouverture de com-î 

A iij 
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"é T>e la Pratl<jue 

pas , décrivez le fécond arc de cercle paf- 

fant par le point G. Fi^. S. pl. f. 

Si vous tirez pour lors une ligne tangente 
à ces deux arcs de cercle par les points G 
Sc A. cette ligne D£. fera parallèle a U ligne 
donnée B G. 

VI. 

A Vne ligne donnée BC. tirer une ligne 
DE. ejui lui fait paraVele, Fig, 9. pl. /, 
D’un point G. pris à volonté fur la ligne 
B. tirez une ligne oblique GA. du point G. 
& d’une ouverture de compas telle qu’on 
voudra , décrivez un arc de cercle HK. da 
point H. & de la même ouverture de com- 
pas , décrivez un autre arc de cercle GF, 
égal au précédent HK. pour lors f l’on tire 
une ligne DE. paffant par les points T & Vi, 
cette ligne DE. fera parallèle a la ligne don-^ 
fiée BC, a caufe de l'égalité des angles al-» 
ternes, 

VII. 

D ’Vn point donné A. tirer une ligne cour^ 
be para'lele à une ligne courbe donnée B 
C. Fig. io.pl. I. 

Prenez deux points à volonté DE. fur la 
ligne courbe donnée BC. divifez en deux 
également au point TC. fa portion DE. de 
«s deux points D Ôc E. & d’une ouverture 
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des lignes f 

compas plus grande que la moitié des 
ux portions DK. EK. formez en dehors 
en dedans de cet arc , des arcs de cercle 
■ntrecoupant aux points F & G. tirez les 
;nes FG. fc coupant au point G. pour lors 
point H, fera le centre de l’arc de cercle 
nné BC. je dis que fi de ce centre H. & 
me ouverture de compas égale à la dii- 
ice HA. l’on forme un fécond arc de cer- 
; MAN, cette ligne courbe fera parallèle k 
ligne courbe donnée BC. k caufe de la con- 
nricité des deux arcs de cercle , /. Part, page 
9 & 154* 

La propofition ou problème précédent , 
>pofe la connoifiance de celui qui fuit j 
voir, 

VIH. 

t Trois points donnez. ' faire pajfer une 
L circonférence cC un cercle, pourvu que ces 
s points ABC. ne f oient point fur une 
ic ligne, Fig. ij. pl. II. 

P R A T I Q^U I. 

"^Irez du point A.au pointB. & du point 
C. au même point B. deux lignes 
ites B A. BC. divifez les en deuxégale- 
it aux points D & E. fur lefquels éle- 
les deux perpendiculaires DF. EF. qui 
ouperont au point F, Æ de ce point F* 

A 
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I Ve la Vratîque 

fir di fiance â*nn des points donnez A, ouVi 
0 H C. l*on forme une circonférence ou arc de 
cercle , elle pajfera par les trois points donnez 
ABC. par le Théorème II, de la /, Fartit 
page 159. 


Autrement. 

D Es points A & B. & d’une ouverture 
de compas plus grande que la ligne 
AB. décrivez delTus & deffous des arcs de 
cercle s’entrecoupant au points G. H. Figi 
16, pl, II, 

De même des points B & C. & d’une ou- 
verture de compas plus grande que 
moitié de la ligne BC. décrivez deffus ÔC 
deflbus des arcs de cercle fe coupant aux 
points L. M. n l'on tire pour lors les lignes 
GH. LM. elles fc couperont au point Kj 
pour lors , ft du point K. comme centre fÙ" 
intervalle A. ou B. ou C. F on forme un cercU 
ou une portion de cercle , elle pajfera par jet. 
trois points donnez ABC. par .le mime prin^. 
.ùpe, 

I X. 

P Our tracer fur le terrain une ligne droite 
d'une di fiance a une autre , comme de A 
àB. Fig, ti,&.x^.pl, III. 

■ r. Lorfque'le terrain cft uni ou bien 
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des Lîgnef'. ^ 
at , il faut aux deux points A & B. plan- 
r deux jalons ou fiejuets d’environ un 
)uce d’épailTeur ou groffcur , & de trois 
I quatre pieds de longueur ou hauteur i 
)intus par un des bouts , & fendus pat 
ar autre extrémité , enforte qu’on puiflè 
ins leur petite fente ficher une carte ou 
larré de papier blanc, ‘ , 

Enfuite de dix en dix toifes , comme aux 
iints D.E.F, G, H. plantez des femb la-; 
es jalons , enforte qu’en bornoyant du 
)inc A, tous ces jalons , couvrent ou ' 
ipêchent de voir le dernier jalon qui 
: fur le point B. qbfervant de planter ces 
ons le plus à plomb qu’il fera pofllble. 

La hauteur des jalons peut remédier à 
[légalité du terrain , lorfqu’il n’efl: pas 
rt irrégulier , & il fuffit que quelque 
rtie du bâton d’un jalon foit cachée par 
ux de devant J car il n’eft pas pofliblede 
luver un terrain aflez uni pour mettra 
□s les jalons aune même hauteur, pour- 
qu’on foit alTuré en bornoyant qu’ils 
it plantez dans une même ligne droite 
tre le premier & le dernier. 

On peut aullî éviter quelques petits 
nds du terrain, en plantant les jalons 
-delà, ou en- deçà fut un lieu plus élevé, 
Ainfi ayant planté les jalons D.E.F.G.H. 
.forte que de trois en trois , le premiet 



iP De U frAticjHe des Lignes 
couvre les deux autres, je disque fi l’on 
tend une corde ou chaîne du premier jalon 
A. aux autres qui fuivent , &: qu’on fdfiè 
un fillon fut la terre immédiatement au- 
dclTous de cette corde , l’on fera du point 
A. au point B. une ligne droite telle qu’on 
peut le fouhaiter. 

. 2*. Lorfcfue les deux dijlances A 8 c B. ne 
•peuvent point être découvertes toutes les deux 
à la fois , a caufe de l'inégalité du te-rrah , 
en pourra tracer entre ces deux points une //- 
gne droite de cette maniéré. 

Cherchez un point comme E. entre ces 
deux diftances , d'où l’on puilfe découvrir 
les deux points A & B. fans déranger l’in- 
Urument avec lequel l’on peut découvrir 
ces deux extrêmitez A & B. & ayant du 
point E au point A. 8 c du même point E 
au point B. fait la même operation que 
l’on vient d’expliquer, on tracera avec la 
même facilité une ligne droite du point A au 
point B. par la définition de la ligne droite 
/. Partie i page 137. 
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De la Divijîon des Lignes. 

PROBLEMES. 

I. 


"X Ivïfer une ligne donnée AB. en deu^t 
^ parties égales, Fig. ii, fl. /. 

Prenez fur cette ligne deux points à vo» 
lté GH. & de ces deux points, ou des 
trêmitez A & B. & d’une même ouver- 
ce de compas , ( pourvû qu’elle foit plus 
inde que la moitié de la ligne AB. ou de 
portion GH. ) formez au-defliis & au- 
(Tbus de cette ligne des arcs de cercle 
ntrecoupant aux points Q&c D. fi Von 
e four lors une ligne droite CD. elle cou- 
•a ou divifera la ligrie donnée Ah. en deux 
ilemsnt au ’foint E. par te Théorème IX. de' 
I. part. pag. 143. 

Autrement. 

> Es points B & A, & d’une meme 
ouverture de compas plus grande 
e la moitié de la ligne donnée , décri- 
Z deux portions de cercle s’entrecou- 
nt aux points C, D. fi Von tire de ces deux. 

Ay'i 
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paînts de feBion la ligne droite CD. elle eottS, 
fera la ligne donnée AB, en deux é gaiement 
au point E. Fig. ii.pl. I, 

Autrimïnt. 

L Orfque la ligne à divifer AB. eft fur un 
terrain fpacicux , au lieu de compas , 
il faut fe fervir d’une chaîne ou d’une 
corde , qu’il faut attacher alternativement 
Avec un piquet aux deux extrêmitez de 
cette ligne A & B. & de ces deux points 
& extrêmitez , ayant formé des arcs de 
cercle ( fe coupant aux points CD. ) avec 
cette chaîne ou corde, a laquelle il faut 
attacher une pointe pour marquer fur le 
terrain les points de feélion C & D. fi avec 
une autre corde on forme une ligne droite CD, 
elle coupera la ligne donnée AB, en deux éga-. 
Ument au point E, Fig. 1 3 , p/, /. ' 

II, 

D Jvifer une ligne A B. en trois parties 
égales, Fig, 14. pl. II, 

• Des points A & B, & d’une même ou- 
verture de compas ( pourvu qu’elle foie 
plus grande que la moitié de la ligne don- 
née) décrivez par delTus & par deflbus 
cette ligne des arcs de cercle s’cntrccou-' 
pant aux points H & I. 
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Tirez enfuite les lignes AH. HB. que 
)us diviferez en deux également aux 
)ints L & M. je dis cfue Jî vous tireX^ les 
’^nes LI. Ml. ces deux lignes couperont la 
ine donnée AB. en trois parties égales par, 
r points de feélion N & O, 

III. 


3 1 vifer une ligne AB. en autant de par.: 
ties égales quon voudra , comme icy en 


X. fif. 17. pl. fl* 

De î’extremitez A. tirez à difcretion 
le ligne oblique AD. & de l’extrémité B. 
rez- en une autre BC. parallèle à A D. 
Enfuite des points A & B. & fur les li- 
les AD. BC. prenez à difcretion cinq 
irties égales marquées par les chifres 1. 1. 
4. f. fi l'on tire pour lors et un chifre à 
lutre des lignes droites parallèles, comme i. 5, 
4. &c, ces lignes couperont ta ligne donnéê 
B. en fix parties égales auv points c, f. g. 


R E Xf A R Q^V 1. 


J ' Exemple précédent peut fervir peur tout 
...J autre, en obfervant toujours de prendre 
tries lignes parallèles AD. BC. autant de 
«irties égales à volonté ( pourvu qu'il y en 
it une moins ) que vous voulex, divifer ^ 
gw donnée ÂB, 
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De la pratique 

Autr-ement. 

P Our divifer une ligne droite donnée AB, 
en tant de parties égales quon voudra , 
cotrnne par exe/Apleen quatre. Fig. iZ.jfl. II. 

Tirez au-de(ius de la ligne donnée une 
ligne CD. qui lui foie parallèle ^ mais plus 
petite, ayant pofté fur CD. quatre par- 
ties égales à volonté i. 2. 5. 4. tirez AC. 
BD. que vous continuerez jufques à leur 
rencontre au point E. je dis que fi l'on tire 
du point E. d:s Lignes par les divifions 1. 1. 3, 
elles divi feront la ligne donnée AB, en quatre 
parties égales aux points F. G. H. 

IV. 

P Our divifer une ligne droite donnée AB. 

terminée félon des raifons données ou pro^ 
po fées k être divifées félon les raifons C, D* 
E. F. Fig. iç).pl. II. 

Du point A. tirez à diferetion une ligne 
oblique AG. & fur cette ligne portez les 
quatre lignes ou raifons données , enforte 
que AH. égale la ligne C. que HI. égale 
la ligne D. IL. égale E. &c que LM. égale 
F. 

Tirez enfuite la ligne BM.;V dis pour lors 
que fi des points L. I. H. on tire a cette ligne 
les parallèles LN. lO. HP. elles divi ferons 
la ligne AB. félon les mis raifons donnéet 
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D. E. F. aux points P. O. N. par T article 
(icidier des lignes proportionelles & recL 
^nes , /. part.pag. zoo. 


V. 


jTerou retrancher d’une ligne donnée KQ. 
telle partie on voudra, comme icy la 
^uiéme partie. Fig, xo.pl. II. 
rirez la ligne indefinie AC. for laquelle 
rtez à volonté cinq parties égales i.z. 
f. 5. de la derniere divifion 5. tirez la 
le B 5. je dis pour lors ^ue fî de la pre- 
re divijîon I. l’on tire une ligne ID. pa~ 
eleà 5. B. la portion KD, fera la cinquième 
tie de la ligne AB. que l’on en veut te-* 
'jcher, 

V I. 

- * 

'^Ouper la partie qu’on voudra (Lune ligne 
donnée AB. par exemple les trois cinquté,* 

. Fig, xt,pl, II. 

’aices un angle à volonté ECD. & pre- 
, fur un de fes cotez CD. cinq parties 
les & à difcretion, enfone que la por- 
î CF, en contienne trois, prenez enfuite 
C£. la valeur CH. égale à la ligne AB. 
!z enfin DH. 8 c fa parallèle FG. pour lors 
'igné CG. contiendra les trois cinquième 
CH. & par conféquent de AB. 
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VII. 

C Oaperune ligne droite AB. terminée data 
lamoyenne & extrême raifen, enforte 
que lereElangle compofé de toute la ligne, 
de l'une de fes deux parties , fait égal au 
quarré confirait fur l'autre partie. Fig. 24. 

pl. III. 

Elevez la perpendiculaire AG. prolon- 
gée vers D. faites AC. égale à la moitié 
de AB. du point C. & de l’intervale CB. 
décrivez l’arc BK. 

-h^Du point A. & de l’intervale AK.décri- 
’ vez l’arc KE. pour lors la ligne AB. fera 
coupée ou divifée en E. dans la moyenne 
extrême raifon. 

Car fi vous faites le reétanglc AH. de la 
toute AB, & de fa partie BE. ce reftangle 
fera égal au quatré AF. conftruit fur fa 
plus grande partie AE. par le Théorème 5. de 
la /. partie pag. 

Autrement. 

P Our couper ou divifer une ligne AB.ff/i 
moyenne & extrême raifon. Fig» ij. pl» 

A l’ex-trêmité B. de la ligne donnée, cle-- 
vez la perpendiculaire BO. égale a la moi- 
üé de la ligne AB. du point O. comm» 
centre’, & de l’intervale OB, décrivez un 
cercle. 
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De Tautre extrémité A. de la ligne 
nnée , & par le centre du cercle O. 
ez la ligne AOD. qui coupera la cir- 
nférence du cercle au point E, faites 
fuite AC. égale à AE. ‘(ÿ* U ligne AB, 
a c&Mpée en moyenne & extrême raifon an 
■nt C. c'efi-k dire que AB, AC : : AG, 

3 - 

Car ED. eft égale à AB. parce qu’elle e(l 
innetre du cercle . & que le rayon OB, 

: égal à la moitié de AB. la ligne AB, 
ant tangente AD. AB. :: AB, AE. ou ' 
G. à laquelle elle eft égale j donc en 
ant AD. moins AB. ou DE. qui eft AE« 
i AC. eft à AB. comme AB. moins A<3, . 
li eft CB. eft à AC. 

Et en renverfant AB. AC ; : AC, CB,i 
ne AB. efl coupée en moyenne & extrêmt 
ifon. par le Théorème VI. de la,I, partiti 

g. 


Remas. Q^vi. 

"J Voique dans la figure III. le eeri 

^cle ne p)it point de la grandeur qu’il 
nvîent d’être félon ce Problème y cependant 
faut le confiderer comme fit fon Rayon BO, 
iitégala la moitié de la ligne donnée AB, 
r la démonfiration quon donne ioy de ce 
oblcme nefi bonne q^e dans cette hypothefe. 
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De U pr4tl<jne 
VIII. 


Deux lignes droites données A 6c C. 
trouver une moyenne proportionelle. fi g, 
26.pl, III, 

Tirez une ligne indéterminée DG. fur la- 
quelle prenez DE. égale à la ligne donnée 
A. & EF.égale à C. 

Divifez pour lors la ligne totale DF. en 
deux parties égales au point O. & de ce 
point comme centre & intervale OD. dé- 
crivez un cercle. 

Au point E. élevez la perpendiculaire 
EH. qui coupera la circonférence du cer- 
cle au point H. pouf lors cette perpendicu-^ 
la.re EH. fera moyenne proportionelle aux 
deux lignés données A & C, car DE. EG : : 
EF. & par confécfuent AB : : BC. ces lignes 
ttant egiles aux précédentes par leThéorêfnt 
XII. de la /, part, pag. 21 & xij. 

IX. 

£ Ntre deux lignes droites données l.&.H, 
trouver deux moyennes proportionelles, 

^7. p/. III. 

Tirez une lig ne AB, égale à la ligne H, 
& abai'Tez au point B. la perpendiculaire 
BC. égale à la ligne I. 

Menez la ligne AC. coupez 4 a en deux 
•également au point Fv élevez les perpen- 
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diculaires AO. & CR. du point F. comme 
centre , décrivez l’arc de cercle DE*, en 
telle forte j que la corde DE. touche l’an- 
gle B. 

Pour lors les deux lignes AD. CE. feront 
moyennes proportionelles entre les deux lignes 
donnies H & I. Ÿ^r L'article des lignes 
îionelles & réciproques y I. part, pag, 100#; 
&c, I 

X. 


T 


P/, 


Roisjignes A.B.C. étant données , trouvât 
une quatrième proportionelle. Figure 

III. Z 


Tirez deux lignes qui falfent tel angle 
l. que l'on voudra, prenez fur Tune de 
es lignes la- partie EF. égale à la ligne 
année A. & fur l’autre FG. égalç à B. ci» 
ez la ligne GF. 

Prenez enfuite fur la ligne EF. la ligne 
H. égale à C. & tirez HK. parallèle à 
G. faites la ligne D. égale à GK. & cette 
fera .la quatrième proportionelle que l’ort 
uioit connoitre. 

Car à caufe des parallèles FG. & HK» 
\ "EG : FH. G K. & par conféquent A. 

: : C. D. CCS quarte lignes étant égales 
c précédentes , donc D. eji la quatrième 
'port ionelle qu'on cherche. 
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Autrement. 

D lfpofez les deux premières lignes 
AB. de 15 loifes , & AD. de 10. fur 
une même ligne droite , l’extremite A, 
étant commune à toutes deux, tigure 30, 

fl. IV. 

Tirez enfuitc la troilîéme ligne AC. de 
Il toifes, formant avec AB. tel angle 
qu’on voudra, & ayant joint BC. qui fe 
trouvera de 9 toifes , tirez fa parallèle DE. 
<jui fera de 6 toifes. 

Pour lors la diftance AE. qui fera de S 
toifes , fera la quatrième ligne proportio- 
nelle aux trois lignes donné^es. 

Car dans cette proportion 10. 15 : î 8, 
II. donc les quatre lignes BA. DA,^ AE* 
^C. font proportionelTes. 

X I. 

^ A Deux lignes droites données AB. BC. 
JTV. trouver une troifiéme proportionelle ^ 
c*efl:-à.dire qui ait même rapottà BC. que 
AB, a avec BC, Fig. 18. pl. III* 

Prenez de fuite les lignes données AB, 
BC. enforte qu’elles ne falTent qu’une me- 
me ligne , tirez enfuite àdiferetion la ligne 
AF. fur laquelle portez la diftance AD. 
égale à la ligne BC. Sc ayant tiré la ligne 
DB. & fa parallèle CE, je disque U ligne 
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DE. (erA lé troiftéme proportionelle aux dcHü: 
lignes données AB. BC. 

XII. ' 

P Our faiye des échelles proportionelles 
cejl-a-dire d'nn meme nombre de parties 
égales chacunes y fnr des longueurs inégales 
données, Fig, 31. pl. IV, 

Soient les trois grandeurs inégales don- 
nées D. E. G.aufquelles on veut faire trois 
échelles qui leur foient égales , & qui con- 
tiennent chacune foixante parties égales. 

Tirez une ligne AO, à volonté, ôc fur 
icelle , & d’une ouverture de compas telle 
qu’on voudra , portez fix parties égales , 
comme AC. ces fix parties vous donne- 
ront AB. 

Faites enfuite fur cette ligne AB. le 
triangle équilatéral ABF. prolongez FA. 
à volonté vers R. & FB. vers Y. 

Menez du point F. des lignes par touj 
les points de divifion de la ligne AB, com- 
me r. 2. 3. 4. 5. 

Enfin coupez FL. FI. égales à D. FM, 
FN. égales à E. FP. FS. égales k G. & 
pour lors les lignes LI. MN, PS, feront loi 
trois échelles demandées. 



Vf la pratique 

XIII. 

P our trouver le centre d'un cercle dont on 
a la circonférence^ Fig, 31. pl.lV. 

Soie le cercle ABC. tirez à volonté dans 
ce cercle une corde AB. divifez-ia en deux 
également au point D. & fur ce point éle- 
vez une perpendiculaire- DC. laquelle 
étant prolongée , coupera le cercle aux 
points CE. fi L’on divife pour lors cette ligne 
en deux parties égales au point O. ce point 
fera le centre du cercle quon voulait trouver 
par le Théor, II. de la /. part, pag, ijc). 

Autrement. 

P Renez fur la circonférence du cercle 
donné trois points à.volonté A.B.C. Sc 
ayant tiré d’un point à l’autre deux lignes 
droites AB. CB. élevez fur le milieu d’i- 
celles les perpendiculaires DE. lefquelles 
' fe couperont au point G. pour lors ce point 
G. fera le centre du cercle quon voulait con- 
noitre. Fig- 55. p/. 

XIV. 

D ’Vn point donné A. mener une ligne droi- 
te qui touche un cercle propofé. Fig. 3 4., 

pi. ir. 

Du centre B. tirez lafecante B A. divifez 
la en deux également au point C. & d^ 
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?rvale CA. décrivez le demi cercle 
>. coupant le cercle donné en D. fi 
tire pour lors la ligne AE, pafiant par 
>int D. elle fera tangente au cercle don- 
■b" ne le touchera ^uen ce feul point , par 
^hcor, 14. 15. delà J, part. pag. i 6 xi 

55. 

XV. 

Un point donne A. eLun cercle, propofé 
Il abc. faire pajfer une ligne qui touche 
ercle, Fig. ^^.pl. IF". 

)u point D, comme centre du cercle ^ 

Z la ligne DF. enforte que AF. égale 
>. ou que fa portion AE. égale AG, par 
point A. menez la perpendiculaire AH. 
î vous prolongerez vers I. pour lors cette 
ie HI. fera tangente au cercle donné ^ &, 
oaffera que par le point K, qui efl propofé, 

XVI.' . ' 

) *Vn point donné K. hors d’un cercle 
FGH. tirer deux tangentes a ce cercle.,. 

3(7. pl. IF , 

Du.point C. comme centre & intervalle 
K. décrivez un autre cercle conctfetrique 
i cercle donné. 

Tirez le rayon ou ligne CK. qui coupeJ 
ale cercle donné au point F. & par cô‘ 
oint, tirez la cordc du grand ccrcIeMN*, 
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coupant perpendiculairement KC. 

CeU fait , du po'u' K- P''"", 
grand cercle de part & '» 

ires KB. KD. égaux chacun a lare MN. 
tirez les deux lignes ou cordes KB. KD. 
(t ce feront les deux tangentes demandtes , 
lefquelles toucheront le cercle donné au 
poiiit ou les rayons du grand cercle MC. 
MC. coupent les cordes , ou ces mêmes 

Von voit par le problème cy-defus, 9» 
ne pcHt tirer que dettx tangentes an cercle, 

A'^UTB.ïMEN T. 

D u point donné K. tirez une ligne KC. 

au centre du cercle , laquelle vous di- 
vifetez en deux egalement au point D, Ftg. 

^’bu’poi^t D. comme centre* intervalle 
DK ou DC. décrivez un cercle qui cou- 

pem le cercle donné aux points F & G. yî 

Ton tire pour lors les lignes KF. KG. elles {e. 
rent tangentes at* cercle donne* 

XVII. 

P O»é¥«‘« «ne llgxedmlf 

conférence d‘nn cercle donné CD B. Ftg. 

^Tinfàne ligne indéterminée FG. fut 

Jjquelle vous porterei tt,ois fois l^d.a- 
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t.rc cîu cercle donné CB. & fa feptiéme 
cie EB. pour lors la ligne totale F B. fera 
■ Ligne à peu près égalé à la circonférence 
cercle donne \ car l" on n’en fç aurait trctmer 
7 ^ ni lui fiit parfaitement égalé , ainfi cjuon 
dit dans la première partie , parle Tnéorêmt 
. de la L Fart.pagi 311. &c. 


R OBLEME GENERAL 

'*our trouver la circonférence et un 
Cercle, 

N doit obferver que quand le 
diamètre de ce cercle eft de 
100000. parties égales, fa circonférence 
;fl d’environ 5 14160. feniblables parties, 
k par conféquent le diamètre d un cercle 
ift à f<i circonférence à peu près comme 
loo 00. cft à 3 14 1 60. ou comme 10000.' 
à î 14 . 6. ou comme 7. eft à 22. 

Ce raport fervant a trouver la circon- 
férence d’un cercle, dont on connoît le 
diamètre, on dmt multtplter le diamefe du 
cmle par ^14!^. & dtvifer le produit par 
loooo. cette divifion fc fait en retranchant 
de ce produit quatre figures à la droite , 
parce que les figures qui refteront à la 
Part, JL B 
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gauche dudit produit connohre la cir^ 

cenfétence du cefcle , & les figures retran- 
chées feront le numérateur d’une fraftion , 
dont le dénominateur feroit loooo. 

Pour connoîcre la circonférence 
d’un cercle , dont le diamètre eft par exem- 
ple de 64.. pieds, il faut multiplier 64^. pieds 
valeur du diamètre, par le nombre pro- 
portionel 5 & du produit ioio<>i4 en 
retrancher les quatre dernieres figures, & 
ce qui rejlera lO i p ieds 614 . fera la circotf 


I 6000 

firence du cercle dont le diamètre feroit de 64 
pieds. 

' 3 O. Mais Ji on voulait connoitre le diamètre 

d’u*J cercle par fa circonférence connue , on fe~ 
roit tout le contraire du pfiMême pre'ce'dent. 

Car il faudroit multiplier cette circon- 
férence par iooooo.ee qui fb fera en lui 
ajoutant vers la droite quatre zéros , & L’on 
divifera le produit par 3i4i(î. 

Ainfi pour connoîcre le diamètre d un 
éercle dont la circonférence eft de i $4 
pieds , on ajoutera quatre zéros à la droite 
de ce nombre 154 o-oo. & 011 divifera 
le produit 1340000. par le nombre pro- 
portioncl i\4iS. & l'on aura 46 pt edsôif 

51416 
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e diamètre du cercle , dont la circonfe'rence 
’ 15^^ pieds, ' 

XVIII. 

Our trouver un^ ligne droite égalé à un 
arc de cercle dopne' BCD. Fig. pi- Y, 

ivifez Tare donné BCD. en deux éga- 
ntau point C. tirez les cordes BC. 
& BD. que vous prolongerez à volon- 
:rs F. & fur cette dernicre corde ou 
; BF. prenez une grandeur BE. qui 
double d’une des cordes BC. ou DC. 
^ant ajouté à cette ligne BE. la troi- 
: partie de la ligne DE. vous aurez la 
BG. à peu près égalé à la ligne courbe 
'e BCD. mais la dijfaence ejt Ji petite , 
e l'arc BCD. ne pajfe pas degre':(^, 
ne s' en faut pas une partie de cent mille , 
peut donner au rayon AB. ou AD, dù 
, dont Tare donne' efl une partie. 

Autrement. 

Dur trouver une ligne droite égalé à peu 
f)^es à une ligne courbe donnée AB. Ftg^ 
l. V. 

rez une ligne droite indéterminée DE 
■Z fur la ligne courbe propofée une 
AC. fi petite que la courbure de 
ligne foit imperceptible , portez cett 
: partie fur AB, autapt de fois qu’ell 

Bij 
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y poura être comprife , par exemple icj 
dix fois. 

Portez autant de ces parties fur la ligne 
indéterminée DE. lefquelles fe termine- 
ront en F. &VOUS aurez. U Itgm DF. 
prcciÇcntfnt égale a la courbe AB. 

XIX. 

P Our faire paffer une circonférence de cercle 
par trois points donnés , fans en conmitte 
le antre. Ftg. 

Il faut que les trois points donnez ne 
foient pas fur une même ligne droite , 
mais qu’ils puilTent former un triangle 
ACB. fans en chercher le centre, on com- 
mencera par décrire l’arc de cercle AC.cn 
cette forte. 

Ayant imaginé les lignes ou cordes AC. 
C3. on fera avec du carton ou deux règles 
de bois un angle égal à l’angle A^^B. dont 
les cotez CA. CB. foient prolongez vers 

cet angle de car- 
s fur l’angle ACB. 
on décrira l’arc CA. en abaiflant la pointe 
C. vers le point A. de façon que le point 
A. {ou l'on aura planté tm pitjuet ou ojuelque 
pointe) foie toujours appliqué le long du 
, côté GAE en même temps que le pointB. 
derpeutera appliqué le long du côté CBF, 


E.F. 

Après avoir appliqué 
ton , ou de réglé de boi 
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lofs le foins C. de'crira par Jon mouvement 
AC. 

e meme angle ACB. fetvira à décrire 
re arc CB, en même temps qu’on 
(fera la pointe C. vers B. il faut que le 
it B. demeure appliqué le long da 
CF. & que le point A. denictue ap- 
ué le long du côté CE. & c’eft ainfi 
le point C. décrira l’arc de cercle 

lais pour décrire le troifiéme arc de 
le AB. fur le côté AB. on fera avec 
atton , ouïes mêmes réglés de bois, 
mgle égal à l’angle ABC. dont les cô*/ 
éront auflî prolongez vers G. H. en ob- 
int les mêmes précautions que l’on a 
rvé , en décrivant les autres deux 

CA. CB. la pointe B. par fon mouve- 
c vers A. décrira l’arc BA. foutenu 
la ligne AB. & pour lors ces trois ares 

CB. hA. for/neront la circonférence ducer-, 
CB. qu^on cherchott fans en connohre U 
e. 

XX. 

B. A T 1 0^ V B G E N E R À L E, 

')ur tracer une ligne courbe de quelque cer^ 
'le que ce fait , fans en connoter e le centre , 
îx avoir befoin d'operer fur le terrain, tig, 
^/.5. ‘ Biij 
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Par exemple , l’on veut avoir une courbe 
de 5 pieds de long^ueur, qui foit une por- 
tion d’un cercle de no pieds de diamètre. 

Il faut pour parvenir à peu près à la 
connoilTance de cette courbe , ou de cet 
arc de cercle , faire cette annalogie , com- 
me 7 eft à 21, ainfî no pieds diamètre 
d’un cercle fera à fa circonférence incon- 
nue. 

Or, pour connoître cette circonféren- 
ce inconnue , multipliez le 
nombre zz premier moyen 
parles izo pieds du diamètre connu 

440 

22 

&leprod. 16^0 étant divifé par le 
nombre 7 premier extrême, 
donnera le 

quotien 377 pieds & ^ qui fera la va- 
•Icur de la circonférence du cercle, dont 
le diamètre eft de 1 20 pieds , cela eji 
évident. 

Car dans cette réglé , le produit des extrêmes 
tjl égal au produit des moyens , comme on le 
voit cy-apris. 
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■- 1*. 


Multipliez 37 

Multipliez 

IL 

un 7c Jecond ex- 

premur meyen 


trême. 

par 

1:0 

par 7 

fécond moyen 


p tmier extrême 


440 

J5 

plus I 


ZL 

8c vous aurez le 


7 e. 

nombre 

2^40 

donnera le nomb. 1640 

produit des moyens 

égal 

produit des extrê- 

au précédent. 


mes. 




uiinji Jùivant cette preuve mwaincme , la 
circonfe'rencs d’un cercle dont le diameire eflde 
xio pieds , fira de 377 pieds & un fep- 
tie'me. 

Lorfqu’on eft parvenue la connoiflàncc 
de la valeur entière de la circonférence du ^ 
cercle de 377 pieds & , il faut parvenir 

à la connoiiTance de la portion de ce cer- 
cle que l’on veut connoître , cefi-à-dire , 
du nombre de dcgre^^ dont elle efi compofe'e pour 
pouvoir la tracer. 

comme l’on veut avoir cette portion de. 
cercle- d’environ cinq pieds quelques mi- 
nutes , il faut faire l’annalogie fuivante.' 

Î77 pieds & de circonférence don- 
nent 3^0 degrez , qui eft la valeur entière 
d un cercle, combien une portion de 5 j 

Biiij 
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pieds de l.i meme circonférence coniîeii- 

3^0 dcgrca 
_ 5 pieds 
iSoo 


h qu»tien fera 
4 dtgr^i. 46 minutes^ 


par les & Y <]u*on peut négliger 

donnera le qnotien 4 degrez 5c environ 
a 6 minutes pour la valeur de la portion 
de cercle qu'on demande , dont la corde 
eft d’environ 5 pieds , 5c le diametre^du 
cercle 'entier de i 20 pieds. 

■Car dans cette Réglé, comme dans la 
précédente , le produit des extrêmes eft 
égal au produit des moyens, comme on le 
voit icy. 


dra t elle de degrez. 
Pour le fçavoir , 
mult pliez les 
par les 

& le produit fera 

(i. 

^(9 

lequel prod. 
étant divifé 
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Multipliez 360 degrez 
par les j pieds , 

& le, nombre iSoo 

y#r/» le produit des 
moyens. 


Multipliez 377 

Pieds un 7* 

parles 4 

degrez. 46 minutes , ' 

l’on aura pour prod. 

I jot 

ajoutez-y les 171. 

qui font les reftés 
àladivifion, 

& le produit total 1800 


dis extrêmes jtra égal » 
celui des moyens. 


Les deux operations précédentes e't an t faites , 
il faut en venir à la pratit^ue , & pour cela. 

Ayez deux réglés de bois bien droices 
& bien polies AB. BC, fe joignant au point 
B. & s’ouvrant & Ce fermant en forme de 
compas, obfcrvant de les faire de ^ pieds 
& demi chacune ; & à proportion de la 
corde de l’arc de cinq pieds, elles doivent 
être divifées exadlement autant qu’on peut 
le faire en pieds , pouces & lignes. 

Tirez ehfuitc fur un plan bien de niveau 
une ligne droite EF. à volonté, fur laquelle 
vous prendrez la grandeur EF. de cinq 
pieds , & fur chaque point E & F. élevez-y 
deux piquetsbicn polis, & bien perpendi- 
culaires. 

Ouvres enfuite ces deux réglés , enforw 

D V 
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que l’angle extérieur qu’elles peuvent fai- 
re KBC. foit de quatre degrez 46 minu- 
tes , & ayant arrêté ces deux réglés par 
une troifiéme GH. afin qu’elles ne puifienc 
plus s’ouvrir ni fe fermer davantage , fai- 
tes glifier ces deux réglés AB. BC. ainfi 
arrêtées contre les deux piquets E. & F. 
fans les en féparer. 

Pour lors le point B. o'ufe joignent les deux 
réglés y décrira un arc de cercle EBF. ^uifcYa 
%me portion d*un cercle , dont le diamètre efi de 
110 pieds y & fon rayon de 60. & cet arc 
EBF. aura 5 pieds y & quelques lignes de 
.longueur y qui efi ce qdon voulait connoitre. 

R £ M A B. O.U E. 

Q Voique l* analogie de 74 xi foit jufie 
dans cet exemple y elle ne Pefipas cepen- 
dant dans tous , mais elle fert toujours à trouver 
à peu près la vérité de ce qu'on cherche en s'en 
fervant ; les deux nombres de 1154 3^5 font 
plus exaBs à trouver la circonférence d'un 'cer- 
cle y lorfquon en connoit le diamètre, 

XXI. 

S Vr une ligne droite AB. décrire 'un fegment 
de cercle capable d'un angle égala un angle 
donne' C. Fig. pi 

Faites l’angle BAD.égal à l’angle donné 
C. & fur le point A. élevez la perpendicu^ 
\ laire AF. 
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Coupez AB. en deux également > & du 

milieu H. élevez la perpendiculaire HE. 

qui coupera AF.au point F. fi du point F, 

comme centre Ton décrit l’arc de cercle 
>» 

BGA. & qu’on mène les deux cordes BG. 
GA. égales entre elles, pour lors l’angle 
BGA. fera égal à l’angle C. donc L'on aura 
un fegment ABG. capable d'm angle égal à un 
angle donne' C. 

XXII. 

C 'Ouper d'un cercle donne' B. un fegment ca-i 
P a le d'un angle y e'galà un angle donne' D, 
Fsg.^^.pl.V. - - 

Tirez le rayon B A. & la perpendicu- 
laire FA, faites l’angle FAC. égal à l’an- 
gle donné D. tirez la corde CE. égale à 
AC. 

Si l’on tire pour lors la grande corde AE. 
i’angle CEA. fera égal à l’angle FAC. donc 
L'on aura le fegment ACE. capable d'un angle 
e^al à £ angle donne' D. & que L'cn veut rff-i 
trancher du cercle propofe'. 

xxiir. 

P OuT de'crire une ligne fpirale fur une ligne 
droite donnée AB. fig. 45. p/. V. 

Si l’on veut que cette ligne fpirale ait 
quatre révolutions , il faut divifer la moi- 
lié de la ligne AB. en quatre parties égales. 

B Y j • 


J 
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AD. ou toute cette ligne en huit parties 

égales AB. ainjî qu'on U voit dans la Figure 

4 î ^ ‘ 

Divifez enfuite la partie DE. ou DF. en 
deux également au point C. & de ce point 
comme centre,décrivez le petit demi cercle 
DE. & les trois autres par-dclFus FG. HT, 
LB. 

Du point D. comme un fécond centre, 
décrivez le petit cercle FE. & les trois au- 
mes cercles de deifous la ligne HG. LI. 
& AB. pour lors U ligne circulaire qui a forme 
tous les cercles tant de fus que de fous U hgne 
donne'eA'^. fera la ligne fptrale demandée, 

XXIV. 

P Our conjlruire une ovale fur une ligne droite 
donnée AB. Fig. 46. pl. V . 

Divifez cette ligne AB. en trois parties 
égales aux points C. & D. & de ces deux 
points , comme centres 8c diftances CA, 
DB.d écrivez deux cercles égaux , lefqucls 
fe couperont aux points E & F. 

Tirez enfuite les deux parallèles FDH. 
ECG je dis que fi du point E. 8c dillance 
G. Ion tire la courbe GI. 8c que du point 
F. 8c diftance H. l’on décrive l’autre cour- 
be HL. l'on aura pour lors l’ovale qu'on de- 
mande AGIBHL. cette pratique efl purement^ 
me'chamquc. 
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dei liims, 

O 

<• Autrement, 

A Yantdivifélaligne donnée AB. en 
trois parties égales aux points C. & 
D. d écrivez deux triangles équilatéraux 
CKD. CID. dont vous prolongerez les 
cotez par les points C & D. & intervale 
CA. ou DB. Ttg. pl. VI. 

Pour lors du point C. & diftance A. dé- 
crivez Varede cercle FAE. 

Du point D. & diftance B. décrivez 
l’arc HBG. 

Du point I. & diftance E. décrivez 
larcEG. 

Et enfin du point K. & diftance F. décri- 
vez l’arc VH. & vous aurcK. pour lors décrit 
une ovale KEGViViY, 

XXV. • 

P Our conflruire une ovale Jîtr le terrain 
[ur me Ifgne donnée AB. Ftg. 48. pl- VI. 
Prenez fur cette ligne deux grandeurs 
égales & à volonté CA. DB. 

Aux points C & D. plantez- y deux pi- 
quets , aufquels vous attacherez une corde 
pliante, enforte que cette , corde étant 
pliée , ou formant deux lignes CE. ED. 
puifte juftement aller toucher les points 
A&B. 

Je dis pour lors que ft avec un piqueÇ 
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pafTc dans la corde au point E. ron décrit 
au-delfas & au-delEous de la ligne AB. les 
arcs de cercle AFl^ AGB. h on aura déent 
une ovale , cette operation ejl La plus géométrique, 
XXVI. 

P Our conflruire une ovale Jitr deux diamètre s» 
domie's AB. CD. /i^. 49. pL F" f. 

Divifez le grand diamètre AB. en deux 
également aux point G. fur lequel point 
portez le petit diamètre perpendiculaire- 
ment, enfoi te GC. égale GD. 

Enfui ce ayant pris fur le grand diamè- 
tre deux points E. & F. enforte que les li- 
gnes tirées ‘de ces points au point C. com- 
me FC. EC. foient égales au grand diamè- 
tre AB. 

Supofez donc que les points E. & F. 

' foient deux piquets , & que les deux lignes 
EC. CF. foient formées par une cordc , 
décrivez du point C. au moyen d’une poin- 
te , ou quelque autre inftrumcnt l’arc ACB, 
& l’arc ADB. vous aurel^l' ovale demandée, 

XXVII. 

P Our trouver le centre une ovale B C G D A H. 
Fig. \ o. pl. V\. 

Tirez à volonté dans l’ovale donnée les 
deux parallèles AB. DC. que vous divife- 
rez en deux également , aux points E& F. 
•tirez enfuice des points E & F. la lignç 
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droite GH. traverfant l’ovale ,pour lors 
ayant divifé cette ligne GH. endeux éga- 
lement au point I. l’on 'aura en cepoint le 
centre de avale quon voulait trouver. 

XXVIII. 

P Ouf trouver en même temps le centre & 
les deux diamètres d'w.e ovale donne'e.fig, 

5 1. f»/. V I. 

Tirez à difcretion dans l’ovale propo- 
fée deux paralleles XN. HI. que vous divi- 
lèrcz en deux également aux points L & 
M. & ayant tiré la ligne PO. paiïant par 
les deux points LM. le poht milieu E, de 
cette ligne fera le certre de L’ovale. 

' De ce point E. comme centre, décri- 
vez un cercle parfait coupant l’ovale aux 
points F & G. & de ces deux feélions , 
tirez les lignes FG. que vous diviferezcn 
deux également aux points R. S. tirez.pour 
lors la ligne BSERD. &vous a’AreK. le grand 
diamette de Cavale. 

'Tirez enfuite fur le point E. comme cen- 
tre de l’ovale , & à angles droits la ligne 
AEC. ^ vous aure\le petit diamètre de l’ovale. 

XXIX. 

P Our confîruire uie ovale prolongée eu enfer- 
me d’elipfe fut Wie ligne donnée AB, Fig. 
VI. 
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■ Divifez cette ligne AB.cn quatre parties 
égales, & au milieu C. élevez-y la per- 
pendiculaire CD. égale à AB. & égale- 
ment divifée en quatre parties égales. 

Au point D. extrémité de cette perpen- 
diculaire , tirez à AB. la parallèle GH. 
qui ne foie que la moitié de AB. & divifée 
en deux également au point D. 

Tirez enfuite les lignes BH. AG. & 
portez fur ces deux lignes le tiers de la 
ligne donnée, comme AM. BL. 

Cela étant fait, du point F. décrivez 
l’arc de cercle AEB.du point I. décrivez 
l’arc de cercle GNH. du point M. décri- 
vez l’arc de cercle BPH.& enfin du point 
L. décrivez l’arc AOG. & vous aurez pour 
lors L'elipfe ou ovale prcpoje'e. 

Pour trouver le centre tPune elipfe ^ on fi 
firvira de la m'thode tjuon a donne: cy-devant 
pour trouver celui de Povale parfaite. - , 
XXX. 

P Our conjlruire une parabole firun diamètre 
donne' MS. & fur une bafi EF. Fig.- jj, 
pl. VI. 

Elevez au point B. milieu de la bafe FE.Ie 
diamètre donné A B. perpendiculairement , 
tirez au point A. une ligne AC. parallèle 
' à BE. & divifez enfin le diamètre AB. en 
tant de parties égales qu’on voudra , com- 
me icy en cinq aux points i.z, 5.4. 5.3c 
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aque point de d v-(îon tire 7 à volonté 
aiallcles a. X l.gn s i^^C. PE. 
vilc z l’angle droit CAB en deux éga- 
i.c ; tirez la ligne A D. erfotte qu’elle 
un angle de 4^ degrez DAB. cette 
AD coupera toutes les parallèles 
roir.ts I. 2. 5. 4. & fera enforte 

a l gne AT. lcra égal à i. i. que la 
A ?.. fera é* aie à la licne 2. 2. que la 
A J fera égale à la ligne 5. j, ( ainfî 
utres /ufqu’à l’infini , fi le cas y étoit.) 
la étant fait^ prenez avec le compas 
leur de la ligne z. 2. & delà n.ême 
ure de compas du point l comme foyer 
parabole, coupez la ligne 2. z. aa 
H. 

fuite prenez la valeur de la ligne 5. 5, 
point I. coupez cette ligne ( avec /4 
ouverture de compas) au point I, 
plus prenez la valeur de la ligné 
& du même point I, & aies la même 
tre de compas, coupez cette ligne aa 
K. 

înfin , prenez la valeur de la ligne 
& du même point T. comme foyer de la 
lie de la même ouverture de compas, 
Z cette ligne au point E, qui efl: l’ex- 
ré de la bafe donnée , & vous aures 
mi ordonnées de la parabole qui fe- 
G.zH, 3!. 4K. jE. 



De la ^raticfue 

Si l’on tire pour lors du point A. une 
ligne en adoucilTant qui palTe pas les points 
G. H. I. K. E. l’on aura décrit la moitié' de la 
parabole demande'e , ainfi fi Confait de L'antre 
côte' du diamttre A B. la meme operation , l'on 
aura la p.trabole entière. 

Autrement. 


Ç' f l'on veut conflruire ou tracer une parabole 
O fur un diamètre donne' CD. fig. ^4,. pl.f^I f. 

Prenez fur ce diamètre une grandeur à 
volonté CA. & du point A. comme cen- 
tre & diftance AC. décrivez un cercle 
Cl B. décrivez enfuitetout autant de cer- 


cle que vous voudrez entre le point C, 
& le point D. enforte que leurs circonfé- 
rences paflent toutes par le point C. 

Elevez enfin au point A. la perpendû 
culaire AG. laquelle coupera tous ces cer- 
cles aux jpoints I. 2.?. 4- s. 

Cela étant fait, tirez à part une ligne 
indéfinie AK. fur laquelle vous porterez 
la valeur AB. égale à AI. du petit cercle , 
& vous ferez la grandeur BI. égale à la 
grandeur AB. 

Portez encore la grandeur A 2. de la 
perpendiculaire AG. fur l’indéfinie AK. & 
faites la parallèle 2. z. égale à Az. 

De même portez la valeur A3, de la 
perpendiculaire , fur l’indéfinie AK, ôc 
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es la parallèle 3. 3. égale à A3. 

D e plus , portez la valeur A4, de la per^ 
idiculaire fur rindéfinie , & faites la 
rallele 4. 4, égale à A4, enfin prenez la 
leur A5. de la perpendiculaire AG. & 
rtez-la fur l’indéfinie AK. & faites la 
rniere parallèle 5. f. égale à'À<. & 
>us aurez les demi ordonnées de la para- 
>le BI. 2. 1. 3. 3. 4. 4. 5. 5. 

Poirr lors fi du point A. vous tirez une 
gne courbe , en adouciffant & pafTant 
ar les points r. 2, 3. 4. 5. des demi or- 
onnées , vous de'crinz. la moitié' de la para» 
oie demandée ^ & fi enfuite vous tranfportesz, 
'e l* autre cote' les mêmes demi ordonnées en 
aifam la même operation , vous décrirez, U 
parabole entière. 

Autrement. 

f k ' 

P Our tracer une parabole Jùr une ligne dona 
née AB. du point A. comme centre 8 c 
întervale AB. décrivez un cercle BOP. & 
fut le rayon AB. tirez tout autant que 
vous voudrez de perpendiculaires ou pa- 
rallèles entre elles , pourvû qu’elles foient 
toutes également éloignées l’une de l’au- 
tre, lefquclles couperont le cercle aux 
points I. 2. 3. 4. J, 6. 7.' 

Prenez enfuite la corde BI. & p^^ortez la 
fur la première parallèle ^ & vous aurez 


Digitized by Google 



44 Ve la tTAtitjue 

la valeur t. t. pour la première demi ori- 

donnéc de la parabole. 

Prenez ia fécondé corde Bi. & portez- 
la fur la (cconde parallèle , & vous aurez 
la fécondé ordonnée >.E. 

Prenez la troifiéme corde B5. portez 
la fur la troifiéme parallèle, & vous aurez 
la troifiéme ordonnée . F, 

Prenez la quatrième corde B% & por- 
tez-la fur la quatrième parallèle ,& vous 
aurez la quatrième ordonnée 4. G. & enfin 
jufques àlafeptiéme ayant pris la feptié- 
me corde B7. po!t:z■^la fur la feptiéme 
parallèle , & la valeur 7K. fera votre fep- 
lième & derniere ordonnée. 

Pour lors fi du point B. l’on trace une 
ligne paflant par les points I.F.F.G.H.I.K. 
l'on aura une demi parabole t & fi de l’autre 
coté du rayon B A. L’on y prolonge les memes 
erdonne'es , & d’ une même longueur ^ & qu’on y 
trace une autre ligne paffant par les mêmes 
points ÿ l’on aura la parabole entière, 

AtlTREMENT. 

P Our tracer une parabole fur une ligne don-- 
née AB. Vig, 1 6. pl. IX. 

Elevez au milieu C. de cette ligne la 
perpendiculaire CD. pour fervir d'axe à 
votre parabole, de la hauteur que vous 
youdrez, & que vous diviferez en tant de 
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:iés égales qa’il vous plaira , comme 
en 5. tirez de tous ces points de di- 
on tout autant de lignes parallèles à 
igné donnée AB. 

>la fait, tirez à part une ligne à vo- 
té NO. & fur icelle prenez NI. de la 
ndeur que vous voudrez', & au point 
abailTcz la perpendiculaire NP. égale 
fl. tirez enfuite la ligne PI. que vous 
terez du point N. au point 1. porrez 
dite P2. du pointN.au point j. & P5, 
N à & ainfi du refte jufques a la der- 
rc divifion. . 

^our lors du point N. comme centre , 
de l’intervale NO. faites l’arc de cer- 
OR. égal à la demi bafe AC. de la 1 k 
; donnée AB. & tirez la ligne NR. 

[e dis que fi du point N. comme cen- 
vous faites des arcs de cercle par, tous 
points de divifion 1. z. 3. .4, 5. entre 
deux lignes NO. NR. toutes les cor- 
ou fouftendentes de ces arcs donne- 
c les demi ordonnées de la parabole. 
Mnfi la corde de Parc r.a. i, ferala 
ni ordonnée EH. celle de z. a. z. fera la 
ai ordonnée FK. celle de 3.3. 5, fera la 
ai ordonnée GL. & ainfi des autres , 
par confe'cfitent , fi on en fait autant de 
•tre cpte de L'axe , & quon tire une Ligne 
'bct en L'adoticijfant par L' extrémité' de ces 
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erdonne'es y on aura la parabole entière ADB. 

XXXI. 

P Our tracer ou conftrttire une hyperbok fur une 
Itgne donne'e ou rayon ^6. pL Vif. 

Elevez au point A. de même qu’à la pa- 
rabole la perpendiculaire AC. à volonté , 
& au point B. tirez fa parallèle BE. que 
vous prolongerez à volonté vers Q, 
Enfuitefur le diamètre AB. prenez tant 
de parties égales que vous voudrez, com- 
me t . 1. î . 4. 5. & de chacune de ces divi- 
fions tirez tout autant de parallèles i. i. 
Z. 2. 3. 3. 4. 4. 5. 5. aux lignes AC. ou 

BQ. 

Cela étant fait, au point A. faites un 
angle BAE. plus grand que celui de la pa- 
rabole, c’eft-à-dire de plus de 45 degrez, 
tirez b ligne AF. coupant toutes les pa- 
rallèles en de mêmes points i. r. 5.4. S- 
Pour lors la valeur de la première pa- 
rallèle I . I . fera la longueur de la première 
demi ordonne'e de i’hiperhole demande'e^Sc ayant 
pris avec le compas la longueur 2.2. & 
l’ayant portée du point I. de la ligne AB; 
comme foyer de l’hyperbole au point M. 
on aura z. M. pour fa feonde ordonnée, 
Porte2^:"3 3, du point I. au point N. & 
V0Ü5 aûtrez la troifie'me ordonnée 3. N. 
Portez 4. 4. du point I, au point O. Ss 
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des Lignes. 

s aurez la <^HAtriéme ordanne'e. 
orrez enfin la valeur 5.5. de la cin- 
éme parallèle du point I. au point D. 
■jous aurez 5. D. pour la cinqme'me demi 
mne'e de votre hyperbole. 
i Ton tire à la fin du point A. une li- 
courbc paflant par ces points M. N. 
E. /’o« aura décrit la moitié' de l'hyperbole 
lande'e i & fi l’on en fait autant de l’autre 
du dtameire AB. comme AV l’on aura 
e l’hyperbole. 

Autrement. 

Our tracer une hyperbole fur une ligne don- 
ne'e KL. Fig. \ y.pl VII. 
levez au milieu de cette ligne la per- 
pendiculaire IH. qui doit fervir d’axe 
hyperbole , de la grandeur que vous la 
idrez , & l’ayant divifée à volonté en 
c de parties égales que vous voudrez , 
imc icy en 5.^ tirez par les points de 
ifions tout autant de lignes parallèles à 
afe ou ligne KL. 

'irez enfuite à part une ligne BG. égale 
moitié de ladite bafc IK. & à l’extrê- 
é B. de cette ligne , élevez une perpen- 
ilaire BD. à volonté, & ayant pris fur 
'c perpendiculaire line valeur BC. à vo- 
lé du point C, décrivez un demi cercle 
A, dont le rayon foit CB, : 



;<j8 pratique 

Enfin du point C. comme centre & in- 
tervale CG. faites un quart de cercle GXD, 
& divifez la portion de la ligne AD. en 
autant de parties égales que Taxe IH. 
c’eft. à-dire en 5. 

Pour lors, fi du centre C. & par tous 
Jes points de divifion de la ligne AD, 
vous faites des arcs de cercle, ils coupe, 
ront BG. à’ des points qui détermineront 
le« de'mi ordonnées de l’hyperbole , ainfi 
portant BE. de M. à N. & BF. de O en P, 
de même que BR. de S en V. & ainfi des 
autres , on les extrémité^ des demi ordon» 
nées , par ou. faisant pajfer une li ine ad ucie 
à la main , on nu'a l'hyperbole K HL. fur^uoi 
P en rem,'tTijiera cjue plus l* axe de l’hyperbole , 
de même (jue celle de la parabole a de parties 
égales , plus elle efi parfaite, & plus facile 4 
tract \ 
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ECTION SECONDE 

De la Pratique des Angles, 

PB.OBLEMES. 

I. 

)Our partager un angle donne ABC, en 
deux parties éga'es. Fig. i.pl. l''!!!. 
Prenez fur les cotez AB. BC. deux gran- 
its égales & à volonté BD. EE.& des 
ints D & E. décrivez aiifïî à volonté 6c 
me même ouverture de compas deux 
:s de cercle , fe coupant au point F. fi 
n tire pour lors du fommet B. de l’angle 
nné une ligne BF. eUe droifera Favgle 
me en deux parties égales ABF. FBC, pat 
Théorèmes /. II. II I. de U I.Fanie, page 

Autrement, 



U fommet B, de l’angle donné ABC. 
décriyez l’arc de cercle à volonté 


'FE. tirez la corde DE. que vous divife- 
iz en deux également au point G, 'Fig. zi 


. nu. 


Fart, IL 


Q 
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"Si vous tirez pour lors la ligne BGF. 
elle divifera l* angle donné en deux ègaUment 
ABF. FBC. par le Théorème f^IlL de U J, 
part.pag^ 158. 


D Iviferun angle donné BAC. entrois par^ 
ties égales ^formez du point A. com- 
me centre un arc de cercle à volonté EF. 
que vous diviferez en trois parties égales 
aux points D & G, fi l*on tire pour lors du 

{ >oint A, des lignes à chaque divifion de 
’arc, comme AD. AG. ces lignes diviferont 
V angle donné en trois parties égales, Fig, 

pi. rni. 

Autrement, 

P Our dmfer l'angle donné A CB en trois 
parties égales. Fig. 4. pl. TI U. 
Décrivez du point C. l’arc AB. mefiirp 
,de cet angle , prolongez le côté AC, dc 
a chevez le demi cercle A BD. 

Enfuitc du point B. au moyen d’une ré- 
glé, parcourez la circonférence du demi 
cercle ABD. jufqu’à ce que vous ayez 
trouvé un point dans cette circonférence, 
èomme G. jufqu’à ce que la portion de la 
réglé GF. ( depuis l’interfeétiçn de la cir- 
conférence , jufques à celle du diamètre 
prubngé) foit égale au Rayon CD, 

i 
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Alors , comme l’angle GFC. GCF. font 
aux , il s’enfuivra que l’angle' CFG. fera 
tiers de l’angle donné ACB. donc l'arc 
D. Jera le tiers , ou la trotfién e partie de 
ngle donné ACB. donc il le dtvifira en trois 
alement, ce qu'on voulait cormoitre, 

III. 

• 

3 Our faite ^un point donné A. un angle de 
tant de degre\ que l'on voudra fur une ligne 
oite donnée hV>. con7me par exemple icy de 
5 degrez. Fig. -7. pi. VIII. 

Faites du point A. comme centre l*arc 
î cercle BG. fur lequel vous porterez la 
ileur de la ligne donnée AB. comme BC. 
ui fera une corde de 60 degrez , puif. 
U elle eft égale au rayon du cercle. 
Divifez cet arc de cercle BC. en quatre 
arties égales aux points D. E & F. lef- 
uelles feront encore foufdivifées en 15 
-icres petites parties égales, qui feront des 
egrez. 

Pour lors ayant tiré du point A. le 
lyon AD. vous aure:^ un angle DAB. de 
5 degrez , qui efl celui que Von voubit trouver 
aria dxvifion du cercle , dont il ef parlé dans 
t l. Part.pag.i^i, 


Cij 
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I. R E M A R QJJ E. 

^ I en voulait avait un angle de plus de So 
KJ drgrez. f comme par exemple de 
U faudrait pour lors achever de former le ^u^rt 
de cercle BDC. <jue l'on drvijerott enneufpar’‘ 
fies égales, dont chacune contiendrott lo de- 
grez. > & ayant pns fur le tfuart de cercle la 
valeur BD. on trouvera pour lors l* angle DAB. 
de 'J ^ degrez. tjue Von voulait trouver ou former 
fur une ligne donnée AB, Fig* ^,pl. F'III, 

II. Remab.(IU£. 

fi V angle ^ue Von veut avoir était 
Jl VJ. de plus de QO degrez , com r e par exem- 
ple de iio degrez , il faudrait pour lors pro- 
longer la ligne K^.vers C. & former parle 
potnt A. le demi cercle BDC. ^u‘il fan droit 
divifer en 1 8 parties égales , contenant chacune 
JO degrez y ainfi en prenant furie demi cercle _ 
la valeur de lio degrez , Von aura* 

V angle EAB, de i zo degrez , eft celui <jue 
Von voulait avoir au point A. & fur la ligne 
donnée AB. Fig. 8. pi 

' I I I. Remarque. 

7T Nfn ton peut former tant fur le papier f 
JOa ifue fur le terrain tomes fortes d'angles , 
au moyen d'un cercle entier ou d'un démt cer- 
fle de ctfivre, d$ corne ^ de bois çu de çarton^ 
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ainjt (ji^on a coutume de s’en fervir dans flu^ 
Jteurs occ allons , & dont on peut apprendre les 
dtjfirents ufages dans le Livre du Jieur Bion , 
Ingénient pour les inflruments de Maihèmati^ 
egue a Paris ; c’ eft ce ejui nous a obligé de ne 
nous pas étendre icy fur cette matière cjui efi 
tout*à-fait méchanique. 


IVi . ‘ 

K 

P Our faire un angle égal a un angle don-- 
né GEF. fur une ligne propofée AB. Fie. 
y.pl.riJl. : 

Du fommet E. de l’angle donné , dé- 
crivez à volonté l'arc de cercle GF. enfuite 
du point A. eft fur la ligne propofée, & 
avec la même ouverture de compas, dé- 
crivez l’arc BCD. 

Prenez fur cet arc la portion BC. égale 
à FG. & ayant tiré la ligne AC. vous aurez. 
I angle BAC, e^ui fera égal a l’angle donné 
GEF. &Jeta forme' fur la ligne propofée AB, 
et caufe de L’égalité de leurs arcs* Théorème V,' 
/. Fart. pag. i ^ 7. ' 

Remar.q_ûe. 


Ç* I P on, voulait former furie terrain un angle 
O égal à un angle donné , ilfaudroit pour lors 
fe fervir d’un demi cercle , ou d’un ejudrt de 
cercle y atnfi ^uen a coutume de le faire, & 
aue tous ceux gui ont connoijfdncè de ces fortes 

C iij 


Di^ . Google 



'j4 Vrat'^ue 

itfnjhumens peuvent apprendre d*eux mêmtS'» 

V. 


D ^Vn point donné B. hors d‘une ligne CA* 
former fur cette ligne un angle égal à un. 
etngle donné D. Fig. 6, pl. HI.^ 

Prenez fur cette ligne donnée un point- 
à volonté, comme A. fur lequel, faites un 
angl ‘ FAC. égal à l’angle donné D. tirez 
enfuite la ligne BG. parallèle à la ligne F A, 
çf vous aurez F angle propofe BGC* égeUÀ 
donné D, 

VI. 


"C l^tre deux lignes données MA. NA. 

J— J mant l'angle A. tirer une ligne égale a une 
trotfiime ligne donnée D. tfui fajfe avec les 
deux précédentes MA. NA. un angle égal à 
un angle donné E. Fig. lo. pl. VI II. 

Faites l’angle NAF. égal à l’angle donné' 
E. prolongez FA. vers G. enforte que AG.' 
foit égale à la troifiéme ligne donnée D. 

Par le point G, tirez GB. parallèle à 
NA. 8c ayant enfuite tiré du point B. la 
ligne BC. parallèle à GA. je dis que cette 
Ugne BC.fera égale d la ligne donnée D. & 
quelle formera entre les deux autres lignes 
données AM. AN. un angle ACB. égal à l'an- 
gle donné £,' 
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, VII. 

P Our connoim fur le terrain ta valeur d’un 
angle j aillant A^C, formé par deux pans 
de muraille ou autrement. Fig. 11. ptÜ^lX. 

Placez au point B. fommet de cet angle 
un demi cercle fur fon pied , enforte que 
fa ligne immobile ED. foit dirigée le long 
de la ligne B AT& que fa branche mobile GF* 
foit dirigée vers BC. pour lors le nombre de 
degrez f w Je trouveront mare^ue'j'Jur le demy 
cercle entre D, G. fera la valeur de l* angle 
ABC. d caufè de Fégaliié des angles oppofsi 
par la pointe , par le Théorème /. de la /. pan* 
pag. 171. 

Autrement. 

S / l'ange formé par les deux pans de mu** 
raille ou autrement étoit intérieur ou rentrant 
comme BAC. on en trouveroit la valeur en la 
maniéré ejui fuit. fig. 11. pl. IX. 

' Prenez deux réglés à volonté EF. GF.‘ 
fe joignant au point F. en forme de com- 
pas. 

Portez ces deuxTegles dans Tangle pro- 
pofé à connoître, enforte qu*une de vos 
réglés EF. foit dirigée le long du pan de 
muraille BA. & que l’autre réglé GF. foit 
dirigée le long de l’autre pan de muraille 
AC* 

Ç iiij 
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Prenez enfuite deux grandeurs égales 
& à volonté iur ces deux réglés comme 
FH. FD. & ayant porté l’ouverture de ces 
deux règles Iur le papier, achevez de tra- 
cer un demi cercle DHK. enforte queFD, 
ou FH. loit le rayon de ce demi cercle. 
Pour lors fi l’on divife ce demi cercle en 


l8ô parties égales , on connottra combien con- 
tiendra de degre'^i^ L* angle H F®, ce <jui fera 
la Valeur de V angle propofè à connoiite BAC. 

Cette operatton peut fe faire au moyen d'un 
fapmeur de corne , de cuivre ou de carton , en 
i' appliifuant fur l'angle formé par les deux réglés 
EF. GF. C..Ÿ au moyen de ce raporteur, oncon- 
tioîtra la valeur de l'angle HFD. efui eft U 
meme ejue celii qui efl forme' par les deux pan» 
de muraille BAC. 


^ On appelle un raporteur , un demi cercle 
divife' exaÜement en degrez^ & plus exaBe- 
ment en minutes j on a coutume d'en faire fur 
du cuivre J à caufe de fin immutabilité' » fur de 
la corne à eau fi de fa tranfparence , & quel- 
ejuefiis fit du carton , & furie papier, mais 
lé moins fouvent qu'il efl poffible à caufe de leur 
varia:ion ou mutabilité , & c’eft fur ces ra- 
porteurs qu'on peut exprimer furie papier les 
angles qu'on a obferve fur le terrain avec le 
griphomêtre , qui efl auffi un efpece d'inftru- 
ment de cuivre à lunettes ou à pinules , au moyen 
duquel on a coutume de lever les angles , la vue 
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d*un de ces inflruments fait ajfeZ. voir la ma^, 
«iere de s'en fervir. 

VIII. 

P Our faireun angle égal a la moitie\ ûtà 
bien au double d’un angle donné ABC. 

1®. Si vous voulez que l’angle propofé 
ne foie que la moitié d’un angle donné 
ABC. prolongez le côté AB. de cet angle 
vers D. & du point B. comme centre, dé- 
crivez un demi cercle DF.F. joignez la 
droite DE. pour lors l’ angle BDK. ou ADG, 
fera égal à la moitié de angle donné ABC* 
Fig.i^.pl.IX- 

Z®. Si vous voule^tjuun angle fait égal a la 
trotfîéme partie d’un angle donné ABC. Fig, 
14 pl. IX, 

Après avoir formé , ainfi qu*on a déjà ' 
dit, le demi cercle DEF. prolongez Iç 
côté ABD. vers G.cnforte que GD, égale 
DB. tirez enfuitc la droite GE, ' 

Pour lors l’angle DGI. ou AGE. fera 
égal à peu près à la troiEéme partie de 
l’angle donné ABC. ou ce qui eft la même 
chofe, la portion du cercle ID. jera la troi~ 
fiéme partie de la portion ^ même cercle EF, 
^ui forme l’angle donné, ^ 

3®. Si vous voulez, faire un angle triple d’un 

0ngle donné comme hQïi,. 

Ct 
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Prenez fur l’un des cotez de votre angle 
trois grandeurs égales & à volonté GD. 
DB. BF. du point B. comme centre & 
diftance BD. décrivez un demi cercle DEF. 
tirez enfuite la ligne BC. paflant par le 
point E. pour lors Vangle Ch A. fera à peu 
près triple de V angle donne AGK. par les 
principes précédents , donc l’arc de cercle 
EF. fera triple du petit arc du même cercle DI, 
On a dit cy-de(Tus à peu près , parce qu’on 
n*a pas pu trouver jufqu’icy la trijeÜion 
d’un angle parfaitement , non plus que la 
divifion du cercle en parties parfaitement 
égales. 

I X. 


S Vr un point donné C. d’une ligne CD* 
faire un angle de tant de degrez que l’on 
voudra , comme icy de 50 degrez , far le 
woyen du compas de proportion. Fig. 15. fl, 

XI. 


Portez un compas ordinaire fur le point 
C. & ouvrez- le à difcretion, faifant un 
arc EF. à volonté. 

Enfuite , portez le compas ainfi ouvert 
fur celui de prçportion , depuis le nombre 
éo jufqu’au nombre ôo qui lui répond , 
c’eft-à-dirc qu’el^ approchant , ou -qu’en 
écartant les jambes du compas de propor- 
tion yla diftance du nombre 60 au nombre 
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. 'C <3 qui lui répond , foit égale à la longueur 
CE, que l’on a pris avec le compas ordii-î 
; jiaire fur la ligne CD. 

Sur le compas de proportion ainfiarrêté,' 
, prenez la diftance qui fe trouve entre le 

I nombre JO & JO, comme BH. &portez-la 

, fur l’arc de cercle FE. depuis le point F, 
jufqu’au point G. & ;pour lors la ligne 
droite ÈG. fera une corne de 30 degrez , 
par conféqucnt fon arc GOE. fera un arc 
, de JO degrez dans un cercle dont le rayon 
eftCE. 

Donc on atcra ttomé parle moyen du eompas 
de proportion furie point C, d*une ligne donnée 
CD. m angle de 10 degrezl. 

On peut en trouver tant d*amret eju^on vou-^ 
draen je fervant ainfi du compas de proportion^ 

, dont on peut voir les dijférents ujàges dans 
j, le Livre du Jieur Biov pour les înfiruments de 
( Aiathématic[ue. ^ 
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SECTION TROISIEME 
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Pratique des Poligones^» 

PROBLEMES.' 

I. 

P Out injcfire un trtAn^e équilatéral dans un 
cercle donné A. Fig. i, ^UX. 

Formez d’un point tel que G. extrémité 
’ 4 ’un rayon de ce cercle AG. un arc de cer- 
cle CAD. tirez enfuite la corde CD. po- 
fez-Ia trois fois fur le cercle , & elle vous 
donnera le triangle équilatéral CBD. qui 
fera décrit dans le cercle donné A. enforte 
que les trots arcs que joutiendront chacun ^ de 
fes cotez feront chacun de ixo degrez, lefqueh 
enf mble feront 3 So pour le cercle entier , par le 
Theor, IV. de ta L parupag. z 5 5 . 

II. 

P OurinJerire un cercle dam tm triangle B AC. 
ou tel autre qvTon voudra. Fig. i. pl. X. 
Divifez en deux également deux des an- 
gles du triangle donné , comme ABC. ACB» 
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Tirez du fommecdeces angles, & par 
leur milieu les lignes BC. CD. fe coupant 
au point D. &.dece p.oint cirez des perpen- 
diculaires fur chacun des cotez dudit trian- 
gle , comme DF. DE. DG. qui feront 
égales. 

Si du foint D. & intervale DE. l’on 
décrit un cercle , U pajfera par les trois powts 
E. F. G. du triangle donne' Ï^KQ. & parconfé'» 
quentil lui fera injerit , à cau/è'^de l'égalité des 
rayons de ce cercle par le Theor. XL de la /. 
part, pag.i^^. 

JL en fera de même dans tout autre triangle. 

III. 

P Our tracer ou inferire un ejuarrè dans un 
cercle dormi K, Fig. ^.pl. X. 

Tirez les deux diamètres de ce cercle à 
angles droits BAG. EAF. enfuite tirez les 
lignes EB. BF. FG. & GE. & vous aurez 
pour lors tracé ou infcric un quarré BFGE. 
dans le cercle donné A. 

Car le cercle fe trouvera partage en qua- 
tre arcs égaux, chacun de 90 degrez,<é?»c 
leurs cordes efui fint les cotez du ejuarré feront 
égales le t^uarré fera inferit dans le cercle 
donné , à caufe de P égalité des cordes , des rayons^ 
des arcs & des angles , par les principes 
«crauxde la l.part. pages 140 d* i j 5 • 
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IV. 

P OtiY cireonfctire un (jitarré au tour d*m cercle 
donne' A. Fig. 4. pl. X. 

Tirez les deux diamètres du cercle don- 
né à angles droits , comme BAG. EAF. & 
à chacune des extrêmitez de ces diamè- 
tres B. F. G. E. tirez des tangentes, les- 
quelles fe couperont aux points G. D, H. I. 
& vous aure'^ pour lors circonfcrit un quarré 
• CDHI. au tour d’un cercle donné A, à caufè 
de l’égalité des angles droits , & des tangentes 
qui les forment parles Tneor. XV. & XVI. de 
la /. part. pag. 163. 

V.' 

P Our infcrire un cercle dans un quarté donné 
IFHG. Ftg. pl. X. 

Divifez les cotez de ce quarté en deux 
parties égales aux points A. G B. D. & 
ayant tiré les lignes AB. CD. fe- coupant 
au point E. fi de ce point E. & diftanceEA. 
vous faites' un cercle, il fera infcrit dans le 
quarré donnée & fa circonférence piaffera par 
les quatre points A. B. G. D. fns finir du. 
quarré. 

Autrement. 

, t 

T irez les deux diagonales IH. FG. fe 
coupant au 0 I au point E. E de ce 
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point & diftance de la perpendiculaire EB. 
vous décrivez un cercle , il paflera ^üfïï 
par les mêmes points du quarré A. B. C. D. ' 
donc ü fera infcrit dans le cercle donne'lYHG,' 
6 1 • 

VI. 



P Ourinferire m quarre' dans un triangle don^ 
né Abc. Fig. 7 . fl. X. 

'Elevez au point A. la perpendiculaire 
AD. égale à la bafe du triangle AB. du 
fommet de l’angle C. abailTei la perpen- 
diculaire CE. qui fera parallèle à AD. 

Enfuite du point D. menez l’oblique DE. 
je dis que E de la fedlion F. l’on tire la li- 
gne FG. parallèle à la bafe du triangle , 
cette ligne FG. fera un côté du quarré de-' 
mandé ; car fi des points F & G. l’on abaifiè ' 
les perpendiculaires FH. GI. Con aura pour 
lors un efuarré FGHI. <fui fera infcrit dans le 
triangle donné ABC, 

VII. 

P Our inferire un triangle eejuilateral dans 
un quarré donné ABCD. Fig. B.pl. X. 
Tirez les diagonales AC. BD.^fe coupant 
au point E.& de ce point & intervalle EA. 
décrivez le cercle AGF. enfuite du point 
C. cornme centre & intervalle CE. décri- 
>’cz l’arc de cercle GEF. tirez les lignes* 


Digilized by Google 



de la pratit^ue 

AF. AG. qui couperont deux des cotez dix 
quarré aux points H & I. pour lors fi l’on 
tire de ces deux ferlions la ligne HI. elle 
fera le côté d’un triangle équilatéral j car 
ayant tiré HA. IA. l’on aura U triangle équi- 
latéral AHI. lequel fera infcrit damlequarr» 
donne ABCD. 

VIII. 

P Our confiruire un quarte' fur une ligne don^ 
née AB. Fig. 9. pl. XI. 

Elevez au point A. la perpendiculaire 
’AC. égale à la ligne donnée AB. enfuite des 
points B. & C. & d’une intervale égale à 
AB. ou AC. décrivez deux arcs de cercle 
fe coupant au point D. pour lors ayant tiré 
les lignes CD. BD. vous aurel(^ le quarré de-^ 
mandé ABDC. qui fera confirait fur la Itgne 
donnée AB. par le Theor. /. de la L partie 
page 140. 

IX. 

P Our confiruire un pentagone dans un cercle 
donné h,. Fig. xo.pl> Xi. 

Tirez le diamètre E AB. & le rayon per- 
pendiculaire GA. divifez le quart de ce 
cercle GE. en cinq parties égales aux points 
P. O. N. M. prenez quatre de ces parties 
en tirant la ligne GM. que vous porterez 
cinq fois fui le cercle > & vous aurez, pour. 
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lors U pentagone GMHIK. fera infcrit dans 
le cercle donne', à caufe de l'égalité' des arcs* 

Autrement. 

T irez les deux diamètres AB. CD. à 
angles droits fe coupant au point E, 
coupez le demi diamètre ÊC. en deux éga- . 
Jement au point F. & de ce point ^ inter- . 
yale FA. décrivez l’arc AG. fig. ii. pl> //.' 

Du point A. & intervale AG, décrivez 
l’arc GH. pour lors fi vous tirez la ligne 
AH. & que vous la portiez y fois fur le 
cercle , elle vous donnera un pentagone regu-i 
lier AHIKL. 

X 

P Our tracer un pentagone régulier fur une /i-, 
gne droite donnée AB. Fig» iz.pl. IL 
De l’extremité A. & intervale AB. dé- 
crivez à volonté un arc de cercle BDF. & 
au même point A. élevez-y la perpendi- 
culaire AC. 

Divifez la portion de l’arc CB. en cinq 
parties égales aux points î. D. L. M. tirez 
enfuitc la ligne droite AD. coupez la bafe 
AB. en deux également au point O. élevez 
la perpendiculaire OE. 

Et enfin de la feétion E. comme centre 
& de l’intervale EA. décrivez un cercle, 

;V dis que fi vous porter cinq pis fur ce cercle 
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la ligne donnée AB, vous aurez décrit le 
tagone régulier ABHGF. fur la ligne donnée 
AB. 

Xt. 

P Our tracer un exagone dans un cercle don^ 
ne' A. Fig. 13. fl. XI. 

Portez le demi diamètre ou rayon de ce 
cercle aB. fix fois fur le cercle, (h vous 
^ aure^ lexagone regulhr BCDEFG. inferit 
dan: Le cercle donne'. 

^ Cette méthode efl la meilleure de toutes pour 
I fxa one J parce ejue le rayon d'un cercle eSi 
égal à la corde ^C. de 60 degreT^j & parce 
ejue fix fois 60 font la valeur du cercle entier 
de }6 O degre'^l, 

XII. 

P Our tracer un eptagone dans m cercla 
donne' h, Fig. i4f.pl. XI, 

^bailTcz le rayon du cercle AG. & du 
point G. comme centre & diftance GA, 
décrivez l’arc de cercle CAD. tirez fa cor- 
de CD. je dis <jue fi vous portez fept fois fur 
le cercle la moitié' DQ. delà corde CD, vous 
aurez tracé un eptagone à peu près exaU BD 
KFXHl.fur le cercle donné A. 
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XIII. 

P Our tracer un oSiogone dans un cercle don- 
ne ^l.XJ. 

DiviTez le quart du cerclç GE.'endeux 
parties ée^ales au point F. portez en 1* 
moitié EF. ou FG. huit fois liir le cercle j 
& vous au'-ez. trace' l’oclogone demandé EF 
GHIKLM. 

XIV. 

P Our former un enneagone dans un cercle 
i-onné Fig, 1 5. pi. XI, 

Tirez le rayon AG.& du point G. & 
diftance G^. faites l'arc de cercle CAD, 
coupant le cercle en C & D. 

Di vifez en fuite l’arc du cercle CD. en 
trois parties éj^aîes aux points M & N. 
portez neuf fois fur le cercle l’une de ces 
trois parties CM ou MN. ouND. er vous 
aurez, formé un enneagone CMNDEFHIK. 
dans le cercle donné A. 

' Autrement. 

• 

P Ourinferire dans un cercle donné un ennea- 
gone ^ tirez le demi diamètre AB. de 
l’extrémité B. & intervale BA. décrivez 
l’arc DAC. tirez la ligne droite ou corde w 
CD. que vous prolongerez vers F. enforte 
que EF. égale AB. Fig. fl. XII. 


♦ 
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Du point ,E. décrivez l’arc FG. 8c du 

f )oint F. décrivez un autre arc EG. coupant 
c premier au point G. tirez enfin du cen- 
tre A. au point de feétion G. la ligne AG. 
qui coupera le cercle au point H.;> dispottr 
iors que la li^ne DH. fera la neuvième partit 
ae Venneagone demande', 

XV. 

P Our tracer un décagone dans un cercle 
donne' A. Fig. \-j.pl.XII. 

Formez dans ce cercle le côté MG. d’un 
pentagone , ainfi que l’on l’a déjà fait voir, 
loufdivifés enfuite la moitié de l’arc MG. 
de ce pentagone en deux parties égales 
au point O. portez la diftance MO. ou GO. 
dix fois fur le cercle , & vous y aurez, tracé 
U décagone demande' HOGIKLNPQ^, 

XVI. 

P our confiruire un endecagone dans un cercle 
donne' A . Fig. i^.pl. XII. 

Formez dans le cercle donné un triangle 
équilatéral CED. tirez enfuite le diamètre 
EAF. parallèle à la bafe du triangle CD. 
)e dis pour lors que fi F on porte la diftance AH. 
ou DH. onze fois dans le cercle donné , on 
aura de'erit F endecagone demande' DFGQTIC 
LMNOP. dont AH. ou DH.fint à peu près 
la onùé me partie. 


des PoH^ones, 

Autrement, 

T irez le diamètre AB &coupez-leen 
deux également au point C, du point 
A. & intervalé AC. décrivez Tare CDI. & 
du point C. & diftance A. décrivez l'aucrâ 
2 lïç hD.'Ftg. lo. pl. X II. . \ 

Enluite du point I. & intervale ID. dé- 
crivez le petit arc DO. tirez la ligne OC, 
je dts pour lors <jue fi Fcn porte cette ligne OC, 
onz.e fûts fur le cercle donné , elle formera un 
endecagone demande'. 


XVII, 

P Our conftruire un dodécagone dans un 
cercle donné A. Tig. %i.pl- X U> 

Prenez la troifiéme partie d’un quart de 
cercle , comme FG. & portez-la douze 
fois fur le cercle^ & vous aurez un dodéca- 
gone, 

R E M A R Q^U E, 


L a figure générale pour tracer tous les 
poligones dont on vient de parler, eft 
repréfentée dans la Fig. 28 . p!. Xl 1 /. 

Car la ligne DC. fervir? pour tracer m 
triangle e'^tlateral dans un cercle , dont, 
l’angle du centre fera de 1 20 degrez.. 

La ligne EF. fervira pou j /f dont 

l’angle ma de 50 
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La ligne BL. fervira pour pentagone^ 
dont l’angle fera de yz devrez. 

La ligne B A. fervira pour rexagone» dont 
l’angle fera de éo degrez. 

• La ligne CK. fervira pour l’eptagone ; 
donc l’angle fera de deg. %C min. 

La ligne EH. fervira ^onz L'oÜogone, dont 
l’angle fera de 4.5 

La ligne FG. fervira pour Venneagone , 
dont l’angle fera de 40 degrez. 

La ligne BM. fervira pour le décagone» 
dont l’angle fera de ^6 degrez. 

La ligne CN. ou AN fervira pour l*en~ 
décagone, donc l’angle fera de ji degrez 
44 minutes. 

La ligne BO ou BK. fervira pour le do^ 
décagone , dont l’angle fera de 30 devrez. 

METHODES GENERALES 

Four tracer tous les Poligones dans des 
cercles donnez^ou fans cerc'e. 

PREMIERE METHODE. 

I. Exemple. 

P Our tracer un eptagone duns un cercle 
donné , divifez fon diamètre AB. ea 
fept parties égales , & des points a & 
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<& diftance du diamètre AB. décrivez deux 
arcs de cercle fe coupant au point 'C, 
Figfx i. pl. XI f. 

Enfuite du point C. tirez la ligne droite 
CD. paiTant par la fécondé divifîon i. du 
diamètre AB. 

^e dis pour lors que fi Von tire la corde BD. 
& qu'on la porte fept fois fur le cercle j elle 
vous donnera Ceptagone demandé, 

I I. Exemple. 


Ç* 1 au lieu d'un eptagone , on vouloit avoir 
O un exagone. fig. pl. X 1 1, 

Il faudroit pour lors divifer le diamètre 
AB. en fix parties égales , & des points 
A & B. & de la longueur du diamètre 
ayant décrit deux arcs de cercle fe cou» 
pant au point G. fi l’on tire la ligne droite 
CD. pafiant toûjoprs par la fécondé divi- 
fioft, 1 . du diamètre, •;> dis que la ligne 
fera pour lors la fixie'me partie de Vexagonè de-- 
mande , égale au rayon du cercle BE, 

‘ Cette ntethode peut fervir également povct 
tous autres poligones , en objervant i de di- 
vifer toujours le diamètre AB. en tout autant 
de parties égales que vous voule'i^^que te poligone 
contienne de côtél^ 

Et en tirant votre ligne CD. enforte 
qu'elle pajfe toujours par la fécondé divifion %, 
de votre dtametre AB. 


Dia:t:z 
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SECONDE METHODE. 

P Our tracer tel poligone ejue ce foit ft& 
une ligne droite donnée AB, [ans avoir le- 
foin d'aucun cercle donné , comme par exemple 
icy un pentagone. Fig. 14 pl. XIII. 

Prolongez la ligne donnée AB. vers D, 
enforte que AD. égale AB. du point A, 
comme centre & intervale AB. formez le 
demi cercle DEB. élevez enfuite une per- 
pendiculaire AC. & ayant divifé le quart 
de cercle BE. en cinq parties égales, por- 
tez une de ces cinq parties fur l'autre quart 
de cercle , comme EF. pour lors fi voustirex. 
la ligne AF. elle vous donnera un fécond côté 
de vom pentagone. 

Mais pour avoir le troifiéme côté BG. 
du point A. comme centre & diftance FB. 
formez un arc de cercle vers G. & du point 
B. & diftance BA. formez-en un autre qui 
coupe le premier au point G. tirez la li- 
gne BG. & vous aurez. le troifiéme côté de 
votre pentagone. 

Enfin , pour avoir les deux derniers co- 
tez , il Éaudra des points F & G. & d*une 
diftance égale à AB. former deux arcs de 
cercle fe coupant au point H. pour lors 
ayant tiré les deux lignes FH. GH. ’vohs 
aurez, tracé le pentagone régulier ABGHF. 
fur une ligne donnée AB. & fans le fecours d'au- 
cun cercle, Remâ b. e 
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, f 

R E M A K U E, 

^ T le poUgone qu'on voudrait tracer devait 
^ a'voir un plus grand nombre de cotez. , il 
udroit divijer le quart de cercle BE. en tout 
utaerit de parties égales que le poligone devrait 
voir de obfervam de prendre toujours la 

i fiance du point E. au chifre 4. pour la porter 
H même point E. vers le point F. dans l'autre 
tiart de cercle ED. afin que la ligne tire'e dît 
oint A. au point F. ou AV. fait toujours le fi- 
'and cote du poliçone demande'. •• 

•r* y* ^ ^ t A /' fi' / 

Mnjjn , ce Jecana cote étant trouve, on eft 
'rotcveroit egalement tous les autres eri opérant 
dwfi quon vient de le faire voir, - 

XVIII. 

( ■ ' * ‘ r' 1 . ‘ ^ i 

P Our trouver le centre de quelque poligont^ 
que ce [oit. .. : -.p ,, 

1°. Si le poligone .contient un, nornbrjc 
pair de cotez , comme dans l’cxagone 
A DBG. tirez des deux de fes angles voi- 
fins D & B. des lignes à leurs angles oppo- 
fez A & C. & ces lignes DC. BA. fe cou- 
pérojnt au point H. qui fera le centre de cet 
enagone. fig. i 6 . pl. XIII. 

1°, Si Te poligone cont^noit un nombre 
impair de côtcz , comme icy le pencag'onç 
ABCDE. il fâudroit divifcr deux de^fes 
Cjptez voifins AB, AE. en deux parties éga^ , 
lart, If P 
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les aux points G & H. & de ces points ^ 
tirer deux lignes aux angles oppofcz dans 
ce poligone, comme HC. GD. lefquellcs 
fe couperont au point E. & ce point fera 
pour lors le centre de votre pentagone, fig. 
pl.X 1 1 1, 

3 °. Si le poligone étoit irrégulier , il au- 
' roit autant de centres , que de côtez dou- 
’ blés , comme on le voit icy dans l’exagonc 
irrégulier ABCDEF.y^. zp. pl, XIV. ‘J 
Or , pour en trouver les trois centres 
it faudroit divifer chacun des côtez en 
deux également aux points O. furlefqucis 
-vous élèveriez tout autant de perpendi- 
culaires OK; OL. OM. lefquelles fe cou- 
peroient deux à deux aux points K.L. M, 
Pour lors, ces trois points KLM. feroient 
'les trois centres de votre exagone ; car;fi 
du point K. l’on forme un arc de cercle 
Ï’E D. il pafTerorpar ces trois points; (î 
du point L, on forme un fécond D C B. 
il pafTera par ces trois points ; & du 
‘■point M. on en forme un troifiéme C B A;^ 
il patTcra pî^r,ces trois points, dûmc'cits 
trois points KLM. feront les trois centres dt 
votre exagone irrégulier. 

' 4 °. Q^ie fi lepoligoneirregulier, contient 

fin nombre impair de côtez, comme icy 
l’eptagone ABCDEFG. on en trouvera 
/tPius .les centres «de la même maniéré qu^o^ 


V. 
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des Peligontt, 

^nt de le A\xq. pu XIP^» 

IVlais comme il reliera un côte comm.c 
B, eju-i fembleroic n’avoir point de cen- 
c , il iFaut également fur lemiiieuO.de 
e côté y élever une perpendiculaire juf- 
u’à ce qu’elle rencontre la perpendicu- 
aire de Ion côté voifîn au point K. pour 
ors ce point fera le icentre de la ligne ou 
fôcé AB. & ainfi de tous les autres poii« 
ï^ones. . 

P Our infirtre un cercle dans mt poligone r#- 
gulierejuel tju'il /oit, fg. x^,pL,JCJl f. 

1^. 'Si de poligone eft d’un nombre im- - 
de cotez, comme icy le pentagone 
ABCDE. il faut en trouver le centre E.de 
la maniéré qu’on l’a déjà die. 

Du point E. comme centre & diftancc 
d*une des perpendiculaires EG. ou EH, 
décrivez un cercle, je dis quiL fera inferit 
dans le pentagone donné: 

Si le poligone régulier contenoit 
mn nombre pair de cotez , comme icy l’exa- 
•gone ADBC. ayant trouvé (on centre H. 
ain(l qu’on l’a enfeigné. Si de ce point H, 
comme centre & diftance d’une des deux 
perpendiculaires HF. ou HC. vous décri- 
rez un cercle , je dis tjue ce cercle fera injerit, 

^ dans 1‘exagom donné, fig, z6, pl.X i 1 1, 
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X X. 

P Our circonfcrire un poUgone régulier au tpup 
d'un cercle donné , comme icyun pentagone^ 
fg.tj.pLXm. 

Il faut auparavant in fer ire dans le cer- 
cle donné un pentagone , ainû qu’on l’a 
déjà fait voir ; & enfuite du centre F. de 
ce poligone tirer des perpendiculaires fur 
chacun de fes cotez, comme FA.FR.FQj_ 
FP. FO. que vous prolongerez à volonté. 

Pour lors Ci l^n tire des tangentes qui 
paffent par les angles du pentagone inf< 
’crit BCDEG. ces tangentes formeront le ppn^ 
tagone circonferit PQRAO, 

Et pour circonfcrire un cercle autour du pen^ 
tagone y il faut du point F. comme centre 
& diftance d’un des angles du pentagone 
F P. ou F décrire un cercle , je dis ^ue ce 
cercle fera circonferit autour du pentagone donne* 
cet exemple feul fuffic pour tout autre. 
XXI. 

P Our circonfcrire un cercle autour d'un trian* 
aie donné ABC. 

Il faut fe fervir de la meme méthode 
dont on fe fert pour faire palTcr un cercle 
par trois points donnez , comme on le voit 
dans la fig. 31.//. XIV. où l’on voit que il 
du point D. & diftance A ou B. l’on décrit 
un cercle , il fi trouvera circonferit au trian^ 
gle donné ABC. & paffira p>^r les trois angUf, 
de G&.mcme trianglct, 
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Çfôâi>'€AÎ5^ifeîfâi>îii^ 

SECTION QUATRIFME 

Des figures femblahles , égales , ^ 
de leurs réduêlions. 

• 1 

O N emend paf figures femblahles & 
égales entre elles ^ celles qui ont tous , 
leurs cotez & leurs angles égaux entre 
eux. 

Et figures femblahles jîmflement ^ celles 

qui n’ont que leurs angles proportionel- 
îemcnt égaux entre’ eux , feulement, & 
non leurs cotez. 

On entend par le changement des figures , 
une transformation d’une figure en une 
autre qui ne lui foit point femblable 
quoiqu’elle lui foit égale en fuperficie, ou 
enfolidité. i 

Et par redubMon des figures , une manier® . 
de réduire en grand ou en petit , toute forte . 
de figure de quelque nature que ce foit , qui 
foit toujours femblable ( quoique nou' 
égale } à une figure donnée. :> 


Piii 
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fur üfî papier brouillon pour ne les poin^ ' 
oublier. 

Enfuite ayant pris la valeur des trois , 
angles de ce triangle avec un demi cercle 
ou un graphomctre, connoilTant par là . 
que l’angle A. eft de 3 5 degrez , que l’angle 
B. eft de izo degrez , & l’angle C. de if 
degrez , il faut pareillement les écrire fuE 1 
votre papier brouillon. 

Enfin, pour reprefisnter au jnjte fur le papier 
k plan de ce triangle ABC. . 

Tirez, à volonté ( fur une feuille de 
papier de telle grandeur qu’on voudra ) ^ 
une ligne droite DE. que vous diviferez , 
en zoo parties égales de 10 en 10. ou de 
5. en 5, fuivant le befoin , lefquelles pariiés > 
équivaudront atout autant de toifes. 

Prenez toute cette ligne DE. de 200 • 
toifes , pour reprefenter le côté AG. de vo- 
tre triangle,& à fon extrémité D.formez-y 
( avec un raporteur ou demi cercle ) fue 
vous trouverez, en la fig. ^\.pL XIV. un^ 
angle de 3 y degrez , égal à l’angle A, qu’onî. 1 
a trouvé fur le terrain , & au point E. for-' 
mez-y un autre angle de ly degrez égal à 
l’angle C. & avant tiré les deux lignes 
DF. de 100 toifes, & EF. de iiy toilfts,' 
pour lors vous aurez, le triangle DEF. vous . 
reprefentera ajfiz jufiement Je triangle ABC, 
eu L’enclos ou la prairis dont vous vouliez mar» 
^nerlepUn, D üij 
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Q^U E. 


m m • ! J' ^ a I. 

ralldograme femblahle & égala m autre 
ejuarrJ & jfara'lelograme donné , parla même 
rnethcd’ efue éort vient de voir pour les triangles , 
en voie) cependant une autre dans le Problème 
fuivant. 

II. 


P OuT décrire ou conftruire fier un côté don^ 
né BC. un pcrallelograme égal & fem-^ 
hlable à un paratlelograme donné BCDF, 
Fig i7. pl. XV. ^ ^ 

' Continuez le côté CD. vers G. enforte 
que DG. foit égale au cpté donné BC. 
ou FD. continuez aiiBi BF. vers Q. enforte 
que FQ; égale &: foit parallèle à DG. 6c 
tirez QG. indéfinie vers K. 

' Tirez enfuite la diagonale indéfinie 
D. vers R. & ayant prolongé le côté BC. 
jufqu’à ce qu’elle rencontre cette diago- 
nale au point R. tirez la ligne RK. pa- 
rallèle à CDG. & continuez FD. vers H. 
& vous aurez, pour lors confirait un parallelogra- 
me^ donné DHKG.^ui fera égal & femblable 
au parallelograme donné BCDF. a caufe de 
l’égalité des angles & des cotez, de ces deux 
figures. Theor, V"l /. /. part* png.t-^'}* 

" \ 
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III. 

P Our faire un plmne irrégulier ou figurt 
irrégulier e f JemblaUe & égalé à un poUgône 
donne' irrégulier K. & fur une ligne donne'e AB. 
égalé à GH. de ce même poligme. t'ig. } 8. 

Formez àl*extrêmité A. de la lignÇdon- 
née AB. un angle égal à l’angle G. de la 
figure donnée , & tirez la ligne AF. égale 
au côté GN. 

A l’autre extrémité B. de la ligne don-’ 
née , formez un angle égal à l’angle H. & 
tirez la ligne BC. égale au côté HI. de la 
figure donnée. 

Enfuice au point F. formez un angle 
égalàl’angleN.& tirez la ligne FE. égale 
à la ligne NM. de la figure donnée i de 
même au point C. faites un angle rentrant 
égal à l’angle rentrant I. & tirez la ligne 
CD. égale à la ligne ou côté IL. de la figure' 
donnée j ôc enfin tirez la ligne ED. &vous 
aurez, confiruie un poligone irregulter K1^>CD^V , 
^ui fera égal & femhlable au poligone donne' 
* GHILMN. & fur un côte' donne' AB. e'gala 
GH. de ce même poligone ^ à caufe de Inégalité 
des angles & des côtei(^de ces deux figures. 
'Jheor, XIII. /. part, page zéi.&7heer,XM i 
page 

Dv. 
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Autrem ent. 

Q Ve fi ce poligone irrégulier e'toit le pUn 
de ^uel^ue enclos , ou de tjuelijHe pièce 
de terre , & qu’on voulût en faire voir le plan 
fur le papier. 

Il ^audroit comme l’on a déjà dit preru 
dre fur les lieux la valeur des angles & des 
côtez de cette figure irregulicre , & s’étant 
formé une écheîle fur le papier d’une lon- 
gueur proportionée à la grandeur du plan, 
& diviiéc en tout autant de parties égales^ 
que le plus grand côté de la figure irregu- 
liere peut contenir de toifes. 

Faites enfuite fur cette échelle , ainfi' 
bien divifée, en parties égales, une figure 
femblable à celle qui eft fur le terrain , de 
la même maniéré que l'on a faitey-devant 
pour les triangles , & vous aure^ ce que vous 
fouhaite^ 

R E M A R QJJ E. 


Ve fi le poiigone etoit régulier, il fuffiroit 
de conn être un feul de fies angles un feul ^ 

4e fes cotez pour les connoUre tous , & pour peu- 
voir e>. faire un femblable & égal à un autre 
fo'igcne donne , en fe fervant cependant de là 
même méthode^ . • 
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I V. 

P our faire telle figure eju^on voudra 

hlahle ou égale à une figure donnée, Fig, 

41. 41. MX VI. 

Soit la figure irreguiiere donnée A. à la- 
ouelle on veut faire une figure K. -qui lui' 
loic femblable &: parfaitement égale. 

Il faut renfermer la figure A. dans ûn 
quarré parfait MNOP. que Ton foufdï-^ 
vifera en tout autant d’autres petits quar- 
rez égaux ( que faire fe pourra ) comme 
icy en Z 5 quarrez égaux d’une tôife qüàr- 
rée chacun , plus ou moins fuivaut le 
befoin. 

Faites enfuite un autre qtiarré parfait' 
QRST. égal* à celui qui renferme la fi- 
gure A. & divifé en tout autant d’autres 
petits quarrez femblables & égaux. 

‘ Prenez avec le compas la valeur de la’’ 
ligne EF. de la figure donnée , & portcz-la > 
dans les petits quarrez qui lui répondent , 
comme VX. enforte que le point V; ré- 
ponde au point E. dans les féconds qüar- * 
rtz , & que le point X. réponde au poinx 
F. dans les cinquièmes petits quarrez 
pour lors' la ligne VX. fera égale'& fem- - 
Diablement placée à la ligne EF. 

Mais afin que les extêmitez de la ligne 
y & X, foient conformément placée? dans 

, D vj 
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les petits quarrez i & $ . aux deux extre- 
ïTiitez E & F. du côté de la figure donnée , 
il faut .que les points V & X foient éga- 
lement diftants des angles T & S. & de la 
ligne ST. du grand quarré QRST. que 
les deux points F & È. le font des deux 
smgles N & O. & de la ligne ON. de fon . 
grand quarré MNOP. 

, Cette première ligne VX. étant placée 
conformément au côté EF. de la figure , 
donnée, prenez enfuite la valeur de la li- 
gne FD. Sc portez-la du point X. au point 
I. enfprte que la ligne XI. foit femblable- • 
ament placée dans Jes petits quarrez, ainfi 
que la ligne FD. l'eft dans les fiens , 8c 
que le point I. foit également diftantde 
Tanglc R. & de la ligne RS. que le point > 
p. l’eft de l’angle P. & de la ligne PO. 

St l'on en fait autant des lignes DC. CB. . 
BH. HE. l'on aura fait une figure K. qui fera 
femblable. & égalé à la figure donnée h, 

'i' ' R E'-M A R Q^u E. 

C Ette méthode efi extrêmement facile & ■ 
jufte , pour faire un plan femblable à un . 
autre , qui lui foit égal ou en proportion & ’ 
four le faire plus grand ou plus petit que celui, 
qui e]} donné ; car il n’y a qu à faire les quar- 
rez. plus grands ou plus petits , pourvu qu'ils 
foient^ en nombre égaux , & pour lors le plat%f 
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'^Hvlon fera, en cette manière ^ fera femblahle & 
égal , ou froportionellemem égal au plan donne\ 
qu’on aura voulu reprefenter en plus grand 
9H en plus petit. 

V. • 

P Ourfaire une figure femblahle & en pro* 
ponton à me autre figure donnée ; cefi-àm 
dire plus grande ou plus petite que la donnée , 
voicy une autre méthode, 

I. E X E M P L E, 

Our faire une figure femblahle à une figure 
J. donnée A . laquelle fitt cinq fois plus grande 
que cetté donnée, fig. 3 2. pl. XIV. 

Portez la valeur d’un des cotez BC, 
{ qui efl de 6 toifes ) de la figure donnée , 
fur une ligne indéterminée DL. autant de 
fois que vous voulez que la figure à faire 
contienne celle qui eft faite, comme icy' 
cinq fois de D en E. 

Cherchez enfuite entre cette ligne to- 
tale DE. & le côté BC. de la figure donnée 
une ligne moyenne proportionelle , & elle 
vpus lervira d’échelle pour faire un plan 
ou une figure cinq fois plus grande que la 
figure A. • 

trouver cette moyenne proportionelle f 
portez le côté BC. d’É en F. & vous aurez 
U ligue totale DF, du point milieu H, de' 
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cette ligne , décrivez comme centre lé 

demi cercle DGF 

Elevez enfin au point E. la perpendicu- 
laire EK. coupant le cercle au point K. 
&cette perpendiculaire EK. fera la moyen- 
ne proportionelle cherchée , laquelle vous 
diviferez en fix parties égales ^ qui feront 
tout autant de toifes , comme en la ligne 
BC.) 

Je dis pour lors que fi fur cette ligne 
EK. qui vous fervira d’échelle , vous y 
faites une figure femblable à la figure 
donnée, ainfi qu’on l’a déjà enfeigné, elle 
fera cinq fois plus grande que la figure donnée 
A, où la contiendra cinq fois , & ainfi d’un 

f dus grand nombre de fois , & autant que 
’on voudra, d caufe de la proportion qu'il y 
a entre leurs lignes , par le Theor. /, de la /, 
part, fag. loi, 

VI. 

II. Exemple. 

P Our faire une figure femblable & en pra-- 
portion à une figure donnée M. laquelle fait 
plus petite que la donnée comme icy ^qu'elle n'en 
foit que le tiers, fig, pL XIV. 

Divifez l'un des cotez de la figure don- 
née, comme icy NO. en trois parties cga-; 
tes , & ayant porté cette ligne NO. fw unW 
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ligne indéterminée NP. cherchez une ligne 
moyenne proponionelle entre cette ligne 
ou côté NO. & fbn tiers- NQ. & cette 
n^Kenne proportionelie vous fer vira d’é;- 
effene pour faire un plan ou une figure 
qui ne fera que le tiers de la donnée M. • 
Atais pour trouver cette moyenne proportia- 
nelle , ajoutez à la ligne totale NO. fou 
tiers OR. ouNQ.& du milieu V. de cette , 
figne totale NR. décrivez le demi cercle 
NTR. 

Enfin , au point O. élevez la perpendi- 
culaire OS. coupant le cercle au point S. 
laquelle vous divilerez en tout autant de 
parties égales que le côté NO. de la figure 
donnée contient de toifes. 

pe dis pour lors efue Jifut cette ligne OS, 
moyenne proportionelie , l’on conflruit une figwe 
femh labié à la figure donne'e M. elle ne fera 
yue le tiers de cme figure donnée , & ainfi 
pour toute autre figure ou exentple^par lesTheor^ 
i<5. &i8, de là I. part, page xiy'& i\^. 

Remarq_ue. 

D Ans cet exemple , ainfi que dans le 
précédent , il faut toujours prendre le 
plus grand co:é de la figure donnée pour M 
chercher une moyenne proportionfUe\ comme on 
nsèent de le faire voir pour pouvoir faire un plan 
fiut grand ou plus petit ^ue le plan ou fgure- 
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donnée » & Mvifer toujours cette moyéme prô^ 
portionelle , lorjqu'on l’a trotn/ee , en tout autant 
de parties égales cfue le grand côté delà figure 
donnée peut contemr de toijés , ou autres 
fures , &€. 

y II. 

P Our faire un plan quarté double , triple , 
ijuadruple , &c. d’un autre plan ou quarré 
donné ABCD. oh peut fe fervir utilement delà 
méthode fuivante. Fig pl. XY. 

1°, Si Ton veut un quarré qui foit dou- 
ble du quarré donné , continuez le côté 
CD. vers E. enforte que DE. égale CD. ôc 
tirez l’hypotcnufe AE. fi vous faites un quar- 
ré fur cette hypotenufe AE. il fera double du 
quarré donne, 

1^, Si l’on veut faire un quarré qui foit 
triple du quarré donné , ayant fait la pre- 
mière operation , élevez au point E. la per- 
pendiculaire EF. & faites EF. égale au côté 
du quarré CD. tirez enfuite l’hypotenufe 
AF. je dis que (î vous faites fur cette ligne AF, 
m quarré, il fera triple du quarré donné. 

3 Que fi l’on veut faire un quarré qui 
foit quadruple du quarré donné, ayant fait 
la fécondé operation , élevez au point F,, 
la perpendiculaire FG. enforte que FG, 
égale le côté CD. du quarré, tirez enfuite 
la ligne ou hypotenufe AG, je dis que Ji 
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fur cette ligne Vous faite f un quarr/, il fera 
quadruple du e^uarre' donne' \ car cette ligne 
AG. Jera pour lors double du cote' CD. AB. 
dudit quarre' i ce qui fera la mente chofe que 
fi on avait fait un quatre' Jur un côte' double 
du quatre' donnée parle Theor, XVI. de la 
Lpart.pag. 168. 


VI I I. 


9 


P Our doubler & quadrupler le quarte' donnd 
ABCD. prolongez à volonté le côté 
AD. & le côté AB. tirez auflî la diagonale 
indefinie AK. Fig. 4?. pl. XVI. 

1®^. Du point A, au point C. formez 
Varc de cercle CE. & fur la ligne AE. 
faites un quarré EFG A. il fera pour lors doa^ 
ble du quatre' donne' .ABCD. 

1 . Du point A. & dlftance AF. faîtes 
un autre arc de cercle FH. & fur la ligne: 
'AH. formez un quarré HKIA. ce qua^é 
fera quadruple du quarte' BD. & ainjî de toute 
autre grandeur , toujours en augmentant , & 
en fuivant la mêmeyratique, par le Theor» 
XVI. delai, part.pag. 168, 

IX. 


P Our doubler y triplet ,& quadrupler le plan 
donné ou pentagone irrégulier ABCDE.^ 
f#/. 45. p/. XVI. 

1% Prolongez l*un des cotez AB. vers 
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X. tirez en même'iemps les rayons indé- 

lerminez AON. ACL. 

AbailTez la perpendiculaire BK = ABi 
& du point A. décrivez l’arc RH. yî vous 
faites fur AH. le pentagone AHIKT. il fera 
double dit pentagone donné , lui étant femblable. 

Tirez enfuite RV. indéterminée te 
parallèle à BG. ou AX. prenez fur RV. 
RS = BH. & du point A. & diftance AS. 
formez l’arc de cercle SO. 

Si fit AO. vous faites un pentagone AO 
PQZ. femb labié au precedent t il fera triple dta 
pentagone donné, 

3°. Prenez enfuite fur RV. la valeur 
SV. é^ale à RS. ou HO. & du point A, 
& diftance AV. décrivez Parc de cercle 
VM. 

r Si fur la ligne AM. vous faites le pen- 
tagone A M Y. fcmblable aux précédens, 
ee pentagone fera quadruple du pentagont 
donné. 

Et fi fur AG. Pon en faifoir un 'autre 
{èmblâble , il ferait efuintuple , & ainfi de 
fuitejuftfiéà l’infini , par le même Theor. 

X. 


N fe feyt du mêm t principe pour augmen^ 
v-/ ter & diminuer m cercle BCD. autant 
^u’on voudra. Fig, 44.. pl. XVI. 

Car I*. ayant continué le rayon ACi 
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hors le cercle , abaiflez la perpendiculaire 
CH = AC. 

Du centre A. décrivez le cercle HLK. 
& il fera double du cercle donné. 

z Menez enfuite HO. parallèle à CG. 
& prenez fur HO. HM=r CL. du centre 
A. & diftance AM. décrivez le cercle 
MK. /7 fera triple du cercle propojé. 

3 Et enfin fi fur HO. on prend en«' 
cote ME=- HM. ou==CL. & que l’on 
tire AF. fi du point A. & diftance F. on 
décrit le cercle FE. il fera (quadruple du cer^ 
de donné y (fr ainfi de fuite jufifues à l'infini 
par le même Theor. XVI. la /. part. pag,. 
x6S. & par le Theor. J. pag.^io, 

XI. 


P Ourfiaire une échelle de reduSiion , fiervant 
à réduire un plan de <rrand en petit. Figure ' 

H faut tirer fur du carton , ou dn papier - 
un peu fort, ou autrement , fuivant la 
commodité , une ligne indéfinie AE. fur 
laquelle vous porterez la valeur AB. de. 
l'échelle du grand plan que vous voulez 
réduire. 

Du point A, comme centre & diftance 
AB. valeur de votre grande échelle, for- 
mez un arc de cerele indéfinie BD. fur le- 
quel portez-y la valeur B 3. de la petite 



fx De la reduBion 

échelle que vous voulez faire fervîr à 

[votre plan réduit en petit. 

. Enfuite du point A. tirez jine ligne au(E 
indéfinie AK. qui pa(Te pat le point C. 
qui eft l’extrémité de votre petite échelle 
BC. 

Cela étant fait , je dis que toutes les li- 
gnes ou mefures qu’on prendra fur le 
grand plan , & qu’on raportera fut la li- 
gne indéfinie AF. faifant à chaque opera- 
tion des arcs de cercle , qui iront couper 
l’autre ligne indéfinie AK. feront propor- 
tionelles aux cordes de ces ztcs ^ lefjuellei 
cordes Jeront dans le petit plan , ce que les li~ 
gnes dn grand plan ^ qui leur répondent, font à' 
ce grand plan. 

Par exemple , fi fur le grand plan vous 
y prenez une ligne dont la valeur foit AL, 
& que vous la portiez fur la ligne indé- 
finie AE, formant du point A. au point L, 
un arc de cercle LPR. je dis que fi vous ' 
tirez pour lors la corde LR. cette corde 
ou ligtfe LR. fera en proportion avec la 
ligne A L. enforte que LR, fera dans le petit 
plan, ce que AL. efl dans le grand , c ejl-à~ 
dire que Ji Lk. valait dix toifes dans le grand 
plan^ LR. en vaudrait auffi dix, dans le petit, 

Q}ie fi dans le grand plan vous y pre- 
nez une autre plus grande ligne ou mefure , 
fQpmme AM. 6c que vous la portiez fur la 
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ligne indéfinie AE. faifant du point A. Ôc 
diftance M. un arc de cercle MQN. jedis 
pour lors que fi vous tirez la corde MN, 
cette corde ou ligne MN. fera en propor^ 
tion avec la ligne AM. enfirte ^jue MN.Jera 
dans le petit plan , çe cfue la ligne AM* 
dans le grand , & ainfi de toutes les lignes ou 
• mejùres du grand plan. 


Rem a u. q_ü e. 


P Our rtduire me figure de petit en grandi 
la méthode des quarrezefi la meilleure & 
la plus facile , c efl-k-dire en renfermant la 
figure à copier dans des petits ^uarrez. égaux, 
pour la refaire femblable & en plus grand dans 
tout autant d'autres ejuarre':(^^ pourvu qu’ils foient 
plus grand ftùvant >la volonté^ ou la grandeur 
du papier dont on veut fervir. ' 

Xlk 

P Our lever la carte d'un pais , & pour la 
figurer fur le papier proportionellement à la 
figure du terrain même ejtéelle contient, pl. 1 7, 
■Soit le plan d’un païs , ou d’une terre 
iîgurée comme on la voit dans la planche 
1 7. dont on veut lever la carte , c’eft-à-dire 
fçavoir fa fitnation , fes diftances d’un lieu 
à un autre , fon contenu en fuperficie , & 
- enfin qu’on veut reptefenter fur le papier^ 
^inû qu’il eil fur le terrain... 
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' il faut chercher deux lieux les plus éle- 
vez, comme AB. d’oi\ l’on puiffe décou- 
. vrir tout le pais dont on veut lever le plan. 

Il faut que la diftance de ces deux lieux 
A & B. qui font un château & une cha- 
, pelle foit exaélement connue, pour pou- 
. voir fervir de bafe à la cane qu’on -veut 
faire, & fçaehant que du chaieau A.à la 
.chapelle' B. il y a looo toifes qui cft la 
valeur d’une petite lieüe de France. 

< Faites au point A. les operatTons fui van- 
tes , 1*. ayez un demi cercle bien divifé 
en degréz ^ minutes s’il, fc peut , d’envi- 
ron un pied de diamètre, & ayant placé 
:bien perpendiculairement ce demi cercle 
fur fon piveau ou fur fon pied , tournez 
fa réglé ou alidade immobile du côté de 
la chapelle B. enforte qVelle vous repre- 
fente par un rayon vifuel la ligne AB. 

Servez-vous enfuite de fon alidade mo- 
bile, aux bouts de laquelle font deux pe- 
tites pinules à l’ordiiiaire, ou bien le long 
de laquelle eft une bonne lunette d’apro- 
che pour obfervér tous les lieux qui peu- 
vent fe trouver fur le terrain au-delà de la 


ligne AB. 

Et avec cette alidade ou lunette mobile 
obfervez par le point A. le lieu N. qui eft 
ain hameau , & voyez de combien fe trou- 
vera être de degtez fur le -demi cerde 
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l’afigle formé par la ligne B A. & le ra^on 
'vifuel AN. & en a^ant cofinu la valeur , 
marquez fur un papier figurativement, 
que l’angle BAN. eft de tant de degre.z, 

Enfuite tmitnez v.otre alidade vers le 
point G. Zt voyez fur votre demi cercle 
de combien de degrez fera l^angle BAG, 
& l’ayane conhu , marquez- en la valeur 
fur le même papier pour être d’autant de. 
•degrez. 

De même ayant dbfervé par Je point A, 
tous les autres lieux qui fe peuvent ren- 
t:ontrer dahs le païs qu’on a à lever au- 
delà de la ligne AB. ayant connu tous les 
angles formez par la ligne AB. & les 
rayons vifuels AN. AG. AF. AD. Zcc. fai- 
-tes la même operation du même point A, 
cn.dcqà de la ligne AB. pour pouvoir con- 
noître les differents angles formez par la 
ligne AB. êc les rayons AP.AO.AT.AQ. 
&c. que vous marquerez exactement fur 
un papier pour ne les pas oublier. 

Z®. PafTcz enfuite au point B. d’où vous 
obferverez tant en de-là qü’cn de-çà de là 
ligne AB. tous les mêmes lieux que vous 
avez obfervédu point A. & ayant connu 
la valeur des angles formez par la ligne 
AB. & les rayons vifuels BN, BM. BK. BC, 
BD. &c. en-delà de la ligne , Zc lesangles 
formez pat la .même iigue AB.- & les 
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rayons vifuels BR. BP. BQ^ &c. €n de-^î 
de cette ligne , marqaez-les auflî exafte- 
menc fur le même papier pour ne les pas 
oublier. 

5®, Pour figurer àprefent fur ie papier 
le terrain qu’on a obfervé avec. le demi 
.cercle , prenez une feuille de papier pld- 
tôc grande que petite , & y ayant tiré 
dans un endroit convenable une ligne droi- 
te, comme AB. pour fervir d’échelle on 
debafe ( à votre carte) qiuè vous diviferez 
en tant de parties égales qu’il fe pourra, 
équivalentes à zooo toifes , valeur de la 
difiance du château A. à la chapelle B. 

Formez enfuite aux deux extremitez, 
A & B. avec le compas tout autant d’arcs 
^de cercles que vous avez d’angles à ob- 
ferver , & ayant marqué fur les arcs la va- 
leur de chacun des angles qu’on a trouvé 
fur le terrain de part ^ d’autre de la li- 
gne AB. foit avec un raporteur , ou aveç 
un bon demi cercle , tirez des lignes in- 
déterminées qui forment ces angles , pour 
lors tous les endroits tparquez par leurs 
ieébions, vous donneront la jufte pofition 
de tous les lieux que vous aurez obfervé 
fur le terrain , & vous en connoîtrez 4 
peu près les juftes diftances des uns aux 
autres. ; 1 

Car aya^t porté la ligne AD. ou BD, 

" ^ {vit 
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fur AB. qui eft divifée en parties égales 
valant des toifes, vous eonnoîcrez la dif- 
tânee qu’il y aura du château A. à la ville 
D, de même vous eonnoîcrez aufli la dif- 
tance qu’il y aura de la chapelle B. à la vil- 
le D. & ainfi de tous les autres lieux qui 
peuvent fc trouver fur cette carte. 

4^. S’il fc trouve plulîeurs chofesà ob- 
ferver dans cette carte, comme le contour 
des rivijeres , les hauteurs , les montagnes, 
les valons , prairies , vignobles , terres 
labourables , jardins , bois , &c, il fera 
aife de les y placer , ou de les y reprefen- 
ter affez juftement , au moyen de tous les 
triangles qui fe .trouvent formez par la 
ligne AB. & tous les rayons vifuels , ou 
lignes droites cirées de ces deux points, en 
p/acant dans chaque triangle ce qu’on aura 
obfervé devoir y être. 

50, Pour fçavoir préfentement ce que 
ce terrain contient en fuperficie , il fau- 
droir renfermer la figure repréfentée par la 
petite carte qu’on vient d’en drefler dans 
un quarré , oiudans nn redangle , ou dans 
toute autre figure reguliere , .& divifer 
enfuite la figure totale qui feroic un quar- 
ré imparfait, ou un redangle, &c. en 
triangles , qu’on mefurcroic chacun cn 
particulier , pour n’en faire qu’un toçal , 
'& ce total donnefoit la Jiipetfieie totale de lé 
Pan, JI^ Ë ~ 
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terre dont on auroit leve' le plan , & dont en 
voit la Figure dans la planche XVII. caufe 
de i* égalité proportionelle des angles , des li- 
gnes ou côteK. des triangles ejuon a obfervé Jûr 
le terrain, & rapporté enjûite fur le papier, 
Theor, XIV. /. part, page 264. & Theor. Il, 
page ^01, 

«<*rw:wiirwwiirwt<Tlivwqir»‘<^ 

SECTION CINQUIEME 

Du changement des figures y ou de U 
maniéré de faire une figure égale 
a une autre y fans qu'elles Joient 
femhlables entre elles. 

O N entend icy par une figure égale à 
une autre , fans lui être femblable , 
celle qui contient en fuperficie le même 
nombre de.parties égales , fans avoir égard 
à fes angles ni à fes cotez , ainfi qu’on 
le verra dans les problêmfi^s fuivants, 

Problskes. 

I. 

P our faire m triangle reÜangle qui [oit 
éeal au ttiamle équilatéral ABC. Pig. i« 

fL vm. 


Digitized by Googh 


des fgufes. 

Abaiiïèz la perpendiculaire BD. qui di- 
«rifera la bafe AC. du triangle équilatéral 
en deux parties égales au point D. 

Prolongez cette bafe vers E. enforte 
que AE. égale AD. pourlors,.y/ w«j tirez^ 
la ligne EB. vous aurez le triangle rcÜangla 
HDE.ijuifera égal au triangle e'f.ùlattrul A 
BC. par le Theor. XV. de U J, part. pag. i6^. 


II. 

P Ourfaire un triangle ohtuf angle ou ambli» 
qone & fcalene , e'gal au triangle e'quilate^ 

rdk^c.Fig.2.pi.xmn. 

Par le fommet B. du triangle équilaté- 
ral , tirez une ligne indéfinie BF, qui foit 
parallèle à la bafe AC. du triangle. 

Tirez enfuite une ligne CF. à volonté,’ 
pourvu que fon angle en C. foie obtus , 
pour lors , fi vous tirez une autre ligne AF. 
vous aurez un triangle obtuf angle & fcalene 
ACF. e'gal au triangle équilatéral K^C.par 
-le meme Theor.. 

III. 


P Ourfaire un triangle ifocelle & obtufapgle 
égal à un triangle équilatéral ABC. Fig. 3 ^ 

pU xvm. 

Par le fommet B. tirez une ligne BD, 
parallèle à la bafe AC. 6c du point C. por- 
tez la valeur AC, de la bafe, & ayant tiré 

- Eij 
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en fuite la ligne AD, vous aurel^un triangle 
tfocelle ACD. ejui fera e'gal au triangle équi* 
littéral ABC. far le même Theor, 

•IV. 

P our faire un triangle reüangle égal à uH 
triangle ifoceUe BAC.fïç. 4./?/. XVIII. 
Abaillez la perpendiculaire AD. qui di- 
vifera la bafe BC. en deux également au 
point D. prolongez cette bafe CB. vers E. 
enforteque BE = BD. & tirez E A. &vous 
aurez, un triangle reÜangle ADE. qui fera 
égal au triangle & ifieelle donné BAC, far U 
même Theor. 

■y. 



Our faire un triangle fèalene égal au 
triangle ifocelle donné BAC. Fig. p/. 


XVIII. 


- Par le fomraet A. tirez une ligne EF. 
parallde à la bafe du triangle BC. prènez 
fur cette ligne vers E. ou vers F. un point 
tel qi'c D. & ayant enfuite tiré les deux 
lignes DB. DC. vous aurez un triangle fcalene 
qui ftra égal au triangle ifieelle donné 
BAC. par le meme Theor. 


VI. 


P Our faire un triangle équilatéral égal a 
un triangle fcalene donné ABC. Fig. Gé 

fl. xvm. 
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Taites fous la bafe AB. le triaftgle écjuj^- 
lateral ABD. prolongez le côté BD. vers 
E. menez CE. parallèle à la bafe AB. Sc 
ayant Tuppofé la ligne^ AE. pour lors le 
triangle ÉBA. fera égal au triangle donné 
BAC. puifqu’ils ont même bafe AB: & 
qu*ils font entre les mêmes parallèles AB.- 
EC. . ^ - 

Décrivez enfuite fur la ligne DE. le de-' 
mi cercle DFE. & ayant élevé BF. moyenne 
proportionelle entre les extrêmes BE. 
BD. 

'Du point B. décrivez l’arc FGH. Sc du 
point G. l’arc BH. fi l’on mène pour lors 
les lignes droites GH. BH. on aura mtrian-- 
gle è^jfuilatfr al BCH, ejnijera égal au triangle^ 
fcalene donné ABC. 

# Car les lignes BE. BF. BD. font propor- 
tionelles, les triangles BEA. BDA. faits fur ' 
les extrêmes BE.BD. font de même hauteur 
AI. : BG. cft égale à la moyenne BF. & le 
triangle BG H. eft fait femblable à ABD. 
donc il fera égal au triangle BEA. & par eon- 
Jetfuem am triangle propofé ABC, 

R E M A R Q^U E, 

Ç* 1 ron voulait faire un triangle équilatéral 
égala un reUangle ou a un ijocelle ,■ il fau- 
droit réduire ces triangles en un fcalene qui 
leur fut égal , & fe fetvir enfuite de la mc^ 

E ii| 
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TCi^ operation : en faifantun triangle équi- 
latéral égal à cet fcalene , il ferait aujji égal 
itu reBangle oh a i’ifocelle donné, 

VII. 

P O Hr faire un triangle ifocelte fur un côté 
donné AB. en connaître fa bafe BD. & faire 
^ue les angles jûr fa bafe 'Q & T>,f oient doubles 
de celui du fommet B. Fig- 7. pl. XVIII. 

Du point A. & diftance B. décrivez à' 
volonté un arc de cercle BE. & ayant divi- 
fé AB. en moyenne & extrême raifon an 
point C. 

Tirez enfuicela corde ou bafe BD, égale 
à la partie AC. joignez enfin la ligne AD. ^ 
& vous aurez le triangle ifocelle BAD* 
dont les angles fur la bafe B & D. feront , 
doubles de celui du fommet A. ■ 

Car ayant tiré la ligne CD, vous aurez 
Tangle CDB. qui fera égal à l’angle du 
fommet A. par cmfequent , l’angle BDA. 
fera double de l’angle du fommet A. ainfi que 
l'autre angle DBA. 

C’eft pourquoi tout angle ifocelle A.’ 
dont la bafe eft moyenne proportionelle 
entre le côté entier AB. .& le côté moins 
cette bafe BD. eft de 56. degrez , & chacun 
des angles fur la bafe de 71 degrez. 

Car 5^. plus deux fois yz. ( qui eft le 
Rouble de 3(j. ) vaut 180. qui eft la valeur 
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(Jes trois angles pris enfemblc , par les 
Theor. K& FI. de U L parti pag» 255.' 

2 j (J. ^257. 

AuTaEMENT, 

F Aires au point B. un angle de yz de- 
grez 5 & ayant enfuite tiré la corde 
BD. qui coupera l’arc de cercle au point 
D. tirez pour lors du point A. à cette fec-. 
tion D. la ligne AD. & vous aurez pareil- 
lement l’angle ou triangle ifocelle BAD, ' 
dont les angles de la bafe B & D. feront 
doubles de celui du fommet A. 

Car l’angle B. ayant etc fait de 72 dc- 
grez, l’angle D. qui lui eft égal , feraaufli 
de 7z. donc celui du fommet A. ne fera 
que de 3<j degrez , puifque les trois enfcm- 
û’cn valent que 180. 

VIII. 

P Ourfaire deux triangles ifoeelles dijferentsji 
d'me même Juperficie , & d’un même con- ' 
/wr. 8 ^ XVIII. 

Ayant fait une échelle divifée en tant 
de parties égales qu’on voudra, comme 
icy la ligne MN. de 50 parties. 

Prenez par exemple 24 de ces pàrties 
pour une bafe AB. d’un de vos triangles,' 
laquelle étant divifée en deux également au 
point G. chacune defes parties AG. G B,cq 
contiendront iz. E iü] ' 
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Elevez cnfuite la perpendiculaire CG.’ 
de 35 parties égales de cette même ligne 
MN. tirez les deux lignes ÇA. CB. elles 
feront chacune de 37. & pour lors vous au- 
rez un triangle ifocclle ACB. dont le pour- 
tour fera de 98 parties égales de votre 
échelle MN. & fa fuperficie de 410 de ces 
mêmes parties. 

Aiüis pour avoir un autre triangle ifocelle, 
different du precedent , ejui lui fait égal par fin 
contour & par fin aire, Fig, pl. XVIII. 

Formez une bafe DE. de 40 parties 
égales de votre meme échelle MN. & 
l’ayant divifée en deux également au point 
H. fes deux parties HE. HD. en contien-. 
dront chacune 20, 

Elevez enfuite au point H. la perpen- 
diculaire HF. de 21 de ces mêmes parties , 
ôc tirez les lignes FD. FE. elles fe trouve- 
ront chacune de 29 parties égales , ce qui 
vous donnera un triangle ifocelle DFE. qüi 
( quoique different du premier) aura le 
même contour, & la même fuperficie que 
le triangle ifocelle ACB. 

Car 40 -f 29— f 29 = 98. qui eft fon 
contour, & 20. multiplié par ar. donne 
4^0. pour fa fuperficie , à caufi de la pro- 
portion des deux bafis par les deux hauteurs 
4 e ces deux triangles. 
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I X. 

P our faire fur me ligne donnée AB. tant de 
triangles differents qu’en voudra , dont * les 
contours /oient e'gaux , pourvu qu’ils ne /oient 
point équilatéraux. Fig. 10. pl. XIX. 

Prolongez la ligne donnée AB. des deux 
cotez également & à volonté AD. BE. 
toute cette ligne DE. fera poutlors prife 
pour la Tomme de deux cotez de chaque 
triangle qiTon veut faire fur la ligne don- 
née AB. ainfi qiTon le vera cy-aprcs. 

1°. Décrivez du point A. ( d’me otmer- 
ture de campas , un peu plus grande que la 
portion AD. ) un arc de cercle vers F. & 
ayant porté fur DE. cette ouverte AF. de 
D en I. décrivez du point B. & d’une ouver- 
ture de compas égale à lE. un autre arc de 
cercle qui coupe le premier au point F. - 
pour lors le point F. /ira le Jhmmet du premier 
triangle AFB. que l’on veut former , lequel fera 
fcalene & ohtufMgle. 

T*our en faire un reüangle qui lui fait 
égal parfon contour. 

Prenez fur la ligne DE. une grandeur à 
volonté DK. & du point A. & diftance 
DK. formez un arc de cercle vers le point 
G. enfuite du point B. & diftance EK. for- 
mez un autre arc de cercle coupgnt le pré- 
(Cédenc au point &. vous aurez., pour léri 

Ev, 


% / 
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le triangle reüangle A G B. ^ui fera égal en 
pourtour au precedent triangle ambligone AFB, 
3°. Mais pour faire un triangle ifocelle 
égal en contour aux deux precedents. 

Divifez la ligne DE en deux également 
au pointe, du point A. & diftance DC. 
formez un arc de cercle vers X. & du 
point B. &: diftance EC. formez un autre 
arc de cercle coupant le précédent au point 
X. tirez enfuite les deux lignes XA. XB, 
vous Awre\ le triangle ijacelle AXB. ^ui 
fera égal en contour aux deux triangles prècè- 
dents AFB. AG B. & ainfi de tous autres ^ 
parce que les trois fommets F. G. X. de 
ces trois triangles , fe trouvent fur la cir- 
conférence d’une demi ovale dont le grand 
diarnetre eft DE. & les deux foyers les deux 
points A & B, 

X. 

P Our faire m triangle égal à un triangle 
donne' , dont chaegue con foit plus grand 
eus chaaue coté du triangle donné BAC. 
xi.pl. XIX. 

Prolongez de part& d’autre la bafe CB. 
du triangle donné vers D & E. enforte que 
toute la ligne DE, foit double' de la bafe 
CB. 

Abaiftgz des points D & E. les perpen- 
diculaires DF. EG. égales à la moitic dç 
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la hauteur AH. du triangle donné, & 
ayant tiré la ligne FG. vous aurez le pa- 
rallelogranae DFGE. qui fera double du 
triangle donné BAC. 

Ainfi en tirant du point H, les lignes 
H F. HG. vous aurez, le triangle FHG. qui 
fera égal au triangle ÎB AC. & dont tous les cô~ 
tc 7 feront plus grands e^ue ceux du triangle don- 
ne par le Theor. XV. de la part.pag, 

P Our élever un triangle (jui fait égal à un 
triangle donne A DE. Ftg. ii.pl. XIX. 

Du fommet D. du triangle donné , abaifl* 
fez la perpendiculaire DC. & à Tangle 
E. élevez-y auflî une perpendiculaire in- 
definie EB. laquelle fera parallèle à la pré- 
cédente DC. 

Prolongez le cêté AD. jufqu*à ce qu'il 
aille couper la perpendiculaire EB, aa 
point B. 

Si vous tirez enfuite la ligne CB. vous 
aurez, élevé un triangle AC B. qui fera égal an 
triangle donné A DE, 

Car le triangle BDC.eft égal au triangle 
DCE. puifqu'ils ont tous deux la même 
bafeDC. & qu’ils font entre les mêmes pa- 
rallèles DC.BE. le petit triangle ACD. eft 
commun à tous les deux, donc les deux 
triangles ACB. ADE. font égaux , par Ig 
Theor. XV.de la /. part.pag. 265. 

E V j 



*1 
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XII. 

P Ottr ahaijfer un triangle qui Jèit égala un 
triangle donné ABC. Fig. pl. XIX. 
Tirez du point ,B. une ligne à volonté 
BE. du fommet C. du triangle donné, ti- 
rez une ligne indefinie CD. qui foie pa- 
rallèle à la ligne BE. 

Prolongez ensuite le petit côté AB. du 
triangle , jufqu’à ce qu’il coupe la paral- 
lèle CD.au point D. fi vous tirez enfin DE. 
vous aure'il^abaijfé un triangle A DE. qui fera 
égal au triangle donné ABC. 

Car le triangle EBC. eft égal au triangle 
EBD. puifqu’ils ont tous deux la même 
bafe & la même hauteur , le petit triangle 
ABE. eft commun à tous les deux , donc 
les deux triangles -ABC. ADE. font égaux 
jentreeux ^ par le même Theorême, 

I. R B M A R Q_U E. 

L Orfqu'on veut élever un triangle dUtne hau^ 
teur déterminée y qui fait égal à un triangle 
donné ABC. Fig. i$.pl. XlX.^ 

' Soit la hauteur déterminée K. tirez par 
ce point K. une ligne GH. indéterminée 
& parallèle à la baie du triangle KC. 

Prolongez vers cette ligne le côté AB. 
dudit triangle , & vous aurez la ligne ABD. 
tirez du point C. la ligne CD* 


i 
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Faites la ligne FBE. parallèle à la ligne 
CD. je dis pour lors que (1 l’on tire la ligne 
ED. on auta le triangle AED. de la hau~ 
teur de'terminèe K. lequel fera égal au triangle 
donne' ABC, far le même principe, 

II. R E M A R ct.u E. 

yt A Ais fi on voulait abaijf er m triangle une, 

X y J. hauteur déterminée A. qui fut égal à un 
triangle plus élevé BCD* fig. I4./?/. XIX. 

Il faudroit par le point A. tirer une ligne 
indéterminée F AG. qui fut parallèle à la 
bafe du triangle BE. & du point de feéfcipn 
K. tirer la ligne KC. & du point D. fa pa- . 
rallele indéterminée DE. 

Prolongez enfuite le côté BC. vers cette 
parallèle , jufqu’à ce qu’il la coupeau-point 
jE. fi l’on tire pour lors la ligne KE. l’on 
aura le triangle' BKE.abailTé d’une hauteur 
déterminée A. lequel fera égal au triangle 
plus élevé BCD. par le même principe, • 

XIII. 

P Our faire un triangle d* une h auteur de'tef- 
minée F. & qui fine égal à une figure qua- 
drilatère irreguiiere , comme autrapejè ABDC, 
Fig. 16. fl. XIX. 

Sur la bafe CD. formez le triangle CFD, 

& par les points A & B. tirez des parallei» 
les aux côtex AM, BN. lefquclles coupce 
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ront la bafe prolongée aux points M & N, 
Tirez pour lors les lignes FM. & FN. & 
vous aurez, le triangle MFN. égal au quadri- 
latère irrégulier h^DC. par le lheor. III, de 
la /. part. pag. 293. 

Alais fi ce quadrilatère e'toit régulier com- 
me ABDC. on n’auroit qu’à tirer la dia- 
gonale AD. & par le point B. fa parallèle 
BN. jufqu’à ce qu’elle coupât le côté pro- 
longé CD. au point N. & tirer enfin AN. 
& Ion auroit le triangle ACN. é^al au qua- 
drilatère donné k^QD.par le meme principe, 
Fig. ij, pi. XIX, 

XIV. 

P Ourfaire un triangle égal à un quarrè par- 
fait i à un parallelograme , a un rhomhe & 
à un romboide donnei(^k^QT)- Fig. 18 & iq, 
pl. XIX. &Fig. XO& lu pl. XX. 

Il ne faut que prolonger un de leurs co- 
tez qui fert de bafe à ces figures regulieres 
de quatre cotez, comme CB. vers E. en- 
forte que BE foit égal à ce même côté ou 
bafe CB. 

Pour lors ayant tiré les lignes AC. AE. 
vous aurez les triangles CAE. égaux à vos 
quatre figures données ABCD. 

Car les triangles extérieurs ABE. font 
égaux aux triangles intérieurs ABC. qui 
font moitié de vos quatre figures données 
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ABCD. par le Theorême IlL de la /. partie 
page ip3. 

XV. 

P Our faire un triangle égal à un trapefe 
donné ABCD. Fig. 21. & zj. pl. XX. 

PREMIEREMENT. 

Lorfque le trapefe n’a point d’angles 
droits, prolongez fon petit coté AB, vers - 
F. & enfuite au point C, élevez la perpen- 
diculaire CF, qui aille rencontrer le côté 
prolongé au point F. Fig. zz. pl. XX. 

AbaifTez en fécond lieu au point A. la 
perpendiculaire AK. & vous aurez pour 
lors un parallelograme AFCK. qui fera 
égal au trapefe donné ABCD. 

Si vous continuez enfin la ligne KC. 
vers E, enforte que CE. égale CK. & que 
vous tiriez les lignes FK. FE. vous aure'g^ 
le triangle KFE. ^ui fera égal au parallèle- 
grame AFCK. & par conjeefuent au trapefe 
donné ABCD, parle Theor. III. delai. paru 
pag. 

Secondement. 

Lorfque le trapefe a' des angles droits , com^ 
w^ABCD. %. Z 3 .p/. XX. 

Divifez fon côté oblique AB. en deux 
également au point K>* & par ce poinc^ 
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tirez la ligne GKF. parallèle au côté DC. 

Prolongez enfuite le côté CB, jufqu’à 
ce qu’il rencontre cette parallèle au point 

F. 

Si vous prolongez enfin le côté DC, 
vers E. enforte que CE. égale CD. & que 
vous tiriez les lignes FD. FE. vous aurez 
le triangle DFE, ejui fera égal au parallela- 
grame G? CD. & par confequént égal au tra- 
pefe reÜangle K2tCD. par le même principe. 

R E M A B. Q^U E. 

C Omme dans les problèmes precedents en 
ne donne que la maniéré de faire des trian- 
gles ifoc elles égaux à des figures données ^ fi 
Von voulait en faire des reUangles des équilaté- 
raux ou des fcalenss , il faudroit toujours ré- 
duire les figures données en triangles ifocelles » 
ainfi qu*on vient de le faire voir , & enfuit e ré- 
duire les triangles ifocelles en tels triangles quon 
le fiuhaiteroit , & Von aurait ce quon demande, 

X vr. 

P Our faire un triangle égal à un trapefiide 

donné ABCF. tig- z^. pLXX. 

Tirez la ligne CA. & fa parallèle BG. 
prolongez le côté FA. vers G. jufqu’à ce 
qu’il coupe la parallèle BG. au point G. 

Tirez enfuite' la diagonale CG. & vous 
aurez le triangle FCG. qui fera égal autra^j 
pefoïde donné ABCF, 
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Car les deux triangles ACG. GBC. font 
'égaux , puifqu’ils ont la même bafe CG. 

& qu’ils font entre les memes parallèles 
BG. CA. les petits triangles GEA. & BEG. 
font communs à» tous les deux, donc le 
triangle total FCG. eft égal au trapefe 
ABCF. parle meme principe, 

XVII. 

P ' Our réduire en triangle le ejuadrilatere 
A B CD. prolongez la bafe AB. vers E, 
tirez la diagonale AD. & fa parallèle CE. 
fur le côté prolongé , fî l’on tire pour lors 
la ligne ED. l'on aura le triangle DBE. égal 
4 M quadrilatère donné ABCD, par le memt 
Theor, Fig, i^,pl,XX, 

XVIII. 

P Our faire un triangle égal k un quadrila- 
tère donné ABCD. qui a un angle rentrant ' 
en A. Fig, i6. pl. XX. 

Tirez BD. & fa parallèle AE. pour lors 
f l’on tire la ligne DE. l’on aura le triangle 
CED. qui fiera égal au quadrilatère donné , par 
le meme Theor. 

XIX. 

P Our faire un triangle égal a un quarré , à 
un reüangle oh a un trapefe ABDC. qui 

ait fon fvnmet en un point donné K, de la figure 

donnée. Fig. zj.pl. XX, 


> 
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Tirez les lignes KA. KB. & fes parallè- 
les DG. CF. furie côté AB. prolongé, fi 
d’on tire pour lors les lignes KG. KF. l’on 
aura le triangle FKG. fera égal au quarré , 
au reÜanglejüu au trapefe donné , le meme 
Theor. 

X X. 

P Ourfaire un triangle égal à un cercle donné 
A. Fig. 19./?/. XX, 

Abaiflez le rayon AB. & au point B. 
tirez une ligne indefinie BE. fur laquelle 
portez trois fois la valeur du diamètre BC. 
& fa feptiéme partie BD. ce qui donnera 
une ligne BB. 

Tirez enfuite AE. &vous aurez,un triangle 
ABE. efui fera égal au cercle donné A, ainjî 
^u on l‘a déjà démontré , far le Theof, II, de 
J, part. pag. ^ii,& 3x5. 

XXI. 

P Ourfaire un triangle égal a un poligom 
régulier 3 comme icy au pentagone donne 
ABCÜE. Fig. Sc it.pl. XX I, 

Tirez une ligne indefinie HI. fur laqucl.- 
le portez-y cinq fois la valeur AB. d'un 
des cotez du pentagone, laquelle valeur 
AB, divilera la ligne indefinie HI. en cinq 
parties égales aux points L. M. N. & O. 
Elevez enfuite au point H. une perpcn^ 


pijii.r.-»-: hy Google 



des figures, n 5 

(îiçulaire HK. égale à la hauteur XF. d’un 
des triangles ABX^donc le pentagone cft 
compofé, & qui font tous égaux. 

Et ayant enfin tiré du point K. aux points 
de divifions L. M.N. O. &I. vous aurez 
cinq triangles qui feront égaux , puifqu’ils 
ont la même bafe & la même hauteur , 
donc le triangle total IHK. les vaudra tous 
cinq. 

Or , comme le triangle Reélangle KHL, 
eft égal à un des triangles AXB. du penta-. * , 
gone , qui en contient cinq égaux , il s'cn~ 

Juhra le triangle total KHL yw en contient 
aujfi cinef ejui leurs [ont égaux , fera égal lui- 
meme au pentagone ABCDE. par le Theorême 
Vlîl, de la I. part. pag. 3 

XXII, 

P Our faire un triangle égal a un poUgone 
irrégulier , comme icy au pentagone donné 
ABCDE. Fig. iZ.pl. XX. 

Tirez dans le poligone irrégulier du 
point C. aux deux cxtrêmitezde fon plus 
grand côté les lignes CE. & AC. 

^ Enfnite des points B D, tirez à volon- 
té les lignes DF. & BG. parallèles aux li. 
gnesCA, & CE. prolongez pour lors le 
grand côté EA.jufqu’à ce qu’il rencontre 
ces deux parallèles aux points F & G. 

Si l’on tire pour lors les lignes- CF,. & 
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CG. Con aura un triangle F CG. fw fera 
égal au pentagone irrégulier ABC DE, par le 
Theor. X r . de la L parti pag. 265. 


X X 1 1 r. 


P Our faire un paraUelograme ou reüangle 
égal à un triangle fcalene donr.é BAC, 
40 ./;/. XXII. 

Du fomniet A. de ce triangle , abaifTez 
la perpendiculaire AD. quevous diviferez 
en deux parties égales au point E. 

Tirez par ce point E. la ligne indéter- 
minée FE G. enluite aux points B & C. éle- 
vez les perpendiculaires BF. CG. jufqu’a 
ce qu’elles rencontrent la parallèle aux 
points F & G. & vous awreT^ pour lors unpa- 
rallelograme BFGC. ejui fera égal au triangle 
donné BAC. par le Theor. 111, de la L part^ 




XXIV. 


P Our faire un paraUelograme égal à un 
triangle ifocelle donné BAC. 

XXII. 

AbailTez du fommet A. la perpendicu- 
laire AD. & au point C. élevez la perpen- 
diculaire CF. égale à AD. joignez enfuite 
AF. & vous aureti un reÜangle BHGC. égal 
41 H triangle donné BAG. paf le même The9f> 


I 
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Autrement, 

D Ivifez la perpendiculaire AD. en 
deux également au point E.& ayant 
tiré la ligne HEG. parallèle à la bafe BC. 
élevez aux points B &C, les perpendicu- 
laires BH. èc CG. & vous aure'^un re^ianglt 
^WGC, égal au triangle donné BAC, par le 
mêmeTheor, 

XXV. 

P Our faire un reüangle égal k un triangle 
reÜangle donné ABC. Fig. 44, pl, XXlI, 
Divifez le côté AB. également au point 
D. & de ce point tirez la parallèle DF, 
égale à BC. joignez CF. & vous aurez, le rec- 
tangle DFCB. égal au triangle reüangle dorme 
ABC. par le même Thêor. 

Autrement. 


D ivifez BC. en deux également au 
point H. êc fur ce point élevez la 
perpendiculaire HG. égale à la hauteur 
du triangle BA. joignez enfuite AG. & 
vous aurez, le reüangle BAG H. égal au même 
triangle ABC. par ie même fheor. 


XXVI, 


P Our faire un 
amhligone ou 
XXII, 


reüangle égal a un triangle 
obtujangle donné BAC, Fig% 
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Divifez labafe BC. en deux egalement 
aupoint E. & du fommec A. cirez l’indefi- 
nie AD. parallèle à la bafe BC. 

Enfuice aux points E & C. élevez les per- 
pendiculaires EF. CG, & vous awrez.le reÜan- 
gU CEFG. fera égal au triangle donné 
hQK.parle même Thetr, 

Autrement. 

E Levez au point C & B. les deux per- 
pendiculaires CH. & BK. égales cha- 
cune à la moitié de la hauteur du triangle 
donné , & vous aurez, le reüangle BCHK. 
ejui fera égal au triangle obtuf angle BCA, far 
le même Theor. 


I. R E M A R QU E. 

^ / on vouloit faire un triangle double d’ve 
O triangle donné ^ il faudroit doubler li 
bafe du triangle donné , & fur cette bafe 
faire tel triangle qu’on voudroic , pourvu 
qu’il n’eût pas plus de hauteur que le 
triangle donné , & Pon aurait ce qdon fou- 
haite parle Theor. I. de la /. part, pag, 

Autrement. 

I L faudroit fur la meme bafe du triangle 
donné, élever un triangle , dont la hau- 
teur feroit le double de celle du triangle 
donné \ ce problème eft trop clair pouc 
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avoir befoin d’autre explication I far le 
même Theor. 

II. Remarque. 

P Our faire un triangle double d*un quarrè 
donné. ^ 

Il faut '"doubler l’un des cotez de ce 
quarré , & faire fur ce côté doublé un 
triangle, dont la hauteur foit aufli double 
de celle du quarré, & l'on aurait ce qu’en 
fouhaite , par le même Theor. 

Si on voulait faire un triangle double d'un 
parallelograme d’un rhombe ou rhomboïde 
donné. 

Il faudroit pareillement fur le côté 
double d’une de ces figures élever un trian- 
gle dont la hauteur fut aufli double de la 
hauteur d’une de ces memes figures, & 
l'on anroit ce qtdon fouhaite, parle même 
Theor. 

III, Remarque, 

P Our faire un quarré ou reU angle doublé 
d'un triangle donné. 

Il faut fur la bafe du triangle donné 
& de la même hauteur dudit triangle , for- 
mer un quarré ou un rejütangle, & il fera 
double du triangle donné , ce problème eft 
aufli trop clair pour avoir befoin d’autre 
explication , par le même Theor, 
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Autrement. 

I L faut fur la bafe <louble du triangle 
donné former le quarré ou re^angle 
qu’on demande , pourvu qu’il n’ait pour 
hauteur que la moitiés de la hauteur du 
luême triangle , & fon aura un quarré^ ou 
reÜangle égal a ce Triangle donné , ffar le même 
Theor, 

IV. Remarclue. 


O N peut faire la même chofe pour 
toute autre figure reguliere ou irfe- 
guliere , après l’avoir réduite en quarrc, 
reélangle , ou triangles égaux; car en 
doublant leurs bafes , & diminuant leur 
hauteur de la moitié , ou en doublant leur 
hauteur , diminuant leurs bafes de la 
moitié , on parvient a la connoiflTance de 
ce qu’on cherche à ce fujet, 

XXVII. 


P our faire un quarré parfait ^ égal a un 
triangle donné HET. Fig, XXIII. 

Il faut d’abord faire un redangle HBU. 
qui foit égal au triangle donné HEI. ainli 

qu’on l’a déjà fait voir. ^ 

^ Il faut enfuite faire un quatre parfait 
égal à ce parallelograme ou rejStanglej ce 
qui fe fait ainfi. 
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Trouvez une moyenije proportionelle 
entre le grand côté HI.de ce reâ:angle& 
fon petit côté IC. & ayant trouvé que la 
ligne IN. eft moyenne proportionelle en- 
tre HI. & IC. 

Je dis que fi fur cette ligne IN. l’on 
eonftruit un quarré parfait INMO. ce qnar- 
ré fera, égal au triangle donné HEI. far le 
T'heor, de la /. part, pag. 197. 

XXVIII. 


P O ur faire un quarré égal À un retiangU 
donné' ^Cm. Fig. 50. /;/. XXIII. 

Il n’y a qu’à chercher une moyenne pro- 
portionelle ent;re les deux côtez HI. & IC. 
de ce reétangle , qui fera IN. ôc cette 
moyenne proportionelle fera le côté du 
quarré INMO. que vous vouliez trouver, 
donc le quarré INMO. fera égal au reélan^ 
gle donné. 

R E M A R E. 


Q Zde fi vous voulez, faire un quarré parfait 
égal à un rhombe ou rhomboïde ^ trapèze 
ou trapezoïde y il faudroit auparavant faire 
des rectangles égaux à ces figures , & fur 
les rectangles trouver les quarrez qui leuir 
fufient égaux en la maniéré cy-defius. 
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Autre Rema. rc^ue. 

M jiis fi Von voulait faire m ejuarré e'gat 
à une figure tele e^uon voudra , autre 
quun reUangle ou figure de quatre cotez. 

Il faut réduire la figure donnée en un 
triangle qui lui foie égal, enfuitc en un 
Teétangle. 

Pour lors fi l’on fait un quarré fur une 
ligne moyenne propordonelle entre les 
deux cotez de ce reétangle , c’eft-à.dire 
entre le grand & le petit côté, ce quarré 
fera égal à la figure donnée. 

XXIX. 

i. 

P Ourfaire des reSiangles égaux à des rhom* 
bes, a des rhombotdes ABCD. Vig. 45, 
fl. XXII. 

Il ne faut qu’abaifièr des points D & A. 
des perpendiculaires DE, AF. fur le côté 
CB. intérieurement , & étant prolongez , 
& pour lors vous aurez des reéiangles 
DAFE. qui feront égaux aux rhombe & 
rhomboïde donnez ABCD. 

XXX. 

P Ourfaire un reB angle égal à un trapezâ; 
donné AliCD, Fig. ^ 6 . fl. XXII. 
Divifez les deux cotez obliques AD. BCi^ 
en deux également aux points E & F, 
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Prolongez enfuice le petit c 6 ré AB. à 
volonté , & ayant aux points E & F. tiré 
deux perpendiculaires IK. GH. vous aurez, 
un reÛan^ie iKMG, t^ui fera égal au trapeZ'S 
donne , par le Theor. YJS! .delà I. part. p. z 6^, 

- I. R E M A R Ct_U E. 

L Offifue le trapèze a un ou deux angles 
droits J comme A B CD. Fig. 47 . pl. X XIÎ. 

Il faut pareillement divifer 4e côcéobli- • 
que DG. en deux également au point G. 
par ce poi nt tirer la ligne EGF. parallèle au 
côté oppofé AB. fi l’on prolongeenfuire le 
côté B G. vers F. vous aurez un reü angle 
F£. t^ui fera égal au trapèze donné ABGD, 

II, Remarq_ue. 

A/f -r^i^ fi l*ort vouloit faire un reÜangle égal 
-lyJ- kuntrapezdide donné ABCF. Fie. 14.; 
fl. XX. 

Il faudroit d’abort chercher un triangle 
qui lui fut égal , comme FCG. ainfi qu’o.i 
l’a déjà fait voir , 8c faire enfuitc un reâ:an- 
gle égal à ce triangle , de l’on auroit ce 
qu’on fouhaite. 

III. Remarq^ue. 

P Ouf faire un reÜangle é^al à un trapefe 
donné K^CD.fig. ^S.pl. XXÏI. 

Il faut renfermer ledit trapefe entre deux 
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parallèles AP. BO. prolongez le côté A0: I 

vers M. enforte que DM. égale le petit cô- i 
téBC. ^ ^ 

Divifez le côté AD. prolongé vers Mj 
en, deux également au point K. prenez-en 
la moitié AK. pour le petit côté de votre 
reétangle, que vous porterez de M. à P. 
pour avoir MP. & fur ce côté MP. abaiflez 
les deux perpendiculaires M^. PO. & vous 
aurez le reSl angle MNOP. fera égal au 
trapefe donné , parce que lesjommes dejes deux 
cote'^oppofe‘:(^lAV, 1^0, font égales aux font- 
mes des cotez oppofez du trapefe donné AD.BCi 
car ayant tiré AC. MO. ' 

ABC. MNO::BC. NO. 

ADC.MPO; :AD.MP. 

Donc ABDC. MNOP : : BCh-AD. NO-^ 
MP. 

Donc ABDC.=MNOP. 

Car fi les deux quantitez de la féconde 
comparaifon font égales , les deux quantir' i 
lez de la première feront aufii égales. 


XXXI. 


P Our faire un parallelograme égal à m 
cercle donné A. Fig. 3 3 . pl. XXI. 

‘Il faut d'abord faire le triangle reétangleî 
ABE. égal au cercle donné, ainfi qu’on’ 
,déjafâit voir^ 
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Divifez enfuitc le côté BÈ. de ce trian- 
gle en deux également au point F. & fut 
ce point, élevez la perpendiculaire FG. 
égale au rayon AB. joignez enfin AG. & 
vous aure'^^le reSlangle ABF G. ^ui fera égal 
au cercle 3 par le Theor, II. de la Lpart, pag. 

321. 

XXXII. 

P Our faire un quarré parfait égal à ce 
cercle donné A. il faudroit faire un 
quarré parfait égal au reélangle ABFG, 
ainfi qu’on l'a déjà fait voir , & Ion auroit 
te qu’on feuhaite, Fig. pl. XXI. 

Autrement. 

P Our faire un quarré' parfait égal à peu 
près 3 à un cercle donne’ K. Fig. 3 5 . pl. 

XXI. 

Divifez le diamètre AB. en quatorze 
parties égales , & au point C. qui en fait 
la troifiéme partie, élevez la perpendicu- ^ 
laire CD, 

Tirez cnfuite la ligne ou hypoteneufe 
DB. formez fur icelle le quarré DBGF. 

& il fera e'gal à peu de chofe près au cercU 
donne' K. car l’on a déjà dit qu’il étoitim- 
poffible de faire un quarré parfaitement 
égal à un cercle. 

i ' 

Piij 


. Digitized by Google 


i 2 2 T De ta feduÜion 

XXXIII. 

P Our faireun cercle égal à peu près à urt 
tjitiarré donné BD. Fig. 34./?/. XXI. 
Divifez la diagonale du quarré BD. en 
dix parties égales , &c au point milieu A. 
comme-centre &diftance AE. ou AC. con- 
tenant quatre de ces mêmes parties , dé- 
crivez un cercle FGHI. ce cercle fera à pen 
de chofe près égal au c^uarré donné BD. 

XXXIV. 

P Our faire un cercle qui fait égal à un triait» 
gle dom ABC. Fig. 37. pl, XXI. .y 
Il faut couper la bafe AB. en deux égaJ 
îement au point D. & fur ce point élevez 
la perpendiculaire indéterminée DE. me« 
nez CF. parallèle à la bafe AB. & du point- 
F. décrivez le cercle DOP ' 

Reduifez enfuite ce cercle en un trian- 
gle qui lui foit égal , comme FGH. coupez 
DI. moyenne proportionelle entre DA. & 
DG. menez enfuite IK. parallèle au côté 
FG. 

Si du point K. & diflance D. l'on décrit un 
cercle DMN. il fefa égal au triangle donné 
A.BC. 


des ^gures, . 117 

D E* MONSTRATION. 

C Omme il a été dit dans la pre- 
mière partie , les triangles DGF. 
DIK. font femblables, & font en rai- 
fon doublée de leur côtez ou perpendi- 
culaires DF. DK. les cercles DOP. DMN. 
font aufli en raifon doublée des mêmes 
perpendiculaires, qui font leurs rayons ou 
demi diamètres. 

Donc , comme le triangle DFG.eft au 
triangle DIK. le cercle DOP. eft au cercle 
*DMN. & par échange , comme le trian- 
gle DFG.eft au cercle DOP, le triangle 
DIK. eft au cercle DMN. 

, Le cercle DOP. eft double du triangle 
DFG. donc le cercle DMN. eft aufli dou- • 
ble du triangle DKI. lequel eft fait égal au 
triangle ADF. 

Le triangle ABF. eft double du triangle 
AFD. donc le cercle DNM. eft égal au 
triangle ABF. & par conféquent au triangle 
donné ABC. ces triangles ABF. ABC. étant 
égaux. 

Rem a r q_it e. 

S I le triangle étoit autre qu’un re^an- 
gle , il faudroit réduire le triangle don- 
né en rcdlgngle , & fe fervir de l’operation 
precedente , & l’on trouveroit ce qu’oA 
fouhaite, F iiij 
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Ou bien il faudroit réduire le triangle 
donné en un quarré qui lui fût égal , & 
enfuite faire un cercle égal à ce quarré ^ 
& l’on auroit auffi ce qu’on fouhaite. 

XXXV. 

P our quAffer quelque fortim de cercle que 
ce foie y c'ejl-à-dire four faire un quarre' 
égal à une portion de cercle donnée, Hg. j 6 , 
pLXXl. 

Soit la portion d’un cercle AFDO. qui 
cft une luniille à laquelle on veut faire un 
quarré qui lui foit égal, ouque l’on vevu; 
quarrer elle- même. 

Cherchez le centre de l’arc dé cercle 
AOD. qui fera le point C. tirez du point 
D, la ligne DC. & du point A. la ligne AG.‘ 
& vous aurez pour lors un quart de cercle 
ACDO. 

Joignez enfin les deux points A & D; 
par la ligne AD. vous aurez un triangle 
reélangle ACD. qui fera épi à la portion 
de cercle donnée ou lunulîe AFDOr or fi 
l’on fait enfuite un rcdangle qui foit égal 
à triangle ACD. & qu’à ce reétangle vous 
y fafiiez un quarré qui lui foit égal , ainfi 
qu'on l'a déjà enfeigne' y ce quarre' fera égal a 
la portion du cercle donne') ou à la lunulle AF 

DO. ^ * 

Car fi vous prolongez également AC. 
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Vers B. & que fur AB. vous traciez le de-' 
mi cercle ADB. il fera partagé en deux 
également au point D. & vous aurez les 
deux cordes AD. DB. qui feront égales,’ 
puifque le triangle ADB. eft ifocelie & 
redangle en D. 

Par conféquent, le demi cercle ADB.' 
fera double du demi cercle AFD. & le de- 
mi cercle ADB. double du quart de cercle 
ACDO. donc ACDO=ADF. 

Si l’on ôte le fegment AOD. qui leur 
eft commun, il fera vrai de dire que U 
lumlle efui refie, ou portion de cercle donnée 
AFDO. efi égale au triangle reÜangle KO>T), 
& far conséquent égale au quarré qui lui efi 
égal. 

On donnera plus amplement dans Par- 
ticle de la planimetrie , la maniéré de 
quarrer un fegment , ttfi feiSteur, & toute 
autre portion de cercle , en enfeignant la 
maniéré de trouver leur fuperficie. 

XXXVI. 

P Our faire un foligone régulier, comme ici 
un pentagone égal à un triangle reél angle 
donné KHI. Fig. ? i. pL XXI. 

Il faudroit d’abord divifer le côté HI.' 
du triangle en cinq parties égales , pour 
avoir le , petit triangle reétangle KHL, 
• faifant la cinquième partie du grand trian-. 
®le.., F Y. 


N 
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Divifez pour lors le côté HL. du pe:ic 
triangle en deux également au point Q. 
prolongez ce même côté vers P, enfortc 
que HP. égale HQ^ fi vous tirez enfuira 
les lignes KP. KQ. vous aurez le petit 
triangle ifocelle PKQ^ qui fera égal au 
petit ^reétangle KHL. 

Pour lors du point K. & diftance KP, 
ou KQ^ décrivez un cercle, fur lequel 
portez-y cinq fois la valeur du côté PQ. 
& vous formerez un pentagone régulier fera 
égal au triangle donne' par le Theor. XV. 
de la /. part. pag. z 6 $. 

XXXVII. 

P Ourfaire un triangle d'une h auteur donnée . 
CB. foit e'gal en furface à un multi- 
■> latere donne' irrégulier ADEFGHKN. Fig, 
38. pl. XXII. 

Il faut divifer ce multilatere en fes 
triangles , comme icy en fix , & en déta- 
cher le premier, comme NKH. & fur fa 
bafe KH. prolongée à volonté , faites-y un 
triangle qui ait pour hauteur la hauteur 
donnée BC. & qui foit égal au triangle 
NKH. 

Faites encore un triangle de la hauteur 
CB. & égal au fécond triangle NAH. & 
:jinfi des quatre fuivants. 

.Pour lors > comme tous ces triangles/©^ 

■ J 
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ïont de la même hauteur CB. il n*y aura 
qu’à «joindre toutes leurs bafes pour en 
faire la bafe d’un feul de même hauteur 
que chacun d’eux , te égal à eux tous en- 
femble , & ce triangle total fera égal an 
mnlttlattre irrégulier donne' , far le même Iheor^ 

R E M A R CL.U E. 

O N voit par cet admirable principe ^ eju'oH 
peut changer, transformer & réduire toutes 
fortes de figures regulteres ou irregulieres , en 
d’autres figures tjui leurs fiaient égales en fuper-‘ 
ficis, fans leur être femblableSi en redmfant , 
la figure donne'e en un triangle ejui lui fiit égal ^ 
enfutte en un reüangle , de plus en un quarré 
enfin en un cercle , ^ comme on peut le fouhaiter,' 
Ces pratiques peuvent être d'un grand ufage ; 
dans les échanges , car on peut tranfporter d’ a-. ' 
boft fur le papier des figures fiemblables , 
proportionellement égales à celles quon a mefu^ 
rées fur le terrain , & enfuite retracer ou con-* 
ftruire fur le terram des figures fiemblables & 
proportionellement égales à celles qu’on a figur 
rées furie papier. 

XXXVIII. . 

P our changer un multilatere en m autre i 
multilatere d‘un moindre nombre decô:ez.» 
& qui fiott cependant égal au multilatere don- 
né » comme icy à l’exagone FDCBHG. Figil 
5?. f/« XXII, F vj 
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Tirez la ligne BG. 6c la. parallèle HK.' 
fur le côtéFG. prolongé, tirez enfuite BK. 

De même aulîî cirez de l’ancre côté la li- 
gne CF.& fa parallèle DN.fur le même côté 
FG. prolongé , & ayant enfin tiré la ligne 
CF. L'on aura nn quadrilatère CDKN. qui 
fera e'gal à l'exagone regulter ou irrégulier don- 
ne CDHGFD. parie mèm' Tloeer. 

Car BKG = BHG. donc fi on retranche 
de ces deux triangles le petit triangle 
BHO. ce qu’on y a joute GOK, lui fera égal. 

De même auflî CFN=FDC. par la 
nême raifon donc ce qu’on retranche de 
ces deux triangles fera auffi égal à ce 
Iqu’on y ajoute , 6c par conféquent le qna- 
■^rilaterr CBKN. fera égal au multilatere 
donné'd’un plus grand nombre de côcez. 


/ De la Division des Figures, 
XXXIX. 

"b Put divifer un triangle en trois parties 
<i^é^ales par des lignes tire'es de fs trots an- 
gles A.. B. & C. Fig. 51.pl. XXIII. 

Prenez AD. le tiers de la bafe AB. & du 
fommet C. tirez CD. pour lors CAD. fera 
le tiers du triangle ABC. -- 

Tirez enfuite DF. pa: a'.lele au côté AC. 
& partagez cette ligne pat lè milieu au 





des figures', 

point O. fi l’on tire les lignes AO. CO. 
les deux triangles AOC, ACD. feront 
égaux , car ils ont meme bafe & même ' 
hauteur, & parce que ODC--ODA. 

Ainfi en ôtant OXD, commun, reliera 
XAD=XOC. ce qu’on retranche de ACD. 
fçavoir XAD. eft égal à ce qu’on ajoute, 
fçavoir XOG. 

On a donc déjà dans AOC. un tiers de 
ABC. 

FOB=:DOB. & ODA=-FÔC. par la 
même rai Ton. 

Donc COB=tAOB. 

Les deux tiers qui reftoient auprès le 
tiers CAO font donc divifez en deux 
parties égales , donc le triangle donn ABC. 
fi trouvera partage' en trois parties égalés par 
des lignes tire'es de fies trois angles'. 

R E M A R Q^U E, 

-^ii fi on voulait diviferun triangle ACB,’ 

/ V-L en trois parties égales , e^ui aboutirent 
toutes les trots fur un point donne D. d’un des 
cote":^ de ce triangle. Fig. ^2. pl. XXIII. 

Il faudroic partager le côté AB. de ce 
triangle en trois parties égales AE.EF.FB. 

Du fommet C. tirez la ligne CF. pour 
lors CFB. lera le tiers de ABC. 

Mais pour faire fur la bafe BD. un triaii-. 
gle égal gu triangle CFB, tirez la ligne 
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CD. & fa parallèle FH. & ayant enfuite 
tiré DH. l’on aura le triangle BDH. qui 
fera égal au triangle FCB. donc il fera 
aufli le tiers du triangle donné ABC. ’ 

Cela étant fait , tirez EG, parallèle à 
DC. & joignez DG. & vous aurez pour 
lors le triangle A DG. égal au précédent 
BDH. donc le quadrilatère qui reliera 
GDHC, fera égal à chacun de ces deux 
triangles , dmc aujji il faudra conclure ^ue 
le triangle ABC. jera divtfe' en trois parties 
égales au point donné D. c eft-à- dire en deux 
triangles BDH. DAG, en m quadrilatère 
DGCH. 

Mais pour prouver que HDGC. eft 
égal à un tiers du triangle donné, comme 
à BDH. 

Remarquez queHOFB.eft commun aux 
deux triangles BDH & CFB. qui font égaux 
& chacun le tiers du triangle donné -, or , 
il relie à prouver que COH. retranché eft 
égal à DOF, ajouté , ce qui ell facile à 
voir. 

Car fur la bafe DC. entre les parallèles 
DC. FH. les triangles FCD, DH.C. font 
égaux. 

Ollez la partie commune HOF, il reliera 
DOF=COH. on prouvera de même que 
DAG=ECA. reliera donc HDGC. pour 
le troifiémc tiers du triangle donné A6Cii 
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P Our divifer un triatigle en trois jsarties 
égalés par des lignes parallèles à l'un de 
fcs cotez, donnez, comme BC. Fig. 53. pi, 
XXIII. 

ConnoifTant Tun des autres cotez, com- 
me BA. de 1 J5. toifes , multipliez cette lon- 
gueur par elle-même , 8c elle vous donne- 
ra un quarré , donc la fuperficie fera de 
24025 toifes. 

Prenez le tiers de ce nombre quarré , 
(à caufe qu’il faut divifer le triangle en 
trois parties égales ) 8c le tiers fera 800S 
toifes -J dont il faut prendre la racine cjuar- 
rtt tjui fira 8 9 toifis z pieds i l 'pouc. -7^ & 
fur le côté B A. que Pon a mefuré, prenez 
AF. égale à cette racine quarrée , 8c menez 
FG. parallèle au côté donné BC. pour lors 
le triangle AFG. fera le tiers du trian 
BAC. 

Pareillement ayant pris les deux tiers 
du nombre quarré 24015 qui font 16016 
toifes 7 tirez-en la racine (^uarr 'e ipui fera de 
116 toifes 5 pieds pouces 77^^ portez la 
longueur de cette racine fur le côté AB, 
elle vous donnera la valeur AD. enforte 
que fi du point D. on tire DE. parallèle 
àBC. vous aurez le trapèze DFGE. qui 
fera égal au petit triangle AFG. 8c par 
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conféquent au tiers du triangle donné. 

De même aufli le trapefe BDEC. qui 
reliera, fera une troilîéme partie du trian- 
gle, égale aux deux précédentes, & pour 
lors on a le triangle ABC. divifé en trois par- 
ties égales par des lignes parallèles à m de Jet 
côte^. 

R E M A R Q^U E. 

S I l’on voùloit divifer ce triangle en un 
plus grand nombre de parties , comme 
en quatre,* cinq , &c. il faudroit prendre 
les mêmes parties du quarré du côté AB. 
que l’on a mefuré , & en tirer les racines 
quarrées pour les tranfporter fur le même 
côré , comme dans le précédent. 

Par exemple , fi l’on vouloir divifer le 
triangle donné en cinq parties, il faudroit 
prendre d’abord la cinquième partie du 
quarré AB. & en extraire' ou tirer la racine 
quarrée , enfuite les deux cinquièmes , & 
en tirer la racine , & enfin les quatre cin- 
quièmes pour en avoir aulïï la racine. 

Appliquez enfuite toutes ces racines fur 
'AB. depuis le point A. lefquelles donne- 
ront dilFérents points , comme F. D. &c. 
par lefquels points , fi l’on tire des lignes 
parallèles au côté BC. elles diviferont ce 
triangle en cinq parties égales parallèles d ce, 
même côté » & ainf de tons autres exemples. . 
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Autrem ent. 

P Our divifer un triangle donne' ABC. eti 
trois parties égales par des lignes paral- 
lèles à l’un de fies cote'^ AC.Fig, 54. pl. XXIII. 

Divifez AB. en trois parties égales aux 
points E & D. & les lignes CE. CD. divi- 
leront le triangle donné en trois triangles 
égaux. 

Décrivez fur AB. le demi cercle AGB, 
& ayant élevé les perpendiculaires GD, 
HE. du point B. décrivez les arcs GR, 
& HP. pour lors fi de ces deux points P 
& R. on tire les lignes PF. RV. parallèles 
au côté AB. l’on aura dtvife le triangle donné 
ABC. en trois parties égales par des lignes^ 
parallèles à m de fies cotez, 

XLL 

P our retrancher d'un triangle donné ABC. 

une portion triangulaire égale à un autre 
triangle donné F DE. Fig. 5^. pl. XXIII. 

Sur le plus grand angle D. du petit 
triangle donné , retranenez-en la valeur 
FDG. égale à la valeur de l’angle B. du 
grand triangle , & prolongez à volonté 
DG. vers H. 

Du fommet E. tirez EH. parallèle à la 
bafe DF. coupant la ligné DG. prolongée 
au point H. & ayant tiré enfuite FH. l’on 
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aura le triangle HFD. qui fera égal au pe- 
tit triangle FDE. 

Sur le côté BA. prenez BK=DH. & fur 
le côté BC. prenez BM ■== DF. tirez KM, 
& vous aurez, pour lors le triante BMK = 
HFD. & par ccnfe'<^uer;t à DEF, 

Remar q^ue. 


M 


j4is fi on vouloit retrancher du triangle 
donné ABC. une portion triangulaire t 


égale à un triangle donné "EDY , par une ligne 
parallèle au cké hQ. Fig. t^G.pl. XX III, 

On n’auroit qu’à retrancher BKM = à 
EFD. aiiîE qu’on l’a déjà fait voir. 

Et faire BDA=BKM. faites auffî EH. 
moyenne proportionelle entre BC & BD. 
te tirez HP. parallèle au côté CA. & vous 
aurel^ BPH. égal d FDE. & parallèle M 
coté AC, 

Car à caufe de la parallèle PH. les trian- 
gles ABC. PBH. font équiangles, donc 
ABC. BHP : : BC. BD. 

Or, ABC. BAD. : : BC. BD. 

Donc, BHP.::r^BAD.= BKM.=FDE. 
Le triangle ejuon retranche égal au triante 
donne\ efiéquiangle d celui dont on le retranche. 

XLII. 


P Our divifer une figure ejuadfilatere ABCD. 
en deux parties égales par une ligne tirit 
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i'un angle donné D. Fig. pl. XXIII. 

Tirez les diagonales AC. DB, & divifez 
)a diagonale AC. oppofce à l’angle D. en 
deux également au point O. tirez les li- 
gnes OB. OD. & vous aurez déjà DAO=; 
DOC.& AOB=:COB. 

Donc le quadrilatère DOBCt=rABOD, 
tirez OF. parallèle à DB. tirez aufli FD. 5c 
l’on aura OFB— OFD. 

Oftez OEN. qui eft commun , reftera 
DON = BNF. ajoutez enfuite DON à 
ADOB. & en retranchez BNF. & vous au* 
ADF. pour une moitié' du quadrilatère, 
DCBF, pour Taure. 

X 1 1 1 1. 

P Our divifer m quadrilatère irrégulier don- 
ne' ABCD. en deux parties égales par une 
ligne droite parallèle à Tun de fies cotez BD. 
Fig, 58 . pl. XXlIf. 

Continuez les cotez AB. CD. jufques 
à leur rencontre en E. fur EB. formez un 
demi cercle EHB. & ayant réduit le qua- 
drilatère propofé en triangle BDF. coupez 
fa bafe BF. en deux également au point G, 
fur lequel point élevez la perpendiculaire 
GH. coupant le demi cercle au point H. 

Coupez El. moyenne proportionelle en- 
tre EG. & EB. en formant du point E. l’arc 
de cercle HI. 
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Si fur ce point I. l’on y éleve la perpen- 
'diculaire IL. parallèle à BD. ou à GH. 
elle divifera Le cjttadrilÂtere donne' en deux e'^a- 
^ Ument far me ligne farallele a m de fis côfez 
BD. 

Si l’on vouloir que le quadrilatère AB 
CD. fût divifé en deux également par une 
ligne parallèle à fon côté BC. Fig. 59. fl. 
XXIIf. 

Il faudroit réduire le quadrilatère en 
un triangle ADF. divifer AF. en deux éga- 
lement au point G & mener DG. 

Prolongez enfuite AB. DC. vers leur 
feétion E. & fur la ligne ED. formez un 
demi cercle EHD. & menez GI. parallèle 
à BC. fur le point I. élevez la. perpendi* 
.culaire IH. 

Si du point E. l’on forme l’arc de cercle 
HL. & que du point L. l’on tire la ligne 
LM. parallèle au côté donné BC. cette li, 
gne divifera le quadrilatère en deux par- 
ties égales par une ligne parallèle à un dçi 
fes cotez BC. 

XLIV. 

P Our retrancher d'un <fuadrilatere une for^ 
tion égalé a une figure donnée A DK. par 
un foint donné O. ahoutijfant à l'un des côtel^ 
du ejuadrilatere ou trafe'^sde donne' ABCD. 
JFig. 6-0. fl. XXIV. 
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Il faut chercher fur le côté AB. une hafe 
fur laquelle vous puifïiez élever un trian- 
gle de la hauteur ÜV. qui foit égal au trian- 
gle donné AD, K. du point O. tirez OK. ic 
du point D. fa parallèle DV. h l’on tire 
enfuite VO. l’on aura une portion ADOV. 
qui fera égale au triangle donné ADK. la- 
quelle portion aboutira au point donné O, 

Car l’on a alors ADK=ADV-+VDK. 

On a auffi VDK = VOK. 

Donc ADV -f VOK=ADV:==VDK=a 
ADK. 

Et par Gonféquent ADO'\{=ADK. 

R E M A ,R Q_U E. 

S I la figure donnée étoit un quarré oiï 
un re 6 tangle,& qu’on voulut retran- 
cher du quadrilatère une portion qui lui 
fut égale par un point donné O. il fau- 
droit réduire auparavant le quarré ou rec-^ 
tangic en un triangle , & opérer enfuite ^ 
comme l’on vient de lefaire voir. 

X L V. 

P Our faire un t^uarre' D. égal a trois quarrez 
donne7 A. B. & Q.fig. 66.pl. XXIV. 
Faites* d’un des cotez FG. du quarré B, 
&d’un des cotez EF. du quarré A. untrian-J 
gle re<^angle EFG. il s’enfuivra de cette 
operation que le quarré fait fut cette hy- 
potenufe EG. fera égal aux deux quarre^i 
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Mais comme il manque encore le quarré 
C. à joindre au quarré de cette hypote- 
nufe , il faut faire de la ligne ou hypote» 
nufe FG. & d’un des cotez GI. du trian- 
gle C. un fécond triangle reârangle FGI. 

Je dis pour lors que fi l'on fait fitr fin 
hypotenufe FI. le ijuarre D. il fera égal aux trois 
quartez. donnez. A. B. & C. parle Theor XVI. 
delà I. part, pag z68. 

XLvr. 

P our faire un ejuarrè efui fait telle partie 
ejuon voudsta d'un (juarrè donné A, comme 
icy un ejuarré ejui n'en fiât que la feptiéme par- 
tie.Ftg. 6^. pi. XXIV. 

Divifez le côté du quarré donné FD. en 
fept parties égales , dont BD. en cfl: une, 
& tracez fur la ligne ou côté FD. un demi 
cercle FKD. 

Elevez au point B. la perpendiculaire 
BG. & tirez la ligne CD. pour lors le quar- 
ré de DC. eft égal au redangle de FB. par 
BD. ^ 

Dans le quarré A. ou de FD. il y a fept 
reélangles pareils à celui qui eft compris 
fous DF & BD. car il y a fept bafes égales 
à BD. & fur chacune d’elles on bâtit un 
leélangle , dont la hauteur eft FD. le côté 
du quarré donné A. 

Donc le quarré CD. quiejl égal à un de en 
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fipt reUAngles , fera U Jeptieme partie du quar- 
ré domé A. 

, , X L V 1 1 . 

■* 

P Our divifer un trapefe donné AIML. en 
trois parties égales par des lignes parallèles 
à m de fes cotez. AL. Fig. 4.9. pL XXII. 

Rcduifez ce trapefe en un rhomboïde 
AGNL. qui lui foie égal , & ayant divifé 
cc rhomboïde en trois jj^rties égales par 
les lignes XZ. VY. NG. pour lors le tra- 
pefe donné fe trouvera également partagé 
en trois parties égales par les lignes XZ, 
Vy. parallèles à fon coté A L. 

X' L V 1 1 1 . 

P Our divifer m rmdtilatere irrégulier en tant 
départies égalés quon voudra qui about ijfent 
m un point donné D. dans la figure donne 
ABCDEF. qtéon veut divifer en cinq parties» 
Fig. 61. pL XXIF. 

1°. Il faut d’abord toifer le multilatere , 
& ayant trouvé qu’il contient 1000 toi- 
fes de fuperficie •, pour le divifer en cinq 
parties égales , abailTez fur un de fes cotez 
AB. la perpendiculaire DG. qu’il faudra 
mefurer pour en connoitre la valeur qui eft 
i:i de Z O toifes. 

Prenez FH de 40 toifes , & vous au- 
rez le triangle H DF de 400 toifes j car 
zox 20 = 400. 


Digitized by Google 



■“1 

De la reduEUon 

Si AH eft de lo toifes ADH ferade ioa 
loifes. 

3®. Suppofez la perpendiculaire DK. de^ 
lo toifes , & le- côté AB. de , le trîan- I 
glcADB. fera de ^oo , ajoûtez-y DAH, : 
de pour lors DHAB fera de 400 toifes. 

4°. Tirez DM. perpendiculaire fur le 
côté FE , fi DM. eft de jz toifes, & FE 
de Z ^ , FDE fera de4oo. 

5®. Tirez enfin la perpendiculaire EN , 
fl cÛe eft de zo toifes le côté DC, de 40 
DEC. fera de 400. 

Il refteradonc4oo pour le triangle BDC, 
.& pour lors le multilatere donné fera divifé . ; 
en 5 parties égales , aboutiflant toutes au 
point donné D, dans cette figure. 


PROBLEME general; 

, 

P Our transformer un multilatere en un autre 
femblable & égal à un autre multilatere 
domie\ 

1°. Il faut divifer chacun de ces multila- 
teres en triangles , & amener à une même 
hauteur tous les triangles du premier , pour | 
n’en faire qu’un feul égal à tous^ ! 

zo. Faites enfuite un reétanglc égal à ce j 
triangle total. 

3®, Sur une baze égale à un côté dumulti- ; 

latec. 



Dtgiîized by Cooglc 


Digitized by Google 




Digitized by Google 




Digitized by Googlc 




Digitized by Google 




Digitized by Google 




Oigitized by Google 




Digitized by Google 






Digifized by Google 





Digitized by Google 




Digitized by Google 







Digitized by Google 



• des figures, T4J 

latere , faites un fécond reftangle égal à ce 
premier. 

4". Suivant la même méthode , faites un 
troifiéme redangle de même hauteur que le 
fécond , & égal au fécond multilatere. 

Ces deux reBangles font bien entr^ eux a-mme 
leurs bafes , mais afin ^ue les deux multiLi- 
teres , dont un eft donné ^ & foutre refie àfiuire , 
[oient entfeux , comme ces deux re6i angles , 
far conjeçfuent comme les bafies de ces retlangles. 

Cherchez entre les deux bafes une moyen- 
ne proportionelle , pour lors le multila- 
lere qu’on bâtira fur cette moyenne pro- 
portionelle , femblable au premier , fera à 
ce premier , comme la fécondé bafeefl: à la 
première, & par conféquent comme le fé- 
cond rectangle eft au premier , ce qu’on 
vouloir fçavoir. 

XLIX. 

P Our divijer une figure reÛiligne multiîaterff 
en flufiîeurs parties égales cjui aboutifient 
toutes en un point donne' A. de cette figure , 
comme icy le multilatere irrregulier ABCDE. 

veut divifier en trois parties égales parlé 
point A. Fig. 6i. pt. XXIV. 

Il faut d’abord connoître la fuperficie 
totale de la figure reéliligne donnée , de 
mener de l’angle ou point A. une ligne 
droite à l’uh des autres angles , comme cm 
Part. II. G 
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C. enforte que cette ligne AC. faffc Ifl 

triangle ABC- avec deux des cotez de la 

figure. . 

Enfuite ayant mefurc la fuperficie de ce 
triangle ABC. on la trouvera égale ou plus 
grande, ou plus petite que le tiers de la fi- 
gure totale. 

Si elle eft égale , on aura déjà une des 
divifions faite par la ligne AC. 

Si elle eft plus grande comme dans cet 
exemple, on en retranchera un triangle 
ACP. qui fera égal à la différence du tiers 
de toute la figure & du triangle ABC, ainfi 
en retranchant le petit triangle APC. ce 
qui reftera ABP. fera le tiers de la figure 
xeéHligne donnée. 

Enfin, fi la fuperficie de ce triangle A BC, 
étoit plus petite que le tiers de la figure to- 
tale, il en faudroit trouver la différence 
pour la retrancher d’un fécond triangle 
ACD. pat un triangle formé par la ligne 
AC. & par une autre ligne menée du point 
A. avec une partie du côté CD, en Ibrtc 
que ce triangle retranché puiffe être joint 
au triangle ABC. pour ne faire avec ce 
triangle que le tiers de la figure totale. 

On divifera par la même méthode le 
refte de la figure en deux parties égales pat 
la ligne droite AG. qui retranchera du 
iriijngle ADC. le triangle ACG, qui étant 
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Joint au triangle 
la figure , ainfî ce qui reftera AGDE. en 
fera par coiiféquent le tiers , donc la figure 
de cin^ côte':(^ fira dwife'e en trois parties éga-^ 
les par un de fes points ou angle donne A, 

R E M A ». Q^U E. 

S I on vouloir divifer cette figure donnée 
en trois parties égales par un point pris 
fur un de fés cotez , comme au point P. on 
fcferviroitdela même méthode. La repre- 
fentation de la feule figure 6}. pl. XXIV, 
peut fetvir à en montrer la pratique, 

L. 

L Orftjuon veut divifer me figure irreguliert 
en plufieurs parties égales , paralltles à un 
des cotez, donnez, de cette figure ^ comme icÿ 
oô l’on veut divifer la figure de cinq cotez 
ABCDE, en trois parties égales parallèles 
à un des cotez AB. de cette figure. Voicy 
comment on peut en venir à bout. Fig, (14* 
pl, XX LV. 

Menez par un des angles E. de cette fi- 
gure la ligne EF. parallèle au côté AB. & 
mefurez la fuperficie du quadrilatère AE 
FB. qui fera par exemple de ^3 5 toifes , & 
celle de toute la figure fera fuppofée être 
de 504, toifes, dont le tiers fera de i6® 
toiles. 

GiJ 


figures, I 

C, fera le tiers de toute 


r 


■Y 





1 

» 


efi- 
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D*où l’on peut voir qilê le quadrilatère 
'AEFB.eft plus grand que le tiers de toute 
la figure de 67 toifes , & par çonféquenc 
Quc laligneconimeGH. qui doit retran. 
cher un quadrilatère AGHB. égal au tiers 
de la figure propofée , doit être plus proche 

de AB. quen’eft EF, ^ ^ 

Ainfi pour trouver fur le cote AE. le 
point G. par lequel on doit mener GH. 
parallèle à AB. il faut premièrement _rae- 
furer les grandeurs de AB. de xy toiles, 
èc de BF. qui fe trouvera de 4 j toifes, 
Enfuite du point A; ayant mené la per- 
pendiculaire AI. fur la ligne AB. ou EF.& 
en connoilTant fa valeur qui peut erre de 


, Divifez le tiers de la figure totale qui eft 
ii58 toifes par cette perpendiculaire AI. de 
2 1 toifes, & vous aurez un quotien 8 toiles. 

Cela étant fait, prenez le quarre de AB. 
nui fera de 7x9 toifes, auquel quarre ajou- 
tez deux fois le produit qui fefera par le 
quotien 8 toifes , & par la différence entre 

AB.& EF. laquelle eft J ^ 
duit fera don,c 144 , & le double 28S , ^ 
la fomme que l’on cherche fera donc de 
1017 toifes, de laquelle fomme on doit 
tifer la racine quarrée qpe I on trçuvera df 

^ * ITnTwnt mçfuré fur Êf, la longucui. 
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FK. égale à JT toiles y pieds 5 pouces, fi 
par le point K. on mène KG. parallèle au 
côté BC. & rencontrant le côté AE. au 
point G. Cl de ce point on tire GH. paral- 
lèle à Ab. on aura pour lors le (Quadrilatère 
AGHB. égal au tiers de la figure totale donnée. 
Mais pour achever la divifion de cette 
figure , ayant mené de l’angle la ligne 
CM. parallèle au côté AB. & ayant mefuré 
la fuperficie du triangle CMD. fi elle fe 
trouve plus grande que le tiers de la figure 
totale , il en faudra retrancher un autre 
triangle, comme DNO. égal a ce tiers, 
ôinfi qu’on l’a déjà fait voir. 

Que fi ce triangle CMD. étoit plus pe- 
tit que le tiers de îa figure totale, il fau- 
droit chercher une ligne PQ^ parallèle à 
Cm. qui retranchât un trapefe CMPQ. qui 
fut égale à la difFérence qu’il y a entre le 
tiers de la figure totale & le triangle CMD.' 
& l’on auroit pour lors un trapezoïde PQ^ 
CD. qui feroit égal au tiers de la figure to- 
tale, par conf éditent la figure totale feroit dû> 
’vfe'e en trois parties é galles parallèles au coté 
donné AB. font les trapeze AGHB. U 
pentagone irrégulier & le traptzoidt 

PQCb ' ’ ; 

Cette pratique peut conduire aux autres, 
c eft pourquoy on n’en donnera pas icy* 
d’autres exemples, 

^ * * * 

G II) ^ 
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ARTICLE II 


Elle efl: théorique ou pratique. LaTri-i',' 
gonometrie théorique a été fuffifamment 
démontrée dans la I. P art, de cette Introduc- 
tion. Il s’agit feulement icy de faire voir 
en quoiconhfte la Trigonométrie pratique. 


Division. 

O iV divife communément la Trigonométrie. 

Ÿratique en trois' differentes parties, que 
Von va traiter dans les trois ferions fuivantes. 

La première , montrera la maniéré de 
trouver quelques cotez ou quelques angles 
inconnus d’un triangle, par le mojen des 


De la Trigonométrie. ■ 



A Trigonométrie efi une partie de 
la Çeometrie qui tnfeigne la maniéré 
de trouver la valeur de quelques cô^, 
tez. OH de quelques angles inconnut^ 


dans un in angle. 




De la Trigonométrie, f 5 f 

taUes de fims tangentes , & fecantes. 

\„ La Jèconde , enfeignera à connoître & à 
jnefurer par dés operations pratiques toute 
rorte de îoi^ueurs ou largeurs acceflîbles 
ou innaccembles, orizontalcs, par le moïen 
des triangles femblablès & proporiionels , 
ce qu’on appelle ordinairement longimetrie. 
Et la troifiéme i enfeignera par les mêmes 
principes à connoître & à mefurer toute 
forte de hauteurs perpendiculaires ou dia- 
gonales fur l’orifon , tant acceflîbles qu’i- 
nacceflîblcs , ce qu'on appelle communé- 
ment altimétrie. 

SECTION' PREMIERE. 

De U connoijjance des triangles par 
lè moyen des tables de fnus , 
tangentes & fecantes. 

C O M ME l’on a divifé le rayon du 
cercle en 60 parties égales, & chaque 
partfe-en < 5 o autres parties égales plus pe- 
tites , qu'on a appelle minutes , on a drefle 
des tables qu’on nomme tables dtfinus , qui 

G iiij 
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qui montrent le nombre de femblables 
parties que contiennent les lînus de tous les 
'dègrez d’un quart de cercle. 

Mais ce nombre de 6o parties , ou de 
3600 parties feulement, n’étant ni com- 
mode pour la pratique, ni alTez grand 
pour avoir fans une erreur fenfible la quan- 
tité de finus qu’on ne fçauroit avoir au 
jufte à caufe des fraélions qui fe rencon- 
trent dans cette fupputation , l’on a encore 
divife le rayon du cercle en 100000 par- 
ties, & même en 1000000 de parties, & 
dans cette divifîon l’on a fupputé la quan- 
tité non feulement de finus , mais encore 
- des tangentes & des fecantes , des degrez 1 
& des minutes du quart de cercle , dont on, 
41 drejfé des tables appelle des Jinus tan^ 
gentes & fecantes. 

On trouve dans M. Ornant ces tables dans 
une grande exaUitude , aufquelles le LeÜeuf 
fourra avoir recours dans le b e foin. Il nous fuffis'- 
icj dU donner la maniéré de s^en fervir pat 
quelques exemples fenfibles. 


D e’f I N I T I O N s, 

O N entend par finus d‘un^arc la moitié 
'de la corde du double de l'arc j ainfi la 

l^ne BE. qü finus de l’arc BC. ou de l’an- 

\ 

I 


Digitized by Google 


De la Trigonométrie. 

gle CAB. dont cet atc eft la merure j caf 
la ligne BE. eft la moitié de la corde BM.' 
qui eft corde du double de l’arc BCi c’eft- 
à-dire de l’arc BCM. /. fl. XXV. 

'Ce (inm BE. r/? appelle Jînus droit ^ parce ' 
que partant de l’extrémité B. de l’arc BC. 
il tombe perpendiculairement^fur le demi 
diamètre ou rayon AC. 

Or y comme la ligne BE. ejl Jînus de Parc 
BC. ainjî fera le Jînus droit de Parc BF, 
qui eft le complément de P arc CB. parce qu’il 
eft la moitié de la corde Bf. 

La portion EC. du demi diamètre kC. com- 
prife entre le finus droit BE. & la circon- 
férence ou arc de cercle BC. s* appelle finus 
verfe. 

Ainfi comme EC. eft finus verfe , du lînuS 
droit BE. de même FK. fera le ftnus verfe 
de l’autre ftnus droit BK, 

Dq ^\us , le finus droit BK. efi appelle le 
•finus du complément du finus droit BE. parce 
qu’il eft ftnus d’un arc BF. qui achevé ce 
qui manque pour achever le demi cercle. 

Il y a deux finus verfe ^ le grand & le petit \ 
le petit finus verfe eft la portion du diamètre 
comprife entre le ftnus droit BE. & la cir- 
conférence du cercle , comme BC. 

Legrand finus verfe , ou finus verfe du com^ 

Î dement , eft le refte du diamètre, depuis 
e point où tombe le ftnus droit , jufques à 

G V. 
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la circonférence la plus éloignée , comme 

EG. 

T angente d*un arc , eu d‘un angle , dont cet 
arc eft la mefure , eft la ligne qui partant d’un 
point hors du cercle , tombe perpendicu- 
lairement fur l’extrémité G, du rayon du 
cercle, ou de fon demi diamètre, ainfi la 
H ne LC. efl une ligne tangente de l'arc BC, 
9H de l'angle LAC. dont cet arc eft la mejùre. ' 

Sec ante d'un arc , ou d’une portion de cercle , 
eft la ligne qui partant du centre du cercle 
A. couj)e le cercle , & va aboutir à l’ex- 
trêmite L. de la tangente CL. ainfila ligne 
ABL. eft fecante de l’arc BC. ou de L'angle 
LAC. dont cet arc eft la mefure, ^ 

L’on dira donc après ces définitions , ^ue 
le finus total d'un angle droit n'eft autre ^ue le 
rayon d'un cercle ^ ou fon demi diamètre AF, 
^ue l’on fippofe être divife en looooo par^ 
fies» ou en loooooo ainfi le finus total 
étant connu , on peut aifément connoître 
les autres finus, comme BE. de meme que 
les tangentes, comme LC.& les fecantes, 
comme ABL. ainfi qu'on le vera cy-apr'es. 
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PRINCIPES GENERAUX 

» i- 

Et Axiomes de Trigonométrie, 

PROBLEMES., 

I. . “ 

/ L ne peut y avoir dejînus dans aucun angle, 
que danS' les angles moindres quun angle 
droit, puirquelc finus total ne peut être que 
le rayon du cercle AF. ou fonderai diame- » 
tre AC. Fig, J. pL XXK ' 


IL 


BE: 

raê-. 


P Lus un finus droit efi grand , comme 
plus fin finus verfi EC. l’efi aujjfi, de 
me plus un finus droit eft petit , comme 
BK. plus fon finus verfe l’eft auffi. Fig. /, 

pixxr. 

1 1 1 . 


L e finus droit d’un arc eft aujfi finus droiê 
de fin Jùplement au demi cercle j c*eft-à- 
dire de l’arc qui achevé la demie circonfé- 
rence du cercle , ainfi la ligne EB. qui eft 
finus droit de l’arc CB. peut être aufii ap- 
pellée le finus droit de fon fuplemcnc ou 

G vj 
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de Tare BIG. ou de l’angle BAG, dont cet 
arc eft la mefure. Fig^ i . /?/. XW. 

IV. 


T E finus veffe d’un arc étant joint au ftms 
jf ver je de fin fupplement au demi cenle , 
égale toujours le diamètre, ainfi la ligne EC. 
qui eft finus verfe de l’ârc BC. étant jointe 
à la ligne EAG. qui eft finus verfe du fu- 
plement BIG. égalera le diamètre du cercle 
G-C. Fig, /. pi xxr^ 

V. 


D Ans tout triangle reStangle , chaque coté 
peut être pris commodément pour le rayon 
d’un cercle, ou pour le finus total de looooo 
parties. 

1®. Dans le triangle reélangle ABC. ft 
on prend le côté qui foutient l’angle droit 
C. pour le rayon d’un cercle AB. de' 
160000,- les cotez qui comprennent cet 
angle droit font les finus des angles qui 
leur font oppofez airfi dans ce triangle y 
le petit côte BC. fera le finus de l angle A. <yui 
Ifff ejl oppoje, Ô" le côte' mo^en AC. le finus de 
l’angle B. cfui lui efi oppofe. Fig. i. pl. XXF" 

2°. Si dans le triangle reébangle ACB. 
le côté moyen AC. qui foutient le plus 
grand angle aigu B. qui lui eft oppofé, eft 
pris pour rayon du cercle de • 1 90000* If l 
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fetit côte CB. t}ui contient l’angle droit fera pour 
lors la tangente de l’angle A . & le grand côté 
AB. qui foHtient C angle droit fera la fecante. 
Fig. 4. pl. XXK 

3°. Lorfque dans le triangle reétangle 
ACB. le petit côtéCB. eft pris pour le rayon 
d'un cercle 100000 , /e côté moyen AC. qui 
comprend l’angle droit ,fera la tangente del’an~ 
gle B, plus grand côté AB. qui foutient ce 
meme angle droit , fera la fecante de ce même 
angle B, Fig. 4. pl, XXV. 

VI. 

Y ? N tout triangle , comme le ftnus d’un an- 
JL— J gle efl au côté qui lui efl oppofe'^ ainfi le 
ftnus d’un autre angle efi au côté qui lui ejî op- 
pofé , d’où il s’enfuit que les cotez d’un triangle 
ont entre eux la même proportion que les fin«s 
droits des angles qui leur fint oppofez. 

Car foit le triangle BDC. foie décrit un 
cercle parles trois points B.D.C.qui font les 
trois angles de ce triangle.* ^ pl. XXl^. 

Du centre A. foient menées les trois li- 
gnes AB. AC. AD.& les trois perpendicii- * 
laites AE. AF. AG. pour lors ces trois per- 
pendicuîairescouperonten deux également 
chaque côté du triangle aux points H. I.K. 
lefquels cotez font icy confiderez comme 
trois cordes coupées' par le milieu. 

D’ailleurs , chacun des angles du trian- 
gle étant wifcrit, a pour mefure la moitié 
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de l’arc fur lequel il eft appuyé, donc l’an-- 
glc inferit BDC. eft égal à l’angle au centré 
BAF. de même l’angle inferit BCD.eft égal 
à l’angle BAE. & enfin l’angle DBC. inf- 
erit, eft égal à l’angle du centre DAG. 

Or , par la définition des finus , la ligne 
BI. eft finus de l’angle BAF. parce qu’elle 
eft la moitié de la corde BC. qui foutienc 
le double de l’arc qui le mefure *, par la 
même raifon CK. eft finus de l’angle CAG, 
& BH. finus de l’angle BAE. ainfi Bl. finus 
de l’angle BAF. fera pareillement finus de 
l’angle BDC. fon égal. 

On prouvera la même chofe des deux 
autres angles du triangle inferit , d’ou il 
s’enfuit vijiblement tfue BT. finus de PangU' 
BDC. efik BC. côté <jui lui efl oppofe' , comme 
CK. finus de l’angle CBD. efià CD. côté qui 
lui ejl oppofé , putfque chacun des finus ejh la 
moitié du côté , & ainfi de l’autre angle DCB. 
dont le finus BH, efl moitié du côté BD. 

VII. 

T? N tout triangle plan . comme la fimme 
J—j des deux cotez, efl à leur différence , ainfi la 
tangente de la moitié de. la fomme des angles 
^PP^fi\> efi à la tangente de la différence au- 
dejfous & au-deffus de la moitié» 

Soit un triangle obtufangle ABC. dont 
on cçnnoit les cotez AB, de 6 pieds , & 
BC. de 5 . avec l’angle compris entre ce^ 
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deux cotez, comme ABC. de 107 pieds 50 
minutes, <j. p/. XXV. 

Il faut faire voir que comme la fomme 
des deux cotez AB. & BC. de 9 pieds eftà 
leur différence 3 pieds , c’eft à-dire à l’ex- 
cez , par lequel le plus grand côté AB. fur- 
pafle le plus petit côté BC. ainfî la ten- 
gente de la moitié de la fomme des deux 
angles A & C. eft à la tangente de la 
différence des deux memes angles. 

Au triangle ABC.' les deux côtez étant 
donnez AB. BC. avec l’angle B. compris en- 
tre ces deux côtez les deux angles A & C. 
feront connus. 

Comn^e au même triangle ABC- Ci le . 
côté AB_ eft de 6 pieds , & BC. de trois 
pieds , Sc l’angle B. de 107 degrez 30 min, 
les deux autres angles A & C. feront trou- 
vez en cette maniéré, 

Suppofez la fomme des deux cotez AB. BC, 

de 9 pieds 

leur différence de 3 pieds 

la fomme des deux angles 

K&C. de 73 deg. 30 min, 

la moitié de cette fomme de 3(5 deg. 1 5 min^ 

la tangente de la moitié de la \ a 

fomme de 7 J 5 ^ 5 

Dites pour lors-, comme la fomme des 
deux côtez connus , 9 pieds , eft à leur 
différence 3 pieds , ainfi la tangente de la 
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moitié de la fomme des deux angles oppo- 
fez ( qui cft dans les cables de 7 3 3 1 5 j eft 
à la tangente trouvée , qu’il faut chercher 
dans les tables 14441, elle donnera 13 
degrez 44 minutes , qu’il faut fouftraire 
de 3^ dégrez & 1 5 minutes , & ce qui refle~ 
ra i.1 degrez 31 minutes, fera la valeur du 
petit angle aigu BAC. 

Pour avoir maintenant l’autre angle aigu- 
BCA. il faut ajouter à la moitié de la fom- 
me des deux angles. 

Sçavoir, 13 degrez 44 minutes. 

& - 3 degrez 1 5 minutes. 

& le produit ou refle 49 degrez ^9 minutes fera- 
la valeur du grand angle aigu ^Ch.qu^ilfaloit 
connaître. 

VIII. 

D y^ns quelque triangle BAC. comme le 
grand cote' efl à la fomme des deux autres 
cotez » ainjî la différence de ces deux autres co- 
tez efl à une portion du grand cote' , laquelle en 
étant retranchée ^ le refiant efl tdque la perpen- 
diculaire qui tombe de l' angle opposé , coupe ce 
refle en deux également au point G. Fig, 7. pl. 
XXV. ■ c 

Soit le trianglerobtufangle BAC. fon pe-i 
tic côté AG.'&ieplus grand côté BC. do, 
point A, foit décrit un cercle CDEF, à la 
diftance du petit côté AC. coupant les deux . 
autres côtez aux points -E 8ç F. & que- le 
€Ôcé BA, foie prolongé jufqu’en D,pôur lors 
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BD. la Jomme des deux cotez ; car KQ. & 
AD. font e'gaux , fuijqu^ils font rayons d'mniê» 
me cerde. 

Cela étant ainfi , dites , comme le grand 
côté CB. eft à la fomme des deux autre? 
cotez BD. ainfî EB. la diflFérence ou excez 
de ces deux cotez eft à BF.portion du grand 
côté , laquelle en étant retranchée , la per- 
pendiculaire AG. coupera en deux égale- 
ment le refte FC. au point G. 

On condud par le pre'ce'dem principe , ^ue 
lorffue les trois cotez d’un triangle obtujangle 
font connus , l’on connaîtra les deux fegments ou 
portions' dta grand cote BC, Jîtr lequel on aura 
abaijje de fon angle opposé A. la perpendicu-^^ 
laire AG. Fig, 7. pl, XXV. - - 

Car ft dans le triangle BAC. le côté AB4 
eft de lo pieds BC. de zi , & AC. de 13,' 
il faut chercher les portions du grand côté 
BG. & GC. ' .1 

^inji fi le grand côte' BC. eflde 21 pieds , 
, la fomme des deux autres eSte^B A, ' '' 

AC, fera de pieds ^ 

& la diffe'rence d’iceux de 7 pieds , 

dites pour lors, comme le grand côté BC* 
de ZI pieds , eft à la.fomme des deux autres 
côtez 5 3 pieds , ainfî BE. la différence d’i- 
ceux de 7 pieds , fera à BE. de ii pieds, 
diâFcrence des deux fegments. 

Laquelle portion étant trouvée , il lît 
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faut retrancher de tout le refte BC. de 21 
pieds , & le refte ^ fera la portion , ou 
valeur du fegment FC. dont la moitié fera 
de 5 pieds pour la valeur FG. ou GC. donc 
SG. fera de 1 6 pieds t & GC. de 5 pieds, 

IX. 

L Orffue dans un triangle obtufangle CBD, 
ton connoit les trois cotez., on trouvera La 
valeur de la perpendiculaire ^F. tombant du 
fommet B. de fon angle obtus fitr fin plus grand 
coté CD. en la maniéré fuivante, Fig. 9. pl, 
XXV. 

Soit le triangle CBD. dont le côté CB. cfl: 
S toifes , BD.de 16, 8c CD, de 15, il Faut 
trouver maintenant la valeur de la perpen^» 
diculaire RE. 

, Du point B. comme centre , & de l’inter- 
vale BC. décrivez un cercle qui coupe Iffs 
deux autres cotez du triangle aux points 
F & G. 

Comme on a déjà Fait voir que la perpen- 
diculaire BE. tombe fur le milieu de la li- 
gne CF. qui eft icy une corde , il Faut d’a- 
bord chercher la valeur de la ligne CF. 
qu’on découvrira Facilement en connoit 
Fant la valeur de la ligne FD. par le prin- 
cipe précédent. 

Car, comme la ligne CD. eft à la ligne 
'AD. ainfi DG. eft à DF. les trois premières 
de ces lignes font connues } CD. eft U bafe 
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de Z 3 toifcs, AD. eft la fomme des cotez, 
c’eft-à-dite, 24 toifes ; car CB— B A. GD. 
cft la différence des cotez , c’eft-à-dire % 
toifes , parce que BG. rayon = CB. petit 
côté du triangle , il n’y a donc qu*à faire 
la réglé de trois fuivante. 

Comme 23 eft à 24 , ainfi 8 fera au qua- 
trième terme inconnu, qui fera la ligne DF, 

Multipliant donc 24 

par 8 

l*on aura le produit 192 

lequel produit étant divije par 2 3 

Fon aura pour quotien 8 toifes & en^ 

viron i de toife 

pour la vÀleur de la ligne DF. cela étant, lat' 
ligne DF. vaudra 14 toifes ~ puifque la 
ligne CD, en vaut 23 , donc la ligne CE, 
moitié de CF. vaudra j toifes & 

A prefent , connoiflant la valeur de CE. 
il eft aifé d’ayoir la valeur de la perpendi- 
culaire BE. car à caufe du triangle reftan- 
gle CEB. fi l’on ôte du quarré de CB. qui 
eft ^4 toifes , le quarré du côté CE. qui elfe 
un peu moins de 54 toifes , ce qui refera 
pour le quarré de la perpendiculaire BE. fera 
d'environ i o toifes , dont la racine quatre' fera 
^ toifes ^ ^ quelque chofe de plus pour la valeur 
de cette perpendiculaire BE. que l*on voulait 
connoître. 
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X. 

L e /înus total étant divifé en rooooo 
parties égales , il s’enfuivra que com- 
me la corde de l’arc de 6o degrez eft égale 
au rayon du cercle , elle fera aujfide i ooooo 
parties , & que la corde d’un angle ou d’un 
arc de 3 O degrez , nr Jèra (jae de 5 ôooo par- 
ties ^ parce qu’elle n’eft que la moitié de la 
corde de 60 degrez. 

Ainfi ayant la corde de 50 degrez de 
50000 parties , la corde de 
par confécjuent de 13000 parties. 

. Par le même principe , ayant la corde de 
15 degrez de 15000 parties, on aura la cor* 
de de trois degrez. qui fera de ^000 parties. 

Et fi l’on a la corde de trois degrez de 
5000 parties , on aura aujfsla corde d*un de-*, 
gré de 1666 parties égales. 

De même ayant la corde d’un degré de 
1666 parties , on aura aujji la corde de 
minutes , moitié d'un degré, qui fera de 8^} 
parties égales. 

Et fi rona la corde de 30 minutes de 835 
parties , l'on aura la corde de minutes qui 
fera de 6 parties. . 

De même auffi ayant la corde de 15 rhi- 
nutes de 41^ parties , en aura la corde de 3 
' minutes qui Jera de 8^ parties. 

Or , fi l’on connoît la corde de 3 minute* 
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pour ctre de 8j parties, l’on connonra la 
corde d’une minute ^ ut fera de ij parties. 

Et enfin ayant la corde d’une minute de 
27 parties , on aura la corde de deux minutes ^ 
•dont la moitié fera le finus de l’arc d’une 
minute, ainfi étant parvenu à la connoijjance 
du Jînus d’ me minute , on parviendra a connottre 
aijement tous les Jînus des degrete. tjut peuvent 
compojèr le quart du cercle , ou des différents 
angles qu'on peut former dans un quart ce cer~ 
cle y ainjî qu’on lèvera dans les problèmes fui'- 
vams. 

Xï, 

A Près avoir donné la manière de trou- 
ver les différents finus des arcs dans 
le principe précédent , il faut icy montrer de 
quelle manier e on peut déterminer en parties tou- 
tes les tangentes & fecantes de tous les arcs dont 
on a les Jînus , à caufe des ufages frequents qui 
fe rencontrent dans prefque toutes les operations 
de la Trigonométrie y & principalement dans 
celles de l’ uijlronomie , ou l'on employé prefque 
toujours des triangles appeliez, fpheriques , ç’ejl.. 
À dire y qui font formez, par des arcs de grands 
cercles de la fphere. Fig. 8 pl. XX T". 

Suppofez un angle CAD. de 30 degrez, 
fon finus par conféquent fera de 50000 
parties EB. Fig. Z.pl. XX T. 

J-a tangente CD. parallèle au finus , Sc 
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terminée par le rayon AE. prolongé vers 
D. eft ce qu’on appelle abfolument la tan- 
gence de l’arc CE. comme la ligne AD. en 
eft la fecante. 

Il eft aifé de déterminer cette tangente 
CD. & cette fecante AD. en parties égales, 
dès qu’on a le finus EB. car le finus EB. 
connu , fait connoître la ligne AB. puifquc 
le triangle ABE.eft redangle , & qu’il n’y 
a qu’à ôter du quarré du rayon AE. le 
tjuarré du ftnus EB. pour avoir Iç quarré de 
la ligne AB. dont la racine quarrée fera la 
valeur de la ligne AB. 

Or , à caufe des triangles femblables 
ABE. ACD. comme la ligne AB. eft à la 
ligne BE. ainft le rayon AC. eft à la tan- 
gente CD. 

Cette tangente étant une fois connue , 
il eft aifé de connoître la fecante AD. 

Car comme le finus BE. eft au rayon E A. 
ainll la tangente CD. eft à la fecante DA, 
à caufe des triangles CAD. BAE. 

On peut avoir encore autrement la fecante 
AD. car le triangle ACD. étant reélangle. 
Cl au quarré du rayon AC. l’on y joute le 
quarré de la tangente CD. l’on aura le 
quarré de l’hypotenufe AD. dont la racine 
rjuarrée fera la valeur de la fecante de l’arc 
CE. 
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XII. 

T ani donné le Jïms BF. ttm arc de 50 
degrea, trouver le finus du, comjflement , 
cefl-a-dire , le fims BD. dkun a,rc BC. de 60 
degrez. Fig. ïi.pl- XXVI.. 

Le finùs donne FB. forme avec BD. ou 
fon égale FE. un angle droit , donc EB, 
rayon, eft la baze : or, BD. eft finus de 
l’arc BC. qui eft le complément de l’arc 
donné AB. ainfi fi du quarré de EB. c’eft- 
à-dire, fi du quarré de 100000. on ôte le 
quarré de BF. c’eft-à dire , le quarré de 
joooo , reftera le quarré de BD. dont U 
racine quarrée fera le finus de l’arc BC. de 60 

XIII. 
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E n toute forte de triangles plans , les cotez. 

ont,entr"eux la même proportion ^ que les 
fmus des angles qui leur font oppofez. 

Car les finus fonda moitié des cordes ou 
foutendentes J mais les cotez de quelque 
triangle plan que ce foit , font entr’eux 
comme les foutendentes des angles qui 
leur font oppofez : donc aufiï comme la 
moitié des foutendentes. 

Car la proportion qui eft du tout au tout , 
eft la même de la moitié à la moitié. 

Or , pour connohre fi Us cotez, de. quelque 
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trtangU , comme ABC.yôwf entreuX coTKmelet 
foiitendentes des angles qui leur /ont oppofet.fig. 

lo.pl. XXV, , . , 

Décrivez un cercle à l’entour du triangle 
donné , en forte que fa circonférence paffe 
par les trois points A. B. C. des trois an- 
gles , pour lors les cotez de ce triangle fe- 
ront les foutendentes des arcs qui leur font 
oppofez , ou des arcs qui mefurent ces an- 
pies , qui font doubles de leur mefure. 

A*infi dans cet exemple le côté AB. eft 
la foutendente de l’angle ACB, que 1 arc 
AB. mefure , le côté BC. la foutendente de 
l’angle BAC. que l’arc BC. mefure , & le 
côté AC. eft la foutendente de l’angle ABC. 
que l’arc ADC. mefure. 

Donc le coté AB. e/i au cote BC. comme u 
foutendente de f angle ACB. ejik la foutendente 
de f angle BAC. & ainfi des autres exemples. 


XIV. 

L OrffM dans un triangle ABC. fon eon^ 
me un coté AB. de loo toifeSy&deux 
de fes angles -,ff avoir, f angle A. de Codegiez, 
& l'angle B. de degrez ; on connoura aujji 
le miftéme asgle C. ^ les deux autres cotel 
AC. CB. en la maniéré fuivame. Fig. u- r* 
XXVÏ. 

Comme le finus-de l’angle C. 90 degrez 
qui eft dC‘ 10 00 00 parties , eft à fon cote 
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'oppofé AB, de loo toifes ; ainfi !e fînas de 
6o degreZjOU de l’angle A'.quieftS^^oz, 
ainjt e^tion le trouve dans les tables , eft à fon 
coté oppofé CB, 

Pour connoîtce ce que vous cherchez ^ 
faites cette réglé, 

8ôSoi 1.^, terme de 
la propor„ 

far les loo t . 5®. ter^ 

&leproduit 8660100 

étant dtvife parles 100000 terme, . 

ce qui fe fera plus facilement en coupant 
les cinq derniers chifres de la fomme à di- 
vifer,qui fontéoioo.Les deux chifres qui 
refteront 86 , feront le quotien de cette 
divifion j le quatrième terme ddla propor- 
tion & la valeur 8 6 toifes pour le côté BC.’ 
Mais confme il eft refté de cette opéra»!' 
tion le nombre tjoioü , 

multiplieK. ce nom hre 603.00 

par 6 pieds valeur d'une toijè 6 

& vous aure‘:(^ pour produit 1 1 j <5 o o 

duquel ft vous en retranchez les 5 derniers 
chifres 1^600, le nombre \,ejuirefte vaudra 1, 
pied ifuilfaut ajouter au coté BC, f «i fera pour 
lors de g 6 toifis / pied. ' 

- Enfin , comme il eft refté encore le nom^ 
bre 23600 

Fan, II, H 
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Mult'ifdiez. ce nombre 1 3 o o 

par I Z pouces valeur d’un pied i z 

& vous aurez, pour produit 2.85200 

duquel produit fi vous en retranchez les 
jcinq derniers chifres 83200 , le chifre z. 
qui reftera 3 fera deux pouces' qu’il faut 
ajouter au côté CB. cjui fera alors de ^6 toijes 
l. pied it pouces. , 

Mais comme il eft relié encore de cette 
opération le nombre 83ZO0 

multipUel'jce nombre 8 3 z o o 

par I z lignes valeur d’un pouce i z 

& vous aure'^pour produit 9.98400 

4 ' ^ 

Duquel produit ü vous en retranchez les 
cinq derniers chifres, qui font 98400, le 
chifre 9. qui reftera fera le nombre des li- 
gnes qu’il faut ajouter au côté CB. ^ui fera 
enfin de ^6 toijes i. pied 2. pouces & 7 lignes ; 
le refie 98400 doit être négligé ^ puifejuil ne 
fçauroit produire une ligne^ 

Cette epe'ration faite , on trouroera l’autre coté 
AC. en dtfant , 

Comme le finus total looooo eft^ fon 
côté AB. oppofé de loo toifes j ainlî le 
finus de l’angle B. de 30 degrez , qui eft de 
50000 parties , ain/i ejuon le trouve dans les 
tables , fera à fon côté oppofé AC. que l’on 
pourra conno^tre en faifant'cette réglé. 


\ 
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ftftthipliea ^oooo valeur du Jift^ 

. I de d. 

parles loo toi. cote AB, 

& vous aurei;^ le prod. 5000000 millions, 

divifez ce produit 5000000 

parle premier terme 100000 Jirtus 

total, 

ce qui fe faitaifcment en coupant les 5 der^ 
niers chifres de la fomme à divifer , qui 
font cinq zéros, & les deux chifres reflaat 
50 , feront U fomme ouvaleur destoifes du coté 

AC. 

.Ainfi par cette opération , on peut parvenir 
à la connoijfanee des . triangles dont on connaît 
deux angles , & un côté cor/ pris entre ces deux 
anales. 

XV. 

L Orfcjue dans un triangle ABC. conmh 
deux cotez BA. de 125 tojfes ^ & AC.de 
140 toifes avà l'angle A. 45 degrez, com* 
pris entre les det-x cotez connus , l'on trouvera 
les deux autres angles B&C.& le troifieme côté 
BC. delà maniéré fuiv ante. Fia. iz. planche 
XXVI. 

Cherchez dabord la moitié de la fomm» 
des deux angles inconnus B & C. qui fe 
trouvera être de 60 degrez 50 minutes , & 
faites cette analogie. 

•Comme la fomme des deux cotez con^ • 

Hij 


/ 
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nus 175 cft ^ différence zy ; ain(i la 
tangence de la moitié de la fomme des an- 
gles inconnus qui fc trouve dans les ta- 
bles, de 1414.11 fera à la tangente dè la 
moitié de la différence des deux mêmes 
angles inconnus j ce qu’on pourra décou- 
vrir en faifanc la réglé fuivante. 
multipliel(Je nombre 141 4 11 y. ter, 

parla différence 15 i^.ter. 

& vous aurez, le produit é o 3 5 5 1 j lequel 
étant divifé parle prem. terme 175 . 

on aura pour qmtien 1 1 9 47 ^ ^ 

Laquelle fomme de 11947 fera la tangente 
de 1 1 degrez 13 minutes , ainfi qu’on le trou- 
vera dans les tables , & les 1 1 degrez 13 mi- 
nutes feront le valeur de l’angle qui cft la 
moitié de la différence encre les deux an- 
gles inconnus , eomnfâ il efl marqué dans les 
tables. 

Or , fi on ajoûte cet angle 3 e 1 1 degrez 
1 5 minutes à la moitié de la fomme des 
angles inconnus , 67 degrez 30 minutes, 
l^on aura 79 devrez, minutes pour le plus grand' 
angle inconnu de ce triangle qui ejl L' angle B. 

' Si vous retranchez enfuite de l’angle <j 7 
degrez 30 minutes, la valeur 11 degrez 
13 minutes , on trouvera 
pour la valeur du trotfie'me 

tn angle» 


5 degrez 7 minutes 
angle incomu G, da 
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Eftfirt connoiffam les trois angles de ce triangle 
& les deux cotez. , on connoitra facilement le 
troijîéme cote' parle problème pre'ce'dem, 

XVI. 

L Orfejuon connoh les trois cott^d^un triangle 
tel i]ue ABC. connaîtra fes trois an~ 
gleSyCn fuifant l* ope'ration fuivante. Fig. i^. 
pl. XXVI. 

Faites dabord cette analogie, comme le 
plus grand côté AB. de 120 toifes eft à la 
îommc dfes deux autres cotez 14.0 toifes j 
ainiî la différence des deux mêmes cotez , 
qui eft 20 , fera à la différence des feg- 
mens faits par la perpendiculaire CD. la- 
quelle différence on trouvera en faifant la réglé 
Jùivante, 

multipliez 140 toifes l^ moyen 

, par la diffirence 20— 2'. moyen 

& vous.aurez le produit 2800 lequel étant 
divije parles 120 toifes 1'. ex* 

vous aurez pour quotien 23 toifes i pieds 
pour la différence des fegmens faits par la per- 
pendiculaire CD. 

Laquelle différence 23 toifes 2 pieds 
étant ajoutée avec la même bafe AB. 120 
toifes , donnera 145 toifes 2 pieds, dont la 
moitié 7 I toifes 4 pieds fera la valeur du plus 
grand figtnent DE. 

Et pour avoir le petit fegmeni DA. iî 

Hiij 
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faut retrancher les 71 toifes 4 pieds de 
toute la bafe iiq ^ & ce reftera, eeft-à~ 
dire , 48 toijes 1 pieds fera La valeur de ce pe- 
tit fegment DA. ^ 

Maintenant pour trouver l’angle B. dans 
le triangle rectangle CDB. prenez BC. pour 
le finus total 100000, & faitesTanalo- 
• gie fui vante. , 

Comme le côté CB. So toifes efl: au grand 
'fegment DB. 71 toifes 4 pieds , aînlî le fi- 
nus total 100000 eft au finus du complé- 
ment’ de l’angle B. qui efl: BCD.* ce qu’on 
fçaura par la règle fui vante. 
multipliez. les ' 100000 ' ftnus total 

parles . 71 toifes pieds 

ce que vous pourrez faire ainfi, en multi- 
pliant dabord par les 71 toifes , vous aurez 
le produit , 710000a 

auquel fi vous y ajoûtez les deux 
. tiers de ' ' looooa 

pour les quatre pieds , vous aurez • 
encore * 6(jood 

'& pour total j\ 66 oqo 

Lequel total étant divife par les 80 toi- 
fes , vous aurez le nombre 8957J pour la 
valeur du finus, du complément de l’angle 
B. qui efl: l’angle BCD. & qu’on trouve 
dans les tables de 6 ^ degrez j8 minutes , & 
'dont le complément, qui efl; vis-à-vis , 
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' 3 ans les mêmes tables, efl: de 2^ degrez 
22 minutes pour la valeur de l’angle B. , 
^infi par cette operation , cormoijjant le triant 
gle reÜangle BDC. <»« comottra de même 
L'autre triangle reÜ angle ADC. les connoif. 

fant tous les deux , on connaîtra évidemment 
tout le triangle ABC. dont on ne cennoiffoit ^ue 
les trois cotem> 

XVII. 

T Orf^uedansun triangle h'&C. on connott 
deux ro/tfç, AB. de ^4f pieds » & BC. de 
iç pieds > avec un angle C, oppofê a Vun de ces 
eôte 7 AB. on trouvera le troifiéme coté AC. & 
les deux autres angles k& B. en la maniéré 
fuivante. Fig. \6.pL XXVI, 

Comme le côté AB, de 5 4 pieds eft au 
coté BC.de i'5, ainfl AB. 8^935 de 
l’angle C, de 60 degrez 2j minutes ( comme 
on le trouve dans tes tables des finus ) eft à BC, 
finus de l’angle A. 

Ainft ayant cherché le qiiotien ( qu'on 
. trouvera dans les tables des finus ) l’on aura 
19 degrez 24 minutes pour la valeur de 
l’angle A. 

Or fi l’on joint cet angle A. de 19 degrez 
24 minutes à l’angle C de 60 degrez 23 
minutes , & qu'on en retranche le total 
79 degrez 47 minutes de 180 degrez va* 
leur des trois angles du triangle, ce tjui* 

H iiij 
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reftçra, c’eft-à-dire loo degrez 13 minutes^ 
fera la valeur de l’angle B. 

Amfi cmuoijjant muimenant la trois angUi 
du triang’e ABC. ^ deux descoce'^t on connaî- 
tra fACilemcnt temtfume tôce AC» par la pro- 
blèmes préce'dems. 

XVIII. 

L Orfpue dans un triangle obtufangle ABC, 
on connaît te plus grand côté AC, de z 2. 
pieds , & le petit côté BC. de 10 pieds avec 
le plus petit angle C. de 14 degre^ 5 o minu- 
tes , don connohra les deux autres angles B d* A» 
& le troifiéme côté BC. en la manière fuivante. 
fig..i^pl.XXri. 

Comme le côté BA 10 pieds eft au côté 
AC, de Z I pieds , ainiî B A. 4^oo^ finus de 
l’angle A. comme on le trouve dans les ta- 
bles , eft à AC, finus de l’angle B. 

On trouvera promptement le finus AC, 
5)1405., parce que ce finus eft le finus de 
l'angle aigu ADC. 6y degrez 31 minutes , 
que l’arc A BD. environne , & l'angle obtus 
ABC.fe trouvera être de iiz degr^i\ minute 
parce tpue l'arc ADC. l' environne. 

R E M A R Q;^u E, 

P Ar tout ce epue Ton vient de dire ^ m voit 
clairement tpu'on peut par le moyen des ta- 
bUp de Jînm tangentes & fec antes , trouver ^uel- 
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ques cotez. , ou tfHel<iues angles inconnus dans 
un triangle , & qu^on peut s'en fervir très-uti- 
lement dans toutes les operations praticfues dê 
la Trigonométrie , dont on va donner cy-après 
des exemples [enjîbles par des operations mèehéi 
nïejues. 



Des TrUngles Spheriqnes, 


C O M M E la connoïflance parfaite <kf 
tonte forte de triangles fpheriques 
fuppofe celle de toute rAftronomie donc 
nous n’avons pas refolu de parler dans cette 
Introdudion , nous nous contenterons fea- 
lement de donner icy une idée générale des 
triangles fphériques , & de la maniéré d’en 
connoître leurs angles & leurs- cotez in^’ 
connus, comme ayant beaucoup de rap-: 
port à l’article de la Trigonométrie reéli#' 
ligne que nous traitons en ce lieu. t 

D e’ F I N 1 T I O N. 

O N entend par triangles fpheriques ceux 
qui font compofez de lignes courbes 
ou circulaires, comme on lè voit dans la Ftg, 
ij. pl. X XV /.oi\ le triangle ABC. eft corn- 
pofé de trois portions de cercle AB. BC, 
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Pu. OB LE ME General; 

P our trouver la valeur des trois angles du 
triangle fpherique ABC. Fig. 17. pl. 

i". Prolongez le côté BC. vers F. enforte 
que BC. & CF. falTent un quart de cercle ; 

,4nêmé, prolongez' le côté BA.vers G. 
enforte que BA. & AG. compofent un au- 
tre quart de cercle, pour lors fi l'on décrit du 
point A. Tare F G. cet arc fera la valeur de 
angle curviligne ABC. j ' 

Pour avoir la valeur de l’angle ,C. 
"prolongez le côté AC. vers E. enforte que 
' AC. & AE. compofent un quart de cercle , 
.de même prolongez le côté AB. vers D. 
enforte que AB. & BD. compofent auflî un 
autre quart de cercle , pour lors fi L’on forme 
..l’arc de cercle' DE. il donnera La valeur de 
. VangleC, -v; i - - ■> 

5*. Si enfin l’on vpulôirconnoître le troi- 
fiéme a/ngle A. il n’y auroit qu’à prolonger 
le côté AC. vers H. enforte que AC. & CH. 
compofent un quart 'de- cercle , peur lors fi 
: Ton forme L’arcade cercle ..DH, tL donnera la 
..valeur de L’angle A. . • • ^ * 

- Ainfi par ce problème on vient facile- 
ment about de la connoiffance des angles 
, d’un triangle fpherique , on parviendra auffi 
facilement à la connoijfance de fis cotez , ppftrvH 
yli . 


Digitized by Google 



De U Trigonométrie^ - J 

eyvlon en connoijfe un feul avec deux angles ^ ou 
deux côteic. avec un angle ^ & pour lors on ft 
doit fervir de la même méthode ejue nous avons 
donné pour les triangles reUilignes par le moyen 
des tables de Jïnus tangentes & fecantes qu*on 
1 trouve drejfées pour cet rfagedans M, Oz^annam 
ou dans plufieurs autres AutheurSm 


PRINCIPES GENERAUX. 

I. 

D Ans les triangles fpheriyues rectangles ; 

le jïnus total efi au jïnus de l’un des cotez, t 
comme la tangente de l’angle adjacent a ce côté 
efi à la tangente de l’autre côté oppofe' a cet 
angle d’une part, & que les tangentes de deux 
arcs font en raifons réciproques avec les tangeny 
tes de leur complément d’autre part, ^ 

Soit le triangle fpherique ABC. Fig- 18.' 
/>/. XXVI. redangle en B. dont Thypote- 
nufe AC. efl: la diftance du foleil C. au plus 
proche équinoxe A', le côté AB. fera la 
partie de l’équatcur , fur lequel fe compte 
î’afcenfion droite du foleil jufqu’au plus 
proche équinoxe A. le côté CB. fera l’arc 
du méridien comprenant la declinaifon du 
foleil, l’angle A. fera donc de degrez 
2.9 minutes, qui eft la plus grande obliquité 
de l’écliptiquc. 

^ ^ r T • 
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Maintenant foienc prolongez les arcs 
AB. AC. jufques au quart de cercle en I> 
& E. & du poirit A. comme pôle foie décrie 
Tare DEF. rencontrant l'arc BC. prolongé 
en F. & pour lors le point F. fera le pôle de 
i'arc ABD. & les arc^FD. FB. feront aufîî 
des quarts de cercle , donc l’arc DE, fera: 
la mefure de l’angle A. de ij degréz & 25^ 
minutes, donc auffi l’arc EF. fera fon com- 
plément de 66 degrez 51 minutes. 

Enfin au triangle fphériqueEFC. rcétan- 
gle en E. le côté EF. étant connu, on aura 
cette proportion. Le finus total eft au finos 
.dn côté EF. complément de l'a plus grande 
obliquité , comme la tangente de l’angle 
F. adjacent à ce côté , eft à la tangente dit 
côté CE, oppofé à cet angle, ou récipro- 
quement , comme la tangente de Tare CA. 
complément de CE. eft à la tangente de 
i'arc AB. complément de l’angle Y. pour lors 
ees arc AB. efiPafcenpon du foleil requife. 

I I. 

D Ans un triangle fpkerique riSl^ngte > tes 
/inus des angles /ont proport ion el s aux Ji-^ 
nus des cote/jfui leur font oppo/èz. Fig. j «r. 
XXVI. 

Soit letriangle fpherique ABC. Fig. 19 pt, 
XXVII. redangle en B. ayant prolongé le 

côté AB.& l’hypotenufe AC. chacun juf* 

- 
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qu’au quart de cercle en D & E. du point 
jÂ, comme pôle foit décrit Tare DE. qui 
(pra la même de l’angle A. enfuite du cen- 
tre de la fphere F. foienc tirez les rayons 
FA. FB. FD. FE. & foient de plus tirez EG, 
perpendiculaire furFD.Ôc CH. perpendi- 
culaire fur FB. a/ors VG. fera le Jinus de L’an: 
ED. ou de L’^angle A & QW. fera le Jintis du 
coté BC. oppoje à cet angle A. 

Enfin foienc encore tirées Cl. perpen- 
diculaires fur le rayon AF. & la ligne 
IH. alors CI. fera le finus de l’arc AC, 
cette préparation étant faite, les triangles 
reétilignes FEG. ICH. font femblablesjcar 
1®. leurs plans font parallèles , étant tous 
deux fur le plan du cercle ABD. à caufe 
des angles fphériques ABC, ADE. qui font 
droits. 

Ces deux triangles FEG. iCH. ont cha- 
cun un angle droit en G & H. & les cotez 
FE. IC. font parallèles étant tous deux 
perpendiculaires fur le rayon FA. les cotez 
EG. CH. font auflî parallèles encre eux, 
étant perpendiculaires fur un même plan , 

( donc par la coupe des plans parallèles ) 
l’angle EFG. cft égal à l’angle CIFI. ces 
triangles font donc femblables , & ont 
leurs cotez proportionels FF. rayon , ou 
finus de l’angle droit ABC. & cft à CI. fî- 
nus de l’hypotenufe AC. qui lui eft oppo- 
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fée , comme EG. finus de l’angle A. eft à 

CH. finus.de l'arc CB. qui eft fon coté 

oppofé. 

L’on démontre en même temps qu’au 
triangle fphérique ABC. le finus de l’angle 
droit B. ou le rayon , eft au finus de l’hy- 
potenufe AC. comme le finus de l’angle 
C. eft au finus de fo» coté oppofé AB. en 
com-mençant par prolonger les cotez CB. 
CA, donc l'on conclura quen raifon égale y le 
Jtnus de l'angle A. ejl au finus de fon cote' opposé 
BC. comme le finus de l’angle C. eft au fi- 
ntis de fon côté oppofé AB, ^ 

'V- •‘V* *5P- •V' 

SECTION SECONDE 

* 

De U Longimetrie, 

L a Longimetrie eft une partie de 
la Trigonométrie pratique , qui enfei- 
gne à mefurer toutes fortes de grandeurs 
ou diftances orizontales , accefiibles ou 
inaccelîîbles , amfi qu'on le verra dans les 
problèmes fuivants. 
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PROBLEMES. 

I. : 

P . Our meftifer ou connaître la largeur d'uns 
riviere K. fans avoir befoin de la traverfer, 
Fig. 2 0 pi. XXFII. 

Cherchez un point tel que A. d’où vous 
puiffiez obferver quelque objet remarqua* 
ble au-dclàde la riviere, enforte qu’avec 
un demi cercle volis puifliez former avec 
le rayon vifuel AC. & la ligne AB. l’angle 
droit CAB. 

Mefurez enfuite fur le terrain & fur le 
bord de la riviere la ligne AB. à laquelle 
vous donnerez telle valeur qu’il vous plai- 
ra , fuivant la comodité du lieu , où la vo- - 
lonié de celui qui opéré , comme par exem- 
, pie icy 50 zoiÇes ^t^uoifu il fiit beaucoup mieux 
de faire cette b afi plus grande. 

Formez enfuite au point B. avec le demi 
cercle un*autre angle droit ABE. Sc mar- 
. quez fur le terrain ce rayon vifuel BE. avec 
une corde, ou par le moyen d’un petit 
fillon. 

• . .Divifezpour lors la bafe AB. en deux 
également au point D. & fur ce point ayant 
obfervé l’angle ADC. poùr êtrede 70 de- 
gré z , pour lors la difance e^ui fe trotçjera 
le terrain depuis le point V.jufques au point B/ 
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fer A égal k U largeur de U riviere reprefentet 
par La ligne ou rayon vifuel KC, par leTheor, 
XIII de la /. pan, pag. 

R E M A R Q_U E, 

L Orfque le terrain ne permet point de tirer 
la ligne BE. à caufi de efuelifue obfiacle in^- 
furmontable , comme tjuelifue montagne ou autre 
inégalité de terrain , &C' 

Il faut feulement bien obferver fur le 
terrain la valeur de l’angle droit CAD. & 
celle de l’angle ADC. de 70 degrez, ainfi 
que U valeur de la bafe AD. qui fera de z 5 
de 50 toifes plus ou moins félon la volonté. 

Et ayant formé fur le papier une ligne 
droite fervant de bafe BD. qu’on aura di- 
vifé en i y ou yo parties égales qui vaudront 
autant de toifes conformément à la bafe 
connue fur le terrain , faites avec un ra- 
porteur fur cette ligne BD, un triangle 
BDE. femblable à celui qu’mena obfervé fin* 
le terrain ou fur ta riviere CAD. & pour lors 
les cotez. & les angles de ces deux triangles e'tant 
provortiomls , fi l'on mcjûre avec le compas le 
côté BE. furie côte' connu BD . I on en connottra 
la valeur, ejuifera a fez precife'ment la même' 
ijue la largeur Qh, de la riviere tfue l'on voulait 
connaître . La figure d'un raporieur efl dans fa 
planche XIV. fig. 34. 
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Aut'rement, 

T irez fur, le terrain & de votre cote une 
•bafe AB, de la longueur que vous 
voudrez, comme icy de loo toifes , Sc for- 
mez au point A. fur cette bafe de part & 
d’autre les deux angles droits CAB. DAB. 
& marquez fur le terrain avec une corde ou 
autrement la ligne ou rayon vifuel AE. ou 
AD. zi;;/. XXVII. 

Portez enfuite votre inftroment au point 
B. & ayant connu la valeur de l’angle ABC, 
de 30 degrez , formez de l’autre cotez de 
la ligne AB. une autre angle femblablc 
ABD. de 30 degrez , pour lors fi Von mesure 
la ligne kX), elle fera affe'^prêcif/ment la lar^ 
geur AC. 55 toijes de la nviere que Von vouloit 
connottre. • 

RïMARCiUE. 


Ç* / le terrain rte permettait pokt de 4 tref 
O U ligne AD , ou kX., il fuffiroit de rap- 
porter fur le papier un triangle B AD. fem- 
blable & proportionel au triangle CAB, 
qu’on auroit obfervé fur le terrain ou fur 
la riviere , ainfi qu’on vient de le dire, 
& Ven connf itroit ajjez précisément ce quon 
cherche par le même principe. 
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II. 

P Ont mefufer la largeur d'une riviere y ou 
quelijue autre grandeur inicceffible par le 
moyen d’un triangle équilatéral de bois , de cai^ 
ton ou de cuivre DBE. pofe' bien onzjontale- 
ment fur fon pied. Fig. it.pl. XXVII. 

Cherchez fur le bord de la riviere un 
point tel qne N.eiiforie qu’avec le triangle 
équilatéral , vous puiiïiez découvrir avec 
deux de Tes cotez DB, BE.deux objets remar- 
quables . 1 un en de-là de la riviere, com4 
me l’arbre A. l’autre ende-çadela riviere, 
comme l’arbre M. ou toute autre chofe. 

Tirez enfuite de votre côté une ligne' 
droite du point N. au point M. par le moïen 
d’une corde ou autrement, qu’il faudra 
parcourir , jufques àr ce que avec votre 
même triangle équilatéral vous ayez trou- 
vé un point tel que C. d’où vous puiffiez 
décpuvrir avec les deux cotez, de votre 
triangle équilatéral l’arbre A . & le point N, 
fur lequel vous aurez planté un piquet, 
pour lors vous aurez trouvé fur le terrain 
ou fur la riviere le grand triangle équila- 
téral N AC. dont un de fes cotez NC. fe 
trouve icy connu de 40 toifes plus ou 
moins , & par confcquent les trois cotez & 
les trois angles. 

J^e dis pour lors que fi l’on fait enfuite fur l* 
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papier y & fur une Lij^ne divife'e en ^c> parties 
égalés un triangle iCjuileteral , & que dam ce 
tnayigle e'qutlatcral Con abaijfe la perpendicu- 
laire AH. cette perpendiculaire e'tant mejure'e 
fur la baje NC, de to.fes , fera ccnncitre la 
largeur de la nviere y & qui en fera à peu près 
la jufie vali ur par le n. ême principe. Cette pra- 
tique ejl purement méchanique , quoique bonne. 

Autrement. 

L Orffue la difance inaccejfhle ejl fort con- 
fiderable , comme un bras de mer , on en 
cennoîira la laigeur CE, de cette forte. Ftg, 24, 
pLXXVU. 

Prenez fur vorre terrain une bafe confî- 
•derable, comme d’une I.ieuc de zooo toi- 
fes, ainfi qu’il efl: marqüé icy du point A. 
au point B. qui font deux Villages fur le 
bord de la mer. 

Du point A. cherchez fur l’autre bord 
delà mer quelque objet remarquable, com- 
me le fommetde quelque montagne, ou 
quelque autre chofe, & avec votre demi 
cercle, obfervez avec beaucoup d’atten- 
tion la valeur de l’angle CAB. formé par 
le rayon vjfuel AC. & par votre bafe con- 
4iuë AB, &: en ayantmarqué ja valeur fur 
un papier, comme icy de 46 dcgrez. 

Partez enfuite au point B. d’oi\ ayant ob- 
fervé avec le meme inflrument l’angle 
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CBA. formé par le rayon vifuel BC, & ! 
par votre èafe connaë ÉA. marquez-le de 
incme Àir un papier, pour être icy de 50 
degrcz. 

. Je dis pour lors que (î l’on forme fur le 
/papier , & fur une ligne AB. divifce en 
/ aooo parties égales , qui vaudront autant 
. de toifes , un triangle femblable à celuy 
que Ton a obfcrvé fur le terrain , ayant 
toûjours les angles fur la bafe A & B. égaux 
à 46 & à 50 degrez, & que dan#ce trian- 
gle Ton y abailfe la perpendiculaire CE^ 
cette perpendiculaire étant mejùre'e fut la baft 
connue AB. donnera affez. préeifement la lar» 
geur du bras de mer CE. l’on voulait con* 
noitre» & qw pourra être icy d’environ 1500 
toifes, parle même principe. . 

On peut fait e les mêmes operations pour con^ 
mitre la largeur ou longueur d'un efiang , d'un 
lac , d'un bois ou de toutes autres dtflançei 
inacc.ejfibles & orkcntales, 

<» * 

III. 

P Our mefurer ejutlejue dijlance inacce f:ble , 
pourvu ejti elle ne [oit point bien confidera- 
ble t comme la largeur d'unfojji , ou d’une petite 
rrviere AB. ^c. par le moyen de [on chapeau, 
Fig. ly pi XXVII. 

Il faut fe tenir bien droit au point A. Sc 
pour ne point beaucoup varier , avoir, le 


I 

I 

I 
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TTicntoii appuyé fur un bâton , & dans cette 
fituation baifler fon chapeau fur fon front, 
jufqu'à ce que ie rayon vifuel paffant par 
le bord du chapeau , aille rencontrer l’autre 
bord de la ïiviere ou do fofle au point B. 

Pour lors fi l’on fe tourne fur la même 
place do côté du terrain oû l’on efl: , & que 
dans la même fituation de la tête Sc du 
chapeau , l’on obferve attentivement l’ex- 
trémité C. oi\ le même rayon vifuel pour- 
ra porter, l'o» aura la MJiance AC. fera 
près égaie à la largeur de la nviere ou du 
A. 

Cette operation efl purement mechasjiejue & 
récréative ; mais- elle peut fe trouver ^ueltjue-. 
fois bonne k caufe de ^égoïste des deux trian^ 
fies B AD. CAD. qui peuvent fe trouver ajfex, 
frécifement égaux. 



IV. 


P Our conmhre quelque défiance inaceeffibîe 
BC. par le moyen du bâton de Jacob. Fig, 
Z3.p/. XXVII. 

On appelle bâton de Jacob un inftru- 
ment compofé de deux règles divifee^ en 
parties égales , qui font des pieds , pouces 
ou lignes , Icfquelles fe coupent à angles 
dr^çits , ainfi qu’on le voit dans cet exem.. 
pie. - 

On les difpofe de telle façon que la plus 


* 
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glande réglé AB. foie toûjours pofée per- 
pendiculairement fur le terrain , & que 
le rayon vifuel conduit du h^ut de la 
grande réglé fur la petite réglé tranfver- 
fale DF. puilîè découvrir le -point C. ce 
qui fe fait, en hauiTant ou baillant cette 
petite réglé DF. félon le befoin , pour lors 
le rayon vifuel palTant par le point E. de 
la petite réglé , formera avec la grande 
réglé AB. & la diftance BC. un triangle 
ABC. qui aura deux bafes parallèles BG. 
DE. aiiiE l’on connoîtra la diftance BC. 
'Cn faifant cette annalogic. 

Comme AD. eft à AB. ainli DE. fera 
hi la diftance BC. ce qui fe trouvera vrai 
par une réglé de trois direde ; car fi la 
portion de la grande réglé AD. qui eft de 
4 pieds ou pouces , donne 4 pieds ou pou- 
ces fur la petite réglé DE, la réglé entière 
AB. de II pieds ou pouces , donnera 18 
^ieds ou pouces pour la valeur BC. que l'on 
voulait connnire par le Themme VIH. de la 
première Tarde page io8. 

R E M A R Q_u E. 

C Ette pratique n'efi bonne que pour des 
tites dtftances ; car fi la diflance BC. e'toit 
.confiderable , on ne pourrait fe fervir du bâton 
■de facob qu'en le plaçant fur un lieu fort élevé 
tombant à plomb fur le terrai» oit ton voadroJt 
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4perery obfepvam àe conmnre tn ce cas ^ non- 
jeulcment la longueur de la grande réglé du 
bâton de facoh^ mais encore la hauteur du lieu 
fur lequel on l* aurait placé , qu’on doit confiderer 
comme divifée en mêmes parties égalés à celles 
de la grande réglé ; ce bâton de jéacob ne doit 
avoir qu environ 5 pieds de haut pour pouvoir 
s’en fervir plus commodément , tant en pleine 
campagne que fur un lieu e'ieve'. L’exemple qu on 
vient d’en donner, peut être fuffifant , pour mon- 
trer la manière de s’en fervir • 

• V. 

P Ouf mefurer des dijîances Inacccjfibles & 
herifontales , comme la largeur AB. d’un 
^beis , d’un étang ou d’un pan de muraille , alnfi 
quil efl reprefentè dans les figures i8. plar.che 
XXVIII. 

Cherchez un point dans la campagne à 
volonté , tel que C. d’où vous puiflicz dé- 
couvrir les deux extrêmitez du bois A &: 

B. 

Obfervez exadement avec le demi cer- 
cle la valeur de l’angle ACB. & ayant trou- 
vé qu’il eft de 45 degrez , mefurez en- 
fuite bien exaétementjes deux lignes for- 
mées par les deux rayons vifuels CA. CB. 
qui Ce trouveront de too toifes chacune, 
plus ou moins félon l’opération. 

Au même point C. Ce fur les mêmes li-' 
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gnes CA. CB. prolongez vers G & H. for- 
mez un angle GCH. femblable au précé- 
dent , c'e(l-a-dire de 45 degrez , prenez fur 
les lignes CH. CG, la valeur CD. CE. de 
loo coifes de parc & d’autre. 

fe dis pour lors ^ne fi l'on tire fur le ter- 
rain une ligne DE. elle vous donnera U valeur 
de la largeur du bois AB. ou de l' étang ou du 
pan de muraille ~T^ue l'on voulait connaître , 
parcequ'elle lui efl égale par le 7 heor. XI II» 
de la première Partie page x 6 i, 

R E M A B. q^u E. 

L Orfifue le terrain ne permet point de pro^^ 
longer les rayons ou lignes CA. CB. il fitf- 
fit de connaître L'angle de degrea^ & la va- 
leur des deux lignes pour connohre la 

largeur AB. du bois de l'étang ^ &c, Pig. tS. 

& x^.pi. xxvni. 

Car ayant formé fur le papier un angle 
de 45 degrez LCM. & pris uir chacun de 
fes côcez prolongez à volonté deux gr.9,u- 
deurs égales oü inégales CN. CO. & les 
ayant divifées en autant de parties égales 
que les rayons vifuels , ou lignes CA. CB. 
peuvent contenir de toifes , .comme icy en 
100 parties égales équivalentes aux 100 
toifes. Ptg^ 

le dis pour lors que fi P on tire la ligne NO. 


'*X 
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^ ^»on la mesure avec le compas fur L'upe 
des lignes de ico toifes CN. ou CO. elle vous 
donnera lajufte mejttre de la largeur que vous 
vouliez, connaître par le même principe. 


VL 


P Ourmefurerunedijîance inacceffihle horifon-^ 
taie aude-là d'une riviere ou autrement • 
comme pour connaître la dijlance quel y a d'un 
lieu k un autre marque' par les points A & B, 
2 ^. /7.x XVII. 

Cherchez un point tel que C. fur 1 æ 
bord de la riviere où vous puiffiez for- 
mer un angle droit ACD. enforte qu’un 
des rayons vifuels.foit dirigé vers l’arbre A, 
& l’autre le long de La riviere vers le poincE, 
Formez fous le rayon viluel CE. une 
ligne droite avec une corde , ou par le 
moyen d’un petit fillon , & en parcou- 
rant la ligne CE. cherchez au point , tel 
que D. où vous puiffiez former un autre 
angle droit, cnfoice qu’un de fes rayons 
DB foit dirigé vers la maifon B. & que 
fon autre rayon vifuel foit dirigé le long 
de la ligne connue vers le point C. pour 
lors fl l'on mefitre exaüement fur le terrain 4a 
ligne CD. elle vous donnera affez p‘-e'cifement la 
eltfiance du point A. au point B. que l'on vou-.f 
loit connaître par le Tneorême XÛl. de la prç-i 
l’art. U. I 
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miere Partie page & parles Theorêmei 

y, & yi. page 195. 

I. R E M A B. CLV E. 

L Orfejue le terrain ejui efi Jùr le bord de la 
riviere ne permet pas de faire l'operation 
precedente \voici de quelle maniéré on peut con» 
noitre la diftance du point A. au point B, Fig, 
27 - pi- XXVII. 

Prenez fur le bord de la riviere une ligne 
CD. de tant detoifes que vous voudrez , oA 
fuivant la commodité du terrain , comme 
icy de 50 toifes. 

Portez votre demi cercle au point C, 
te obfervez attentivement la valeur de 
l’angle total ACD. qui eft icy de 110 de- 
grez , & fa partie BCD, qui pourra être 
de 55 degrez. 

Portez enfuite votre demi cercle au point 
D. avec lequel vous obferverez auffiatten. 
tivement l’angle total CDB. qui pourra 
être de izo degrez , & fa partie CDA. da 
40 degrez. Cette opération étant faite , je 
dis que vous aurez les deux triangles ACD, 
êc CDB. dont l’un des cotez CD. fera 
connu, de meme que deux de leurs angles. 
Or , fi l’on tire fur le papier une ligne 
CD. divifée en co parties égales équiva- 
lentes à des toifes , & que fur cette ligne 
i’pn y fopme deux çriangles femblables à 
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ceux qu’on a obfervé fur le terrain ACD, 
CDB, & que l’on tire la ligne je dis 
^ue fi l*on mejïtre la ligne AB. Jur la ligne CD. 
connue l’on connottra par-là ajfez. pre'cifement 
la difiance inacceffible de l’arbre A. à la mai- 
fin B, par le Théorème XIIU de la première 
Partie page i6t,' * 

II, R E M A R Q. U E. 

L Orfque la difiance inaccefiible AB.fe troH'Ot 
en ligne oblique , comme en la figutfe 30. 
fl. XXVIII. on en trouvera également la jufie 
valeur en Je Jervant du Problème precedent. 

VII. 

P Our tirer une ligne parallèle à une ligne 
inacceffible AB. aude- là d’une riviere 3 ou 
comme Ji l’on voulait confiruire une batterie de 
canon bien parallèle au front d’une place AB, 
comme on le voit dans les Fig. 3 i. pl. XX VIII, 
Prenez un point à volonté, tel que C. 
d’où vous puiflîez découvrit les points A 
& B. & ayant obfervé bien exaélemenc 
du point C. l’angle ACB. qui fe trouvera 
icy de 70 degrez, plantez lur ce point C. 
un piquet qu’on puilfe voir diftinétement 
de loin. 

Cherchez enfuite dans la campagne un 
autre point, tel que D. d’oi\ vous pui fiiez 
4écouvrir la même ouverture d’angle dg 
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70 degrez les deux mêmes objets A & B,' 
& ayant trouve ce point D. tirez enfuite la 
ligne. CD. que vous mefurerez exade-. 
nient, & qui pourra fe trouver de 1 00 toi- 
les plus ou moins. 

Obfervez enfuite du point D. bien exac- 
tement la valeur de i’aiigle CDA. qui pour- 
ra être de 10 ou 50 degrez, Jtf dis pour lors 
^ue fî l'on vient former an point C. & Jùr le 
rayon CB. ün pareil angle de 10 oh 30 de- 
grez. BCE. & tju'on en forme au moyen d'un de 
fes rayons vifueh CF, la ligne CE. elle jera pa- 
rallèle d la ligne inaccejjlble AB. & la batter^ 
rie de canon K. fera parallèle au front de la 
Place inaccejjlble AB. par le Theor. IL de la /. 
Partie pag. 171. & parle Theor, XI IL pag, 
x 6 i, 

R E M A R E. 

L 'On peut aujfi connottre la dijlance du point 
A. au point B. par le moyen de la même 
operation: car lî l’on mefure la ligne AB. fur 
la ligne CD. ( aonnue fur le terrain ♦ & 
rapportée fur le papier pour être de 100 
toiles) on la connoîtra alfez précifémenc , 
& l'on f^aura de quelle largeur ejlle front de la 
Place AB. qu'U ejl Jouvent necejfaire d,s con-f 
mUre,fuT tout dans un Jîe'ge, 
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VIII. 

P OuŸcowîoitre cjuelc^ue diflance tnaûce'^ble 
d’une hauteur dome'e A. comme la dtjtance 
d'une tour ou ûtt re hauteur peypendicu'atre fur 
l'horifon a un lieu fort éloigné ^ comme la mai-> 
Jon ou arbre C.,' tg. pl. XX VIII. 

• Du haut de la tour A. avec un demi 
cercle , obfervez attentivement Tangle 
CAB. formé par le rayon vifuel AC.& par 
la ligne AB. de la tour , qui en eft fa haiu 
leur perpendiculaire. 

Mefurez enfiiite avec une corde , ou au- 
trement . la hauteur de la tour AB.que vous 
trouverez de (To pieds, vous aurez pour 
lors dans le triangle CAB. le côté connu _ 
AB. de éo pieds avec deux de fes angles,} 
fçavoir , l’angle CAB. de 6 ^ degrez , & 
l’angle ABC. qui fe trouvera droit ou de 
90 decrez , à caufe du rayon ou ligne ho- 
ïifontale BC. ' ’ ' 

Rapportez enfuite fur le papier & fut 
une ligne AB. divifée en 60 parties égales 
valant des toifes , un triangle femblable& 
proportionel au triangle ABC. qu’on a 
obfervc fur le terrain. Je dis pour lors tjjue fi 
l’on mefure la ligne BC.Jùr la ligne AB. divi^ 
sèe en 60 toifes , on cennohra la valeur de la 
ligne BC. & par confécjuent la diflance de la 
tour à la maifon C. <pue L'ojtvauloiéconnottre^ 

ïiijl 
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I X. 

D *XJn point donne A. au-dejfus d*unemo»-^ 
tagne trouver la dtftance tjuil y a de ce 
point à un lieu éloigné dans la campagne , com^ 
me au point C. ou efl une marfin. Ftg, n,pt» 
XXVIII. 

Prenez fur cette montagne une bafe AB,^ 
telle que le terrain peut le permettre , me- 
furez-en la valeur qui fera ici de 5 o toifes. 

Enfuite du point A. obfervez l’angle 
BAC. qui pourra être de loodegrez, & 
au point B. obfervez pareillement l’autre 
angle ABC. formé par le rayon vifuel BC, 
te la bafe AB. & connoilTant qu’il eft de 
70 degrez, l’àngle C. fera par conféquent 
de I O degrez. 

Faites enfuite fur le papier un triangle 
femblable à celui que vous venez d’obfer- 
ver fur le terrain , fur une ligne droite ABJ 
divifee en 30 parties égales, valant des 
toifes , pour lors fi l\n mefure les deux cotez 
AC. BC. dudit triangle fut la ligne connue 
A^.de 30 toifes i en cannottra la diflance quil 
y aura du fommet A ou B. de la montagne an 
Ueuobfervé C. 150 toifes» 

R £ M A K E. 

O N ne fçauroit connoitre d'un lieu ékvê 
aucune dijîanee inacceJfibU , comme celle 
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d*une montagne a quelcfue objet fort éloigné , 
fans fe former me bafe Jur cette montagne , a 
moins tjue le lieu élevé ou l'on eft, ne fut per» 
pendiculaife furéhorifon , ou quon peut connoitrc 
fin élévation , parce que dans quelque triangle 
que ce foit , il faut du moins connoitre un de fes 
trois côte^ avec deux de fis angles pour con- 
mitre tout le refie» 

SECTION TROISIEME 
De f Altimétrie, 

L ’Aitimetrie eft une partie de la - 
Trigonométrie Pratique, qui nous ap- 
prend à mefurer & à connoitre toute forte 
' de grandeurs inacccffibles , perpendiculai- - 
res , fur l’horifon ^ ou verticales & diago-i 
nales , aind qu’on le verra dans les opérai 
rions fuivantes. 

Problèmes. 

I. 

P Our connoitre unehauteurinaecejjlble » crnni 
me la hauteur d'une montagne CD. ivj» 
34. p/. XXIX. liiij 
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Prenez fur le terrain une bafe AB. 
de tant de coifes que vous voudrez , com. 
jne ici de jo toifes , & ayant planté deux 
piquets aux points A & B. 

Obfervez attentivement l’angle' CAB, 
formé par vos deux rayons vifuels .^C. AB, 
lequel aiîgle étant connu de ijo degrez , 

Î )afléz au point B où vous obfervercz au{R 
a valeur de l’angle ABC. qui fera ici de 
30 degrez. 

Pour lors fi l’on fait fur le papier un. 
triangle femblable & propôrtioncl au trian- 
gle BAC. qu’on vient d’obferver fur le ter- 
rain , & fi ayant prolongé la bafe AB. veiY 
D. & tiré la perpendiculaire CD. ]e dis 
rjue fi l'on mefare la ligne CD, {ijuieft la hau- 
teur de la montagne ) fur la ligne AB. connue 
ou divifée en parties égales valant des toifes , 
on en eonnottra afez. precifement la valeur , 
ainjî que la profondeur de la montagne par le 
bas 3 reprefentée parla ligne AD. par le Tneor» 
premier de la I. Tartie page lyS. 

I. R E M A R Q_U E. 

L Orfju'ilfe trouve quelque riviere ou autre 
objet infurmomable au pied de la montagne , 
on en trouvera également la hauteur CD. 
en fe fervant de la même opération , ainfi 
<ju’on le voit repréfenté dans la Figure 55, 
pl,XX\X, 
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I I, R E M A R Q^U E. 




^ A Ais fi l'on vouloit connoitre la hauteur 
,/Kl ei'mt tourHC.fitue'e fur une montagne i 
avec la hauteur CD, de cette montagne. Fig, 37,' 
fl, XXIX. 

Il faudroit d’abord connoître la hauteur 
CD. de la montagne , ainfi qu’on vient de 
le dire , & enfuite ayant obfervé la valeur 
de l’angle CBH. qu’il faudra ajoûter à l’an- 
gle ABC. rapportez ces deux angles ABC.' 
& CBH. fur une ligne droite AB. divifée en 
50 parties égales valant des toifes. 

Je dis pour lors que Ci l’on prolonge la 
ligne BA. vers D. & qu’on abaiffe la per- 
pendiculaire HD. l’on aura deux triangles 
DBC. & CBH. dont on connoîtra un des 
cotez DB. par le moyen de la ligne connue 
AB. & deux de leurs angles ; fçavoir , l’an- 
gle droit HD B: & les deux aigus DBC. 
CBH. 

Donc i fi l’on mefure la portion de la ligne 
CW, fur la ligne AB. elle donnera la hauteur 
de la tour, & fi Von mefure de même la por- 
tion CD. fur la même ligne AB. on connottra 
pareillement la hauteur de la montagne par le 
même principe des triangles , /. Pâme page 
a.78. 

Remarquez, qu’il faut toujours ajouter à la 
fauteur inaccejfible que Von veut conmhre , la 

Iv. 
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hauteur du pied fur lequel eft porté votre demi 
cercle qui peut être ordinairement de 4 pieds &, 
demi OH de 5 pieds audejjus du terrain horifin- 
tal. 

On peut fe fervir delà même méthode pour 
connaître toute h auteur inaccejfible , quelle au* elle 
puijfe être , pourvu que la hauteur propofée fait 
immobile» 

III. Remar. q^u I. 

L *On peut aujji connoîire par la même ope- 
ration la hauteur d*un nuage A, audejfus de 
Phorifon , pourvu que le tems fiit bien calme , 
eu que le nuage ne fait point agité , comme il 
arrive fiuvent, Fig. 40. pl. XXIX. 

Et pour cela , il faut être deux obferva- 
teurs pour obferver dans le même tcms; 
fçavoir , l’un la valeur de l’angle BCD. de 
3 J degtez , Sc l’autre la valeur de l’angle 
'CB A. de iio degrez. Il faut enfuite mcTu- 
rer bien exaâremcnt la diftance qu’il y a 
de l’obfervateur C. à l’obfervateur B. qui 
peut être de 50 toifes , fuivant la commo- 
dité du terrain , où félon la volonté plus 
ou moins ^ aind dans le triangle CBA. on 
connoïtra un de fes cotez CB. ôc deux de 
fes angles CBA.& BCA. 

Par conféquent d l’on fait fur le papier 
& fur une ligne CB. divifée en 50 parties 
égales ^ valant des toifes , un triangle fenï; 
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blable à celui qu’on a obfervé fur le ter^ 
raiu CAB, Sc fi ayant prolongé le côté CB^ 
vers F. & abaifle la perpendiculaire AE. 

Je dis que fi Von mefitre cette perpendiculairâ 
AE. fur la ligne CB, de toifes , on connoîtra 
U hauteur du nuage A, audeffus. dt l*horifit^ 
DCBEF, par le même prweipe, 

II. 

P Our mefurer la h auteur d*une montagne A 
accejfibie par me méthode méchaniaue, 
^9,pl,XXIX, 

Ayez une réglé d’environ iz pieds des 
long , au bout de laquelle foit attaché uni 
équaire CBD. ayant une petite coulice le 
long de fon côté BD. & le long de la réglé 
AB. dans laquelle vous puiflîez faire glifj 
fer une ficelle , au bout de laquelle foie at-i 
taché un plomb d’une livre pefant, mar.^' 
qué E. 59.p/. XXIX. 

Pofez premièrement ladite réglé fur le' 
fommet A. de la montagne le plus horifon-.’ 
talement qu’il fe pourra , & pour cela il 
faut foutenir ladite réglé par le moyen de 
piquets fourchus , plus ou moins long 
luivant le befoin , & lorfqu’on s’apperçoit 
que la réglé AB. eft bien d’équaire, faites 
glifler tout doucement le long de la coulif* 
le de cette réglé la ficelle où eft attaché le 
■plombJE, jufqu’à çe que ce petit poids tou-j • 
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che lé terrain de la montagne au point E.' . 
çour lors mefurez la hauteur BE. que vous 
donnera la ficelle & fon petit poids , & 
vous connoîtrez déjà une portion de' la 
montagne BE. ou AH. qui lui eft égale. 

■j Je dis fi L’on réf éré cette operation tout 
le long de la montagne, autant de fois cju’ilen 
fera befoin , & ^u’on mefitre bien exaÜement 
toutes les hauteurs BE. BF. BG. BL. pour en 
faire un total. Ce total fera égal à la hauteur 
JiX.de la montagne , comme on le voit far la 
repré font ation de la figure, 

i 

Remarq_ue. 

r , 

O N connaîtra aufî par le meme principe 
la profondeur dé ladite montagne par la 
ligne XL. en lui donnant pour valeur la ejuan- 
Jite' de pieds produits par le nombre de fois ijue 
Ja réglé de i% pieds s’efi trouvé placée fur ladite 
montagne. 

r III.V 

P Our connaître une hauteur inacceffible AB.’ 
comme celle d’une tour ou cjuelqu autre hau- 
,teur tombant à plomb fur la campagne , au 
pied de laquelle on puijje approcher. Ftg. ^8. pl. 

XXIX. ' . 

V Mefurez depuis le pied de la tour B. une 
ligne de yo toifes plus ou moins jufqu’au 
.point C. & fur ce point obfervez avec 
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<!emî cercle la valeur de l'angle BGA. qui 
cft ici de 40 xlegrez , & vous aurez le trian- 
gle reftangle ABC. dont un des cotez & 
deux angles feront connus. 

Rapportez enfuite fur le papier & fur 
une ligne BC. divifée en 50 parties égales 
équivalentes à des toifes , un triangle fem- 
blable ôc. proportionel au triangle ABC. 
obfervé fur le terrain j mefurez enfin le 
côté AB. fur le côté BC. qui eft connu , 
& vous coftnoitre'^ pour lors la valeur BA, qui 
efl la hauteur de la tour , par le même prin- 
cipe des triangles /, Partie page 178. 

Remarq^ue, 



me'thode que l’on a donne' pour les hauteurs des 
montagnes, 

IV. 

P our connoitre une hauteur , comme celle 
d’un clocher CD. &c, du haut d’une autre 
hauteur tombant à plomb Jur le terrain , comme 
* du fommet A. de la tour AB. Fig. 4 1 . planche 
XXIX. 

' Etant à la hauteur A. obfervez avec uni 
demi cercle l’angle DAC. formé par les 
^deux rayons vifuels AD. AC. lequel angle 
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eft ici de 55 degrez plus ou moins ; mefuJ 

rcz cnfuite avec une corde , ou autrement, 

la hauteur accelüble AB. qui fera de 60 

pieds, 

Enfuite obfervez la valeur de l’angle 
BAC. de degrez formé par la hauteur 
perpendiculaire connue AB. & le rayon 
vifuel AC. & étant defcendu au point B. 
mefurez la longueur BC. que l’on aura 
trouvé de 150 pieds. 

Je dis que fi l’on rapporte fur le papier 
& fur une ligne droite BC. divifée en 130 
pieds un triangle redangle ABC. fembla- 
ble & proporcionel au même triangle ob- 
fervé fur le terrain , & qu’au point A. 
l'on y forme un angle de 35 degrez égal à 
l’angle DAC.y? l'on éleve pour lors au point 
C, la perpendiculaire CD. & qu'on la mejitre 
fur la ligne BC. connue , elle donnera la hau^ 
teur CD. du clocher^ ou de la tour» ou de tout 
autre objet que l'on vouloit connoitre pat les me» 
mes principes, 

V. 

P Our mefitrer une hauteur » comme celle d^ui\t 
thur AB. où toute autre tombant à plomb 
furie terrain» par le moyen d'un angle de 45^ 
degre"^. Fig. ^6, pl. XXIX. 

Ouvrez votre demi cercle de la valeur dei 
4|^grez , ÔC vous reculant dans la cam^ 


- V 
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pagne jurqu à ce que par le moyen de vo- 
tre angle de 45 degrez , vous puilHez dé- 
couvrir du point C, le fommec A. de la 
tour & fon pied B, dis pour lors que fi 
vous mefurez fur le terrain ^ BC. qui fera de 
100 pieds 3 cette valeur fera égale à la hau-> 
teur B A. de la tour que l'on voulait connoitre , 
pareeque dans le triangle ABC. ayant un 
angle droit de 90 degrez au point B, & un 
angle de 45 degrez au point C. le troi- 
6éme angle A. fera aufli de 45 degrez 
puifquc les trois enfemble en valent 180, 
donc le cote BC. fera égal a la hauteur de la 
tour AB. Ce problème efi très-facile à concevoir t 
& fort commode dans beaucoup d'operations, 

VI. 

P OurmeJùrer quelque hauteur B A, tf unie tour 
au pied de laquelle on peut approcher par 
le moyen d'un bâton. Fig, 41, />/. XXXi 
Il faut que ce bâton ait 10 ou iz pieds 
de haut S>c qu’il foit bien droit , comme 
CE.& le planter bien perpendiculairement 
en un point tel que C. pris à volonté fur 
le terrain , & éloigné de la tour d’environ 
3 0 , 40 , ou 50 pieds plus ou moins félon le 
befoin. 

Il faut enfuite en fe reculant chercher 
avec votre ceil un point tel que D. d’oi\ 
yous puiiEez voit la hauteur de la tour A«’ 
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enfoite que votre rayon vifuel pafïèpar le 
bout du bâton E. & marquer le point D. 
avec un piquet. 

Mefurez enfuite la diftance du point C. 
où eft le bâton au point D. où étoit votre 
oeil , & connoifïànt cette diftance pour être 
de 2.0 pieds , faites cette annalogie ou réglé 
de trois. 

Si zo pieds valeur de la ligne CD. don- 
nent lo pieds pour la hauteur du bâton CE. 
combien donneront 6o pieds valeur de 
toute la ligne BD. l’on trouvera 30 pieds pour 
la hauteur de la tour B A. <jue l'on vouloit con- 
mitre ^ ainji de tous autres exemples de cette 
nature , cette operation quoique mechanique â 
fiuvent fin utilité, 

' VII. 

P our connaître une hauteur inaccejfible AB. 

qui eft celle d’une tour parle moyen de deux 
bâtons. Fig. 45 ;>/. XXX. 

Prenez une bafe FC. à volonté, comme 
icy de zo pieds plus ou moins félon le be- 
foin , & au point C. plantez un bâton bien 
-perpendiculairement au moins de 5 pieds 
de hauteur, & auj)oint F. plantez un autre 
bâton d’environ 8 ou 10 ou iz pieds de 
hauteur. 

Enfuite du point D. hauteur du pc- 
,$it; bâton , le bas de la tour A, enfotfê 
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que votre rayon viluel paiTant par le 
point H. du grand bâton, vous puilTîez 
çonnoître que la portion FH. du grand bâ^ 
ton tft de 4 pieds plus ou- moins fuivant 
l’operation. 

Cette operation faite , du même point 
D. obfervez le (ommet de la tour B. en- 
forte que le rayon vifuel pafTant par le 
point ,G. du grand bâton , vous puifllez 
connoitre que la portion HG.du grandbâ^ 
ton eft de ; pieds. 

Cela t'tanr fait , faites fur le papier une 
ligne oubafe TC. diviféecn 20 parties éga- 
les valant des pieds , élevez au point C. la 
pcrpendi. ulaiie •• D, de t pieds , & au point 
F. la perpendiculaire FK.au moins de 10» 
pieds. 

Enfuite ayant prolongé la bafe FC. à vo- 
lonté vers le point A. tirez la ligne DHA. 
enforte que FH. ne foii que de 4 pieds , dc 
que cette ligne aille couper la baie prolon- 
gé au point A. 

Du même point D. tirez une autre ligne 
DGB. enforte que HG. ne /bit que de 3 
pieds, pour lors ayant élevé au point A. la 
perpendiculaire AB. qui coupera la ligne 
DGB. au point B. je dis que fi l’on mefure U 
ligne AB. fur la bafe connue de 20 fieds FC. 
l'on connoitra la hauteur de la tour AB. ^ par 
la meme raifon l’on connoitra at'fii la valeur d« 
la ligne totale AFC. 
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VIII. 

P Our mejurer une hauteur accejftble^ comme 
AB* qui eft celle d*une phramide ou de quel- 
que autre objet par le moyen de l'ombre lorjfqu’U 
fait du file il. Fig. j^$.pl.XXX. 

Soit le rayon du foleil BC. & la longueur 
de l’ombre AC. plantez au point un 
bâton ou réglé de 4 pieds de haut plus ou 
moins félon le befoin , Sc obfervez dans le 
même moment , & fans perdre le temps 
la valeur de l’ombre AC, que donne la 
tour , & la valeur de l’ombre DG. que don- 
ne le bâton. 

Mefurez exaûement la valeur de Tom- 
bre AC. qui eft icy de lo pieds , & la valeur 
de l’ombre DC. qui eft de <5 pieds, faites 
enfuite la réglé de trois , Sc dites , fi 6 pieds 
valeur de l’ombre CD. donnent 4 pieds de 
haut pour la hauteur du bâton DE. com<« 
bien 10 pieds valeur de l’ombre CA, don- 
neront-ils pour la hauteur de la tour AB,' 
on trouvera ajfez precifiment pour produit 3 o 
pieds pour la hauteur AB, que Von vouloit con* 
mitre. 

IX. 

P our mefirer une hauteur acceffible eu inae- 
cejfiblei comme la hauteur AB. d'une tour 
par réflexion, c'efl-à-dire par les rayons réfléchis 
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Àu foleil^ Fig, 44./’/» XXX. 

PnEMiER Cas. , . 

\ 

S I la hauceur AB. eft acccffible , enforte 
qu’on puiffe approcher du pied de la 
tour B. ayez un petit baquet ou fceau plein 
d’eau claire & bien calme , pofez-leen un 
point rel que C. d’où vous puiffîez voit 
dans l’eau du baquet la hauteur A. de la 
tour ,en obfecvant que l’eau de ce baquet 
foit bien de niveau avec le terrain CB, qui 
aboutit au pied de la tour. 

Gela étant fait, mefurez bien exaéte- 
ment la hauteur qui peut fe trouver de vo« 
tre œil à vos pic-ds,ou au point D.& ayant 
trouvé 4 pieds , mefurez en fuite la diftance 
du point D. à l’endroit du baquet oi\ vous 
avez vu le haut de la tour qui eft au point 
C. & ayant trouvé 5 pieds , mefurez enfin 
la diftance du baquet C. au pied de la toar 
B. qui fera de 48 toifes par fuppofition. 

Ces trois termes étant connus , faites une 
réglé de trois, & dites ft 5 pieds diftance 
du point D. au point C, donnent 4 pieds 
pour la hauteur DE. combien 48 pieds don- 
neront-ils pour la hauteur BA. & l’on trou- 
vera ^4 pieds pour le quatrième terme de 
cette proportion qui fera la hauteur de la 
tour AB, que l’on vouloir connoître. 
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A 

'' A/f Ais [i la hauteur B A. e'toit inaccefJïbU 
JL VÂ. enforte quon ne pût point connaître la va^ 
leur de La ligne CB. il faudroit après avoir 
connu la diftance CD. de 5 pieds , le recu- 
ler à volonté jurqu’au point F. & mefurer 
la diftancc totale FC. qui fera icy de 31 
pieds. 

Enfuite Ce reculer encore , jufques à ce 
que étant à un point tel que G. on puiffe 
découvrir dans le même baquet la hauteur 
A. par le rayon de reflexion FH. 

Cela ciant fait, mefurez la diftance du 
point G. au point F. qui fe trouve icy de j 
pieds, & faites l’operation fui vante. 

Alultipliez la valeur de la ligne totale FO; 
qui ell de 31 toifes par la hauteur DE. ou 
GH. que l’on a trouvé de 4 pieds , & ayant 
divifé kur produit laS par le nombre j. qui 
eft Texcez de la ligne CD. au-delTus de la 
ligne F G. l’on trouvera 54 pour le quatrième 
terme inconnu , ou (34 pieds pour la hauteur de 
la tour AB. quel" on voulait connoitre. 

On trouvera aujfi par le même principe la 
diftance inaccejfible CB. Si l’on multiplie les 
deux lignes CF, de 5a pieds, &CD. de 5 
pieds, & que l’on divileleur produit \6o 
par l’excez z de la ligne CD. fur la ligne 
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FG: car le nombre 8o qui proviendra de 
cette operation fera le quatrième terme de 
cette proportion , & Jera ajfez^pre'ctfe'mem la 
valeur de La ligne CB. qu'on ne pouruott mefurer» 

X. 

P Our mefurer quelque profondeur inaccejfible 
AC. comme celle d’un putts , pourzû tjue ce 
puits foit vuide & qu’m en puijfe voir le fond , 
fans iivoir befoin de cordent de chaîne. Fig. 4^ 
pl. XXX. 

Mefurez le diamètre de ce puits qui fe 
trouve icy de é pieds AB. Scconnoiflantla; 
valeur de l'angle BAC. pour être droit, ob- 
fervez enfuite avec le demi cercle la valeur 
de l’angle BAD. formé par la ligne AB. 
l’argeur du /puits ,& par le rayon vifuel 
AD. qui conduit au fond de ce puits , qui 
fera de 70 degrez. 

Je dis pour lors que fî vous faites fur 
une ligne droite EA. divifceen fix parties 
égales valant des pieds , & qu’au point A, 
de cette ligne,, vous formiez un angle de 
70 degrez, dont le côté AE foit prolongé 
félon le befoin , fi à l’autre extrémité B, 
de cette ligne vous y abaiflîez une perpen- 
diculaire BD. elle ira couper le côté AE, 
prolongé au point D. ainjt en mefurant la 
ligne furla Ltgne AB. de 6 pieds , oncon- 
Voîtra par fa valeur de pieds , qui Jera leb 
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tnême'^M profondeur du puits AC. ou BD« 

X I. 


P Our connoitre quelque hauteur ou diflance^ 
inaccejjfihle pur un calcul arithmétique tire 
de la quarunte^feptiéme propoftmn du /. Livre 
des Elément d^Eucltde, 

Soit la hauteur BA. fupofée inaccelïible 
Sc que Ton veut connokre. Fig. 47. pl. 


XXX. 

Faites enforte que cette ligne ou hauteur 
AB. puifTe faire avec deux autres lignes un 
triangle re< 5 tangle ABC. dont vous p^uif- 
fiez connokre ou mefurer les deux cotez 


BC. AC. 

Si le côté BC. eft de 3 toifes , & AC. 
de 5 toifes, le quarré du côté AC. fera de 
2 5 toifes , & le quatre du côté BÇ. fera 
de 9. 

Or , fl du quarré AB. de a 5 toifes on en 
ôte le petit quarré de BC. qui eft 9. refe 
16 toifes fera la valeur du quarré du cô:e ou 
de la perpendiculaire B A. dont la racine quarree 
4 toifes fera la hauteur B A, 


I. R E M A R Q_u E. 


S I l’on connoît la perpendiculaire AB, 
de 4 toifes , & BC. de 3 toifes , & qu’on 
voulut connoitre la ligne AC. fupofée inac- 
pelTible, il feroit aifé de la connokre par 


-.le 
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le même principe j car le quarré de AB. 
étant de i 6 toifes , & le quarré de BC. de 
9. les deux enfemble valent 1 5 toifes. Cette 
valeur étant égale à celle du quarté du 
côté AC. fi Ton prend la racine quarrée de 
ce nombre le nombre 5 fera la valeur des 
toifes du coté ou ligne AC. 

II. "Remarque. 

S I l’on connoiflbit la hauteur AB. de 
4 toifes & rhypotenufe AC. de 5 toifes , 
& qu’on voulut connoîrre la ligne BC, 
fupofée inacceflible. 

Il faudroit retrancher du quarré AC, zy 
toifes, le quarré AB. i 6 toifes rejle 9 
toifis ferait le quarré de la ligne Y^Q. dont la 
racine efuarrèe ferait 5 valeur du côté 

Ce feul froblêms efl feul fujffant pour enfeU 
gner la maniéré de fefervir de cette pratique ^ 
pour trouver quelque longueur ou hauteur inac- 
ceffibley lorfque cette longueur ou hauteur peut 
être un des cotez d’un triangle feUangle, 

De U hauteur de$ uéflres, 

Q uoique la hauteur des Aftres dépen- 
de de 1’ Aftronomie,qui eft une des par- 
ties des Mathématiques , dont nous ne par* 
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leront point ici à caufe de fon étendue , & 
parcequ’elle fuppole la connoifTance de 
la Géographie , qui mérite un Traité par- 
ticulier ; cependant parce que cette hau- 
teur des Aftres a beaucoup de raport à 
t Altimétrie , qui eft une des parties de 
cet article ; on a crû devoir donner en 
ce lieu quelques problèmes pratiques , 
pour trouver la hauteur de quelques Aftres, 
comme celle des Etoiles , du Soleil & 
de la Lune , &c. qu’on a befoin de con- 
noître dans plu-fieurs occafions. 


D e’ P I N I T I O N. 

O N éntend par la hauteur d’un aftre 
fon élévation audeftus de l’horifon , 
& fon completûent, fa dtflance deputs foH 
élévation audeffus de l*horifon jufeftiau z.enit '> 
ainfi la hauteur de l’aftre F. eft fon éléva- 
tion audeftiis de l’horifon , depuis S. juf- 
qu’à ce point F. & fon complément eft la 
diftance qu’il y a du point de cet aftre F. 
au point du zenit Z, Ftg. j\ S. pL XXX. 

La hauteur méridienne d’un aftre , efi 
lorffu’elle paffe au méridien , laquelle eft la 
plus grande de toutes les hauteurs ; elle fe 
mefure & fon complément auffi dans le 
cercle méridien , ou dans l’arc du méridien, 

unQ 
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autre hauteur que la méridienne fe mefure, 
& Ton complément dans l’arc du vertical 
qui parte par Tartre , parceque les verti- 
caux font perpendiculaires à l hoi ifon. 

C’ert pourquoi la hauteur du pôie fe me- 
fure aufli dans Tare AN. du méridien de- 


puis le pôle jufqu’à Thorifon , & fon com- 
plément eft AZ, jufqu’au point du Zenit Z. 

On appelle U Zenit le%point Z. du méri- 
dien i ^ut efi direÜement audejjus de notre tête , 
& le nadir le point, 6 c. du même meridten op- 
pojê au point du ‘^nit, 

La hauteur d’un ajlre efivraye ou apparent eÿ 
on appelle la vraye hauteur d’un artre fia 
élévation audejfus de thorifon rationel , & fa 
hauteur apparente , celle qui nous paroit [ut 
l’horfon fenfible. 


Quand on mefure la hauteur des aftres^ 
on peut prendre pour rayon de Thorifon 
toute ligne parallèle à l’horifin » ou qui efi per- 
pendiculaire fur la ligne verticale tire'e du "i(e- 
nit Z. aunadir.&c. 


R E M A R Q.U E. 

O N peut prendre la hauteur des aflres pat 
le moyen de plufieurs infirumens , comme 
par le moyen de Vaflrolabe , de l’anneau afiro- 
nomique , du demi cercle , du quart de cercle , 
du demi quart de cercle , de l'arbalefirille & du 
quartier anglais t ainfi qu'on le verra ci-après^ 
F art. IL K 
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^PROBLEMES, 

I. 

P Our mefurer la difiance de la terre à U 
lune. Fig. 50./?/. XXXI. 

1°. Imaginez un grand cercle K. repré- 
fentant un méridien du firmament •, un 
moyen cercle L. repréfentant le cours de 
la lune B. & un troifîéme petit cercle ou 
globe reprcfentant la terre A. dont ce point 
loit le centre , tous les trois cercles cor- 
refpondant l’un à Pautre , c’cft-à-dire 
^tant fur un même plan. 

Supofez deux obfervateurs , dont l’un 
foit au point C. repréfentant un point du 
méridien terreftrc diredlcment pofé fous 
i’équateur J & l’autre foit au point D. re- 
ptéfentaiît un fécond point du meme mé- 
ridien , & que la diftance du point D au 
point C. foit connue , comme ici de 49 de- 
grez. 

// faut que ces deux obfervateurs obfervent 
exablement & regulierement , & dans le même 
tems ( chacun dans fin lieu ) le corps de la lune 
B. au moment qu’elle paffe par leur méridien 
h. ou K, afin qùils puijfent fi communiquer leur . 
çhfervations, \ 

Supofez que celui qui eft fîtué au j 
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point C. fous l’équateur ait obfervé à ua 
tel jour, même heure,- meme minute & 
même inftant , que la lune s’étoit trouvée 
précifemenc audefTus <ie fa tête , c’eft-à- 
dire , ayant le centre fur fon zenic , & que 
l’autre obfervateur qui eft fitué au point D. 
ait obfervé le même jour , à la même heure, 
à la même minute & dans le même in- 
ftant la valeur de l’angle HDB. formé par 
le rayon vifuel DH. qui rcpréfcnte l’ho- 
rifon , & par le rayon vifuel DB. repré- 
fentant l’élévation de la lune B. audefliis 
de l’horifon G DH. 

, Pour lors au moyen de l’opération faite 
par les deux obfervateurs , Ton aura le 
triangle BDA. compofé des deux rayons 
vifuels DB. & CB. & de deux rayons oa 
demi diamettres de la terre DA. CA. 

Or , dans ce triangle l’on connoît l’an- 
gle DAC. ou DAB. de 44 degrez , puif- 
qu’il eft: mefuré par l’arc DC. 

L’on connoît auffi l’angle BDA. qui eft 
compofé de l’angle droit HD A. & de l’an- 
gle obfervé HDB. & par conféquent l’on 
connoîtra auffi le troifîéme angle ABD. 

Tout cela étant connu , on connoî-tra 
tout le refte du triangle par les tables des 
fims \ ainfi cjtfon l’a fafffemmem enfeignè : car 
comme le finus de l’angle ABD. eft au côté 
AD. que Ton fçait être de 1451 lieues j 

Ki) 
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aind le finus de l’angle DAB. efl: au côté 
DB. qui eft la diftançe du point D. à la 
lune B. 

II. 

P Ont mefurer la diflance de U terre au fo-^ 
leiLFig. ^i.pLXXXî. 

La difficulté qu’il y a de mefurer la di- 
ftance de la terre au foleil eil: fî grande , 
tant pat raport à fon grand éloignement 
'à fon peu de paralaxe , qu’à fon mouve- 
ment perpétuel , ou à celui de la terre , 
qu’on eft obligé d’avoir recours à la mé- 
thode fuivante. 

Il faut donc qu’un obfcrvateur qui fe- 
loit fitué au point B. fur la terre , choific 
le tems que la lune C. fût précifement 
pleine j enforte que le rayon partant du 
loleil A. pour éclairer la lune , fit nécef- 
fairement un angle droit avec le rayon BC, 
qui allant jufqu’en D. fuivroit la ligne CD. 
qui fépare l’ombre déjà lumière dans la 
lune ; il faudroit auffi que dans le même in- 
ftant il obfervât avec un bon inftrument 
l’angle CBA. formé par le rayon vifuel 
BCD. de la terre à la lune , &c le rayon, 
vifuel BA. de la terre au foleil.-^ 

Pour lors cette obfervation donneroit un 
triangle reftangle BCA.dont on connoîtroit 
l’angle dfoit au point E, & l’angle en B» 



» I 
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avec le côté BE* compris entre les deux 
angles , lequel eft la diftance de la terre à 
la lune ( qu’on a pû connoître auparavant ) 
ainfi comme le finus de l’angle BAC eft à 
BC. de même le finus de l’angle droit eft à 
BA/ diftance de la terre au loleil, 

III. 

A fin de rte rien oublier de ce qui peut 
contenter la curiofité , on donnera en- 
core ici une maniéré de trouver la hauteur des 
■étoiles OH des planètes j ainfi pour mefuret 
la diftance de la terre à Jupiter , il faut fu- 
pofer que l’on fçaehe le tems qu’un des 
Satellites de Jupiter employé à faire fa 
révolution autour de cette planete, Fig. jj. 
pl. XXXI. 

Supofez par exemple que le fatellite B. 
employé 24 heures à décrire le petit cer- 
cle ponftué autour de Jupiter A. 

Supofez auflî qu’un obfervateur foit 
lîtuc fur la terre au point D. & qu’il ob- 
ferve le moment que le fatellite B. eft 
éclipfé à fon égard par le corps de Ju- 
piter , c’eft-à-dire , que les points D. A. B, 
foient en une même ligne droite. 

Supofez entroifiéme lieu, qu’il obferve 
le moment auquel ce même fatellite par 
fon mouvement propre , avançant vers E, 
perdra fa lumière en entrant dans l’ombre 

K iij 
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que forme le corps de Jupiter au point E. 
où il intfercepte les rayons du foleil au 
point C. c’cft-à-dire , qu’il obfervc le mo- 
ment où les points C. A. E. font dans une 
même ligne droite. 

Cela étant ainfî , puifque le fatellite em- 
ployé 41 heures à faire Ion tour, fçachant 
Je tems qu’il a employé depuis B. jufqu’en 
£.on fçaura la grandeur de l’arc BE. 

Or , fupofez qu’il y ait employé 6 heii- 
ics , l’arc BE. fera la feptiéme partie de la 
circonférence, comme G Heures font lafep* 
tiéme partie de 41. 

Ainh dans le triangle ACD. on connoî* 
tra l’angle CAD. oppoféau fommet, à l’an- 
gle BAE. que robfervatenr a connu par 
ion obfervation , & ayant mefuré l’angle 
ADC. qui eft la diftance en degrez du cen- 
tre du foleil C. au centre de Jupiter A< 
donc le trqilîéme angle fera connu 5 d’ail- 
ieur on connoîc le coté DC. diftance de la 
terre au foleil ; donc on connoîtra tout le 
refte , c’eft-à- dire , DA. diftance de la terre 
à Jupiter , & même AC. diftance de Jupi- 
ter au foleil. 

IV. 

P Our prendre la hauteur d’un aflre , comme 
le foleil^ audejfus de ï’horifo» , & jon com^ 
flement ou difiancc au ^nit par le moyen de 
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TaJlrôUhe. Figure 45?. planche XXX. 

L’Astrolable n’eft autre chofe qu*ua 
cercle ou anneau de cuivre ou d’autre mé- 
cail ABGD.dont chaque quart de cercle eft 
divifé en çodegrez :il y a une alidade mo- 
bile FG. fur le centre E. portant deux pi- 
nules à Tes extrêmitez F & G. lefquelîes 
font percées par un petit trou , par lequel 
on fait pafler le rayon du foleil. 

■ P R A T I 0^ U E. 

S oit le foleil au point K. dont on veuti 
connoître la hauteur , fufpendez l’aftro- 
labe par la boucle A, afin que fon diamètre 
AB.'foit vertical, & fon diamètre CD. foie 
horifontal. 

Tournez fon côté vers l’aftre ou foleil K; 
en hauflant l’un des bouts de l’alidade F# 
jufqu’à ce que le rayon de l’aftre pafte par 
les deux pinules F & G. 

Alors l’alidade marquera par fon extrêw 
mité F. fur l’aftrolabe les degrez de la hau- 
teur de l’aftre, depuis le point C, de l’ho- 
rifon J jufqu’au point du méridien F. com- 
pris entre le rayon horifontal EC. & lo 
rayon de l’aftre EF, pareeque cet inftru- 
ment repré fente un vertical , tel qu’eft le 
méridien. 


Kiiij 


Digitized by Google 



% 24 Trîgonometftel 

R E M A R Q_U E. 

C Et inftrument eft commode & fort 
démonftracif j mais il eft defeârueux 
en ce qu’il eft trop petit, & qu’on ne peut 
point s’ert fervir fur mer à caufe dumou- 
.vement des VaitTeaux, 

V. 

P Ohy obferver la hauteur du foleil , parle 
rr oyen de l'anneau afironcmique, Fig. 51, 
fl. XXXI. 

L’anneau Astronomk^e eft un cer- 
cle de cuivre , un peu large & fans alidade ; 
il y a un petit trou au point C. qui traverfe 
l’anneau parallèlement à fon plan j ce troa 
eft éloigné de 45 degrez du fufpenfoir ou 
anneau B.' 

On fait fervir ce point C. ou trou pour 
centre d’un quart de cercle DE. divifé en 
degrez , duquel l’un des rayons CE. eft 
parallèle au diamètre vertical BH. tiré du 
fufpenfoir B. & un autre rayon horifontal 
CD. perpendiculaire au même diamètre 
BH. enfuite on a tiré des rayons du point 
C. à tous. les degrez du quart de cercle 
DE, lefquels marquent les degrez dans la 
fuperficie intérieure de l’inftrument depuis 
F.jufqu’en G. Cette çonftruétion doit pre- 
micremeni être faite fur un plan , ôc puis 
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être portée dans le fond de rinftrumenc 
pour avoir les degrez FHC. 

Ir 

P R. A T I U 1, 

S oit la hauteur du foleil au point K. 

prenez l’anneau par la boucle B. & 
tournez-le vers le foleil enfortc que font 
rayon palTant par le trou C. aille marqucE 
au fond de Panneau les degrez de la hau- 
teur du foleil , depuis F, jufqu’en I, c’eft- 
à-dire , entre le rayon horifontal CF. & ^ 
le rayon de l’aftre CI. 8c la partie IHG, 
marquera fa diftance au zenit entre le rayon 
CI, de l’aftre, & le rayon vertical CG. 

Ces obfervations [ont fins exaSîes tfu^avee 
rafirolabe » parcetfu’i proportion de lewrgran- - 
deurj les degrez. de Vanneau [ont plus grands' 
efue ceux de l'afirolabe, 

VL 

P Our trouver la hauteur du fiîeit avec m 
^uart de cercle gradué en degrez., ayant 
deux pinules A & B, fur V un de [es rayons AB, 

& un fil avec un plomb AC. attache' à [on cen~ 
ire A. Vig, ^^pl. XXXI. 

Il faut tourner le quart de cercle vers 
Paftre ou foleil D. de maniéré que fon 
rayon DAB. pafte par les deux pinules A 
& B. alors le fil à plomb qui doit toucher 
librement les degrez du quart de cercle 

K y 
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BCE. rAAfqwra en C. les degrez. de la hauteur 
du foleil , depuis C.juJ^u’enE. & fen complé- 
ment depuis C, jufqu^en B. 

^ I. R E M A R Q^U E. 

O N peut également trouver la hauteur du Ja^ 
leil par le moyen d’un demi quart de cercle 
en la maniéré fuivante. Fig. 55 pl. XXXI. 

1 *. Si le foleil eft en E. & en une hauteur 
moindre que 4,^ degrez, il faut faire pafTer 
fon rayon par les pinules D & B. & pour 
lors le fil à plomb touchant les degrez entré 
B & C. marquera la hauteur du foleil en G. 
car 'fi le foleil E. étoit dans l’horizon , fon 
rayon paflTant par les pinules D & B. feroic 
horizontal , & le rayon AC. feroit Verti- 
cal , & le fil à plomb paflant par le point 
C. ne marqueroit aucune hauteur , mais 
autant de degrez qu’on éleveroit la pinule 
I>. en abaiflant la pinule B. pour recevoir 
le rayon du foleil , ce qui ne pourra fe fai- 
te fans que le fil à plom b fe recule du point 
C, en s’appro chant du poipt B. d’autant de 
Jegrez que le foleil paffera 45 degrez de 
hauteur, 

Jl faut obferver que la pinule D. du demi 
quart de cercle doit être place' de telle forte , que 
BD. fiit perpendiculaire fur le rayon AC. & 
par confequem la pinuleY). doit être mouvante 
(élong du ra^on ÀC, 
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II. R E M A R Q^U E« 

O N peut aufli prendre la hauteur du 
foleil par le moyen d*un inftrument 
triangulaire portatif; en ce que il peut fe 
plier commodément , & dont la conftruc-, 
lion fe fait ainlî. Hg, 5 6 pL XXXI. 

Faites un triangle ifocelle ABC. reâtatui 
gle en C. avec trois réglés de bois qui s’a- 
juftent enfemble par leurs extrêmitez avec, 
des vis , pour lors ce triangle fera entiecc- 
ment femblable au triangle ABD. de la fi- 
gure 5 J. apres l*on divifcra le côté BC, et» 
degrez & minutes , par le moyen d’un de- 
mi quarc de cercle BE. gradué en ces 4^ 
degrez & l’inftrument étant fini on s’en - 
fervira pour prendre la hauteur du foleil, 
de la même maniéré qu’avec le demi quart 
de cercle-, & plus cet inftrument eft grand, 
meilleur il eft. 

VII. 

P Our obferver la hauteur du foleil fur la mer . 

par le moyen d'un inflrumem appelle l’oT'- 
balefirille , dont la figure j 8 en fait voir icy 
la confiruSlioh. Fig. 58 f/. XXXII. 

1°. Il faut , après avoir pafte le marteau 
DC. dans la fléché AB. du côté de fa face * 
platte, & vers le bout de l’œil A. ( c’eft 
ainfi qu’on appelle le bout de la flèche en 

K vj 
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ce point ) appuyer le même bout à côté 
de l’œil, & regarder Thorifon fenfiblepar 
le bout d’en bas D. du marteau DC. lui- 
vant le rayon horifontal ADF. il faut faire 
glilTer le marteau DC. le long de la flèche 
AB. en l’approchant ouïe reculant de l’œil, 
jufqu’à ce que l’on voie l’aftre ou le foleil 
K. par le bout d’en haut C. du marteau , 
fô‘ alors ce marteau marquera au point E./ùr 
la flèche les degrez.de la hauteur du foleil fut la 
colomne qui va en augmentant vers degrezr 
ou vers le bout de l'oeil A. & il marquera aufli 
“vis-à-vis le complément de fa hauteur 
dans l’autre colomne qui va en diminuant 
.vers le même bout de l’œil A. 

Remarquez qu*tl faut que la flèche AB. foie 
hiendivife'e par fis quatre faces en degrez & 
minutes , & en deux colomnes , pour pouvoir y 
tromer les hauteurs des aftres & leurs compU- 
ments. 

Remarque^ aufli qu'il faut appuyer contre 
Toeil un petit morceau de verre rouge ou bleu 
pour fi confer&er ta vue des rayons du foleil , ou. 
etun autre aflre trop brillant. 

i*. Si l’on veut obferver la hauteur des 
aflres par derrière , il faut premièrement 
afufler le plat du marteau dans le bout de 
la flèche , de forte que le tout foie à Funi, 

JFig. ^çf.pl. xxxn. 

^luite l’on. pafTeta dans la flèche leplu^ 
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petit des quatre marteaux qui a uifB petite 
rraverfe M. fon côté platauffi vers le bout 
A. & l’on ajoutera une petite vifiere ou 
pinule au bout D. du bas du marteau DC. 

L’Arbaleftrille étant ainfi préparée , 
comme le montre fa figure fl. XXXII, 
il faut tourner le dos vers l’aftre ou foleil 
K. & regarder l’horifon fenfible par la vi- 
fiere D. & par- deffous la traverfe M. du pe- 
tit marteau, & en regardant ainfi rhorilon 
par le rayon vifuel DM. on approchera 
ou l’on reculera ce petit marteau jufqu’à 
ce que l’ombre du bout C. du grand mar- 
teau fe termine fur la traverfe du petit 
marteau M. à l’endroit qui répond au mi- 
lieu de la grolTeur de la flèche , alors Le petit 
marteau marcjuera fur la fie'ehe les degrem de la 
h auteur du foleil. 

Cette maniéré e fi préférable a la première , 
parce ^ue l’œil n a <ju’unfeul rayon horifontal à 
ohferver au lieu de deux i & parc equ elle efi 
plus jufie <jjue la précédente , & moins incomma^ 
de d caufe des rayons du foleil. 


VIII. 



Le quartier Anglois n’eft autre chofe 
iqu’uii quart de cercle ABCDE. mefuié par 
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deux arcs BC. DE. de deux differents cer- 
cles, &: ces deux arcs font complément Tun 
de l’autre. 

L’arc BC. eftde ja degrez, ^divifé par 
dcgrez & minutes au moins de lo en la 
minutes , & l’arc DE. de éo degrez j ces 
deux arcs ont un même centre en A. le 
grand rayon AB. cft d’environ z pieds, & 
le petit AD. poura être d’un pied. 

il faut de plus à cet inftrument trois pe- 
tits marteaux, l’un que l’on place dans tou- 
tes les obfervations au centre A. l’autre 
comme F. pour glilTer fur l’arc BC. & le 
troifiéme comme G. pour être placé fur tel 
degré que l’on veut de l’arc DE. 

Le premier A. de ces marteaux doit 
avoir une vifiere à peu près de la longueur 
d’une épingle le long du marteau , & le fé- 
cond F. doit avoir feulement un petit trou 
pour l’enfoncer fur la verge BA. jufqu’au 
centre A. & les deux autres marteaux F & 
G. doivent avoir des entailles pour entrer 
fur les arcs BC. DF. afin de glifTer jufte- 
ment & doucement defTus , c’eft pourquoy 
ces arcs doivent être par tout de même 
groffeur, 

P R A T I C^u 1. 

P Ourohferver donc la hauteur du foleil H. 

parle moyen du quartier Anglois Fig- 
pu XXXII. 


--dL . CcHjqk 
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Il faut premièrement ajufter le marteau 
A. fur le centre, & le marteau G. fur tel 
degré qu’on voudra de Tare DE. pourvû 
toutefois que la partie GD. avec les 30 de- 
grez de l’arc BC. foient du moins aufli 
grand que la hauteur de l'aftre H. 

Après cela on tournera le dos vers raftre 
H. & l’on haufifera ou l'on abailfera le 
marteau F. en le failTant glilTer fur l’arc BC, 
jufqu’à ce qu’en regardant l’horifon fenfi- 
ble par les deux pinnles ou vifîeres F & A. 
enforte que le rayon du foleil H. paffant 
par delTous le marteau G. tombe fur la pi- 
niile A. & alors la fomme des deux arcs BF. 
J^Q.fera la hauteur de l^ajîre eu foletlW. & la 
fimme des deux arcs de refle CF. EG. fera le 
comple'ment de fa hauteur ou de fa dijlance au 
avertit. 

On poutroit prendre auffi la hauteur des aflres 
pardevant , au moyen du même injlrument , mais 
plus dijficilement & avec moins dlexaBiiude, 

IX. 

P Our ohferver la hauteur des aflres par le 
moyen d’un demi cercle. Fig. 57 /?/.XXXI. 
1°. Si l'on prend la hauteur d’un aftre , 
comme du foleil E. pardevant, il faut .ap- 
pliquer l’œil en A. 8 k regarder l’horifon 
par les pinules A & B. ajuftées le long du 
diamètre , & hauffer ou abailTer la pinule* 
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C. glifTatit fur les degrez de l’iiiftrutnent , 
jufqu’àce que le rayon de l’aftre pafle par 
cette piiiule pour venir à rœil au point A; 
alors les degrez. de B en C. marqueront la hau- 
teur de l'afire ou du foleil E. 

Si l’on vouloir prendre la hauteur de 
l’aftre pat derrière, il faudroit mettre l’oeil 
en B. & tourner le dos à l’aftre en regar- 
dant l’horifon par les piaules B & A. ^ en 
hauflanc ou baiflànt la pinule C. enforte 
que le rayon du foleil paftant par cette pi- 
nule , tombe fur la pinule A. alors l’arc BC. 
marquera comme cy- devant la hauteur de l’dfirc 
DU du foleil A, 

R E Xt A B. Q_U E. 

A Prèsavoir parlé de la h auteur des ajîres, 
quieft une partie de la Trigonométrie 
fpherique, il ne fera pas hors de propos 
de donner iey une idée generale des zjtnes , des 
climats , des latitudes & des longitudes des lieux 
furla terre, (\\xi y ontaufli beaucoup de raport. 

^ 4 - <!^ 

Des Troncs. 

T oute la furface de la terre , félon les 
Autheurs ,eft féparée encinqbandes ^ 
dppftllées les cinq T^onest 
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1*. La partie de la terre renfermée entre 
les deox tropiques GH. IL. s'appelle U 
torride ou brûlée , parce que le foleil ne 
fort point de delTus cette zone, qui a Té- 
quateur EO. dans fon milieu j elle a 4^ 
degrez 58 minutes de largeur, qui cft la 
diftance d’un tropique à l’autre. Fig. 61 fl, 
XXXII. 

2°. Les deux parties de la furface de la 
terre renfermée dans les cercles polaires, 
s’appellent les deux s froides ou glaciales^ 

à caufe que les rayons du foleil , outre 
qu’ils font long temps fans donner fur ces 
zones, quand ils viennent à y donner, ils 
ne font que parelleles à ces furfaces. 

L’une de ces zones efl: feptemrlonale , com- 
me MNP. & l'autre méridionale » comme 
QSR. & elles ont chacune 46 degrez 58 
minutes de diamètre. 

5°. Les deux parties de la furface de la 
terre renfermées chacune entre un tropi- 
que & un cercle polaire,c’eft-à-dire entre la 
zone torride & lune des froides , s’appelle 
Kjone temperée ; l’une eft feptemtrwnale , com- 
me G H MP. & l’autre eft méridionale , com- 
me ILQR. elles ont chacune 45 degrez 2 
minutes de largeur. 

4". Enfin , les quatre points E. O : S. N. 
marque* fur le globe terreftre , iont ap- 
peliez. 
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Sçavoir le point E. T’est ou orient , c’elli 
à-dire le côté par où le foleil fe levé. 

Le point O. I’ouest onoccident, c’eft-à- 
dire le côté par où le foleil fe couche. 

Le point S. s’appelle sud , c’eft-à-dire 
l’endroit où le foleil fe trouve en plein 
midy. 

Le point N. s’appelle nord, c’eft-à- 
dire l’endroit diamétralement oppofé au 
midy. 

Le point N. porte aufli le nom de poU 
érÜique y & le point S. celui de pôle amafm 
tique, 

J**. Il eft encore bon de fçavoir que la 
partie du globe terreftre ONE. comprife 
entre l’équateur EO. & le pôle arétique 
s’appelle hemifphere fuperieur , & la partie 
ESO. comprife entre le même équateur & 
le pôle entartique , hemifphere inferieur. 

6®. Les cercles marquez fur le globe 
terreftre qui vont d’un pôle à l’autre , com- 
me NOSE. portent le nom de méridiens , 
ainfi l’on peut aifément comprendre qu’il 
y a autant de méridien , qu’il y a de point 
fur 1 équateur terreftre. 

Les cercles qui coupent les méridiens 
terreftres , comme HDG. LI. &c. foncap- 
lez parallèles a V équateur. 

Les latitudes des lieux fe prennent fur les 
cercles méridiens , ou fut le grand meri- 
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Jien même, & les longitudes Ce prennent 
Tur les cercles parallèles. à l’équateur, ou 
fur l’équateur même, ainiî qu’on le vers 
cy-après. 

Des Climats, 

O N appelle Climats , une bande fur la 
terre en forme de zone, parallèle à 
l’équateur OE. comrre feroic par exemple 
l’efpace compris entre les deux parallèles 
VT. AD. Fig. 61, pl. XXXII j ainfî il y a 
plufieurs climats dans la largeur de chaque 
zone. 

' La largeur de chacun climat eft réglée par 
raugmentation ou plus grand jour d’Eté,; 
d’une demi-heure audeims de i z heures , 
c’eft-à-dire, que le plus grand jour d’Eté, 
eft plus grand d’une demi heure à la fin 
d’un climat, qu’à fon commencement. 

Le premier climat' commence à l’équar- 
teur , & tous les autres s’entre-fuccedent 
jufqu’à chacun des deux pôles , deforte 
que le jour ayant i 2 heures fous l’équa- 
teur , le grand jour d’Eté aura donc à 
la fin de chaque climat 1 1 heures -i , à la 
fin du fécond climat ij heures , à la fin du 
troifilme 1 3 heures ~ , à la fin quatrie'me^ 
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1 4 heures , à la fin du fixte'me 1 5 heures ^ 
à la fin du huitième i 6 heures ; & ainfi de 
fuite en augmentant d’une heure par deux 
climats , &: parceque le grand jour d’Eté 
eft de 24 heures fous l’équateur, les iz 
heures valent 14 climats , cefl-à-dire , ejue 
le vingt-quatrie'me climat finit fous le cercle 
folâtre y tant du cote' du Nord, que du côte' du 
Sud. 

L’on compte encore ftx autres climats , de- 
puis chacun cercle polaire , jufqu’à cha- 
cun des pôles j le premier y finit par la lati- 
titude ou le jour eft d’un mois ; le fécond , 
finit oi\ le jour a 1 mois j letroifieme , finit 
où le jour a 3 mois j le quatrième , où il y a 
4 mois ; le cinquième , oïl il y a j mois ; & 
enfin le fixiéme d>c dernier finit fous le pôle 
où le jour a 6 mois ; & ainfi il y a cli- 
mats dans la partie du Nord ONE. & au- 
tant dans la partie du Sud OSE. depuis l’é- 
quateur , jufqu’à chacun des pôles ; de 
forte que toute la Jurface de la terre efi corn- 
frife en 60 climats. 

Il fuit de tout cela que connoiffant le 
nombre des climats , auquel eft fitué un 
lieu, on connoît aufll la longueur du plus 
grand jour de ce lieu en Eté , en augmen- 
tant I 2 heures d’une demi heure pour cha- 
que climat; & au contraire connoifiànt U 
longueur du plus grand jour d’Eté , l’on 
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connoît par qiÉl climat on cft , en prenant 
un climat pour chacune demi-heure. 

L’on connoît par la même raifon l’heure 
du lever & du coucher du foleil au plus 
grand jour d’Eié par chacun climat , parce* i 
que le foleil fe le ve autant de quart d’heures 
devant fix heures , comme il y a des cli- 
mats , & ces climats étant réduits en de- 
grez , à 3 degrez 45 minutes pour chacun 
quart d’heures ou 15 degrez pour chacune 
heure , eft ce que nous appellerons le com-. 
plcment de l’heure du lever du foleil. 

Prp»leme. 



Rouver la latitude far laquelle finit un 
climat. 


Faites cette réglé de proportion , com- 
me le finus du complément de l’'heure du 
lever du foleil eft au ftnus total ; ainfi la 
tangente de la plus grande déclinaifon du 
foleil , eft à la tangente du complément 
de la hauteur du pôle ou la latitude de la 
fin du climat , & c’eft de cette maniéré 


qu’on a fait la table ci-après des climats , 
dans laquelle la latitude de chacun climat 
eft marquée vis-à-vis de ce climat* 

Cette propofition fe trouve par la fejôlution du 
triangle fpherique LIG. Fig. 64. pl. XXXIL 
car fi A. l’un des pôles du monde CGD. 
l’équateur N G S, l’fiorifon ALI, le cercle' 
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horaire du lever du foleil dûs fa plus gran- 
de déclinaifoUjle côté GI. du triangle GIL.’ 
efl; connu , étant le complément de l’arc 
femi-noéturne ID. oude l’heure du lever 
du foleil , & le côté Ll. eft auflfî connu,' 
étant la plus grande obliquité, ou la plus 
grande déclinaifon du foleil, on troie^era 
donc par U réglé de trois prop(^ée angle IGL, 
complément de la latitude re/fuifi. 


Table des Latitudes des Climats.' 


climats , latitudes, climats ^ latitudes. 



degrez 

, minutes. 

degrez. 

minutes» 


1 

8 

34 

*5 

59 

59 

2 

i 6 

45 

14 

61 

1 8 

5 


1 1 

M 

61 

M 

4 

3© 

47 

j6 

^5 

2 1 

5 


30 , 

17 

^4 

9 

é 

41 

22 

iS 

^4 

49 

7 

45 

51 

19 

^5 

2 1 

S 

49 

I 

20 

^5 

47 

9 

51 

58 

2 1 

66 

7 

lO 

54 

^9 

22 

66 

20 

1 1 

5<î 

37 

^5 

66 

28 

12 

58 

x 6 

24 

66 

5* 
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;Ç, ^ ^ <1- -è- 

De la latitude des lieux fur la 
Terre, 

L *On appelle la latitude d'an lieu , com- 
me A. fur la terre , ou fur la mer la dif- 
tance AB. depuis l’équateur terreftre* EO. 
jufqu’àce lieu. 6 i.j)l. XXXII, 

Les latitudes font de deux fortes , elles 
font Nord aux lieux qui font dans la partie 
du nord , ou dans l’hemifphere fuperieur , 
comme A. & elles font Sud^ pour les lieux 
qui font dans la partie Mu fud, ou dans 
l hemifphere inférieur, comme F. 

La latitude d'un lieu comme A. fe mcfure 
fur l’arc du méridien terreftre AB. compris 
entre ce lieu & l’équateur terreftre EO. & 
[on complément eft fa diftance AN. jufqu’au 
pôle, ainfî les plus grandes latitudes ne 
peuvent paffer 90 degrez.. 

Tous les lieux qui fint fur un même 

paraUele ont une même latitude , étant éga- 
lement éloignez de l’équateur j ils ontaufli 
par conféquent les jours d’une même lon- 
gueur fur tout ce parallèle , parce qu’ils 
ont la fphete également oblique. 

Enfin la latitude d’une Ville fur la terre 
çft à l’égard de l’équateur terreftre ce que 
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la déclinaifon d’un aftre dans le ciel eft a 
l’équateur celefte. 

La latitude d’un lieu fur la terre eft égale 
en degrez à deux chofes dans le ciel ; ïça- 
yoir à la diftance du zenit de ce lieu ^ juf. 
qu’à l'équateur celefte en C. Fig. 6x.pl. 
XXXII. Ôc à l’élévation du pôle PN. au- 
deftus de l’horifon, 

Ainft celui qui n’auroit point de latitude 
auroit fon zenit dans l’équateur, & les 
deux pôles dans l’horifon', mais celui qui 
feroit en A. éloigné de l’équateur terreftre 
BD. par exemple de 50 degrez fon zenit 
Z. feroit aùffi éloigné de pareil nombre de 
degrez du point C, dans l’équateur celefte, 
3c en même temps fon horifon SN. feroit 
autant abaifte au-deftbus du pôle, depuis? 
jufqu’ en N. ce qui donne les moyens fui- 
vants, 

La raifon de l’égalité de fes trois chofes 
eft évidente ; car puifque notre zenit eft 
un point du ciel qui répond fur notre tête , 
lequel eft toujours éloigné de 50 degrez 
de l’horifon rationel, à mefurc que nous 
changeons de lieu fur la terre, notre zenit 
3c notre horifon rationel changent égale- 
ment de degrez dans le ciel. 

Pour trouver U latitude d’un lieu fur la terre ^ 
il fuffit donc de trouver la diftance de fon 
;zenit jufqu’à l’équateur, ou bien l’éléva- 
tion 
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tion du pôle au-defîus de fon horifon , ce 
qui fe trouve parle moyen des hauteurs des 
aftres , ou de leurs compléments , & parle 
moyen des déclinaifons de ces aftres, & de 
leurs compléments. 

P RO BLEME, 

P Our trouver la latitude d'un lieu par la d‘p> 
tance de fon z.enit Z. jufjuà l'e'cjuateur A, 
parle moyen des afires lorfcju'ils pajjent au mé- 
ridien. Fig. 6\. fl. X XX 1 1. 

Premier d a s. 

L Orfqiiel’aftre C. eft entre le zenit Z; 

& l’équateur A. Parbaleftrille ou autre 
inftrument donne la diftance de l’aftre C» 
au zenit Z, qui cft le complément de la 
hauteur , mais c’eft trop peu , il faut y 
ajouter la déclinaifon de l'aftre qui eft 
diftance CA. jufqu’à l’équateur, ces deux 
chofes CZ.CA.fontenfemble ZA. diftance 
du zenit à l’équateur qui eft la latitude, 

"Exemple. 

S I on trouve le foleil C. lorfqu’ij eft au 
méridien A. 30 degrez éloigné du ze- 
nit Z. 8c qu’on trouve ce jolir-là fa décli- 
naifon de 15 degrez pour CA. les deux en- 
femble font 45 degrez pour ZA. ou pour 
la latitude. 

Pm, II* i 


r 
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L’on connoîcra donc que le foleil C. fe- 
ra encre le zenit Z. & l’équateur A. en ce 
que la déclinaifon du foleiï fera du même 
côté que la latitude, & que la déclinaifon 
fera la moindre, ce qui arrive depuis l’é- 
quinoxe du Printems ju/qu’à celui de l’Au- 
tomne, qu’on foie dans la partie du Nord^ 
ou dans la partie du Sud. 

* Secomb Cas. 

L Orfque l’équateur A. eft entre l’aftre 
D,& le zenit Z. il faut de la diftance 
de l’aftre au zenit DZ. en retrancher la dé- 
clinaifon DA. le refte AZ. fera la latitude 
requife. pl. XXXII. 

Exemple. 

L a diftance DZ. étant trouvée de (o 
degrez,& la déclinaifon lo degrez pour 
DA. ces lo degrez étant retranchez de 50 
il reftera 40 degrez pour la latitude. 

Ce fécond cas arrive depuis l’équinoxe 
d’Automne, jufqu’à celui du Printems, lorf- 
que le foleil & la latitude font de differente 
dénomination. 

T R. O ï s I e’ M E C A s. 

L Orfque le zenitZ.cft entre l’équateur A. 

& l’aftre E, il faut de la déclinaifon de 
l’aftfç AE. en retrancher fa diftance EZ, au 



■ 
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zenit , il reftera la diftance Z A. pour la la- 
titude requife. 

Ce troifiéme cas arrive , lorfque la décli- 
naifon du foleil eft de même côté que la la- 
titude , & que la déclinaifon eft la plus 
grande. 

Exemple. 

S Uppofez que le 21 de Juin l*on trouve 
le foleil E. éloigné de 10 degrez du ze- 
îiit Z. dans la partie du Nord , & que ce 
jour-là l’on trouve aufli 23 degrez 29 mi- 
nutes de déclinaifon aufli Nord pour la dif- 
tance E A. defqüels on en fouftrait les 10 
degrez a il reftera 15 degrez 29 minutes 
pour la diftance ZA, ou pour la latitude, 

Q^u atrie’me Cas. 

L Orfqu’un aftre ne fe couche point à 
caufe de l’obliquité de la fpherc, elle- 
fe trouve à deux hauteurs inégales 12 heu- 
res l’une après l’autre , fl l’on s’en veut fer- 
virdans fa plus grande hauteur pour trou- 
ver la diftance du zenit à l’équateur , il ar- 
rivera comme au premier cas ^ ou comme 
au troifléme. 

Mais fl l’aftre eft dans fa moindre hau- 
teur, comme en F. il faut à fa diftance au 
zenit FZ. (qu’on trouve avec les inftru- 
pnents ) y ajouter fa déclinaifon FB. Sc 
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Oter lafommeBZ.de 180 degrez moitié 
du méridien BZA. 6c le refte ZA. fera la 
moindre diftance du zenit à l'équateur, ou 
la latitude requife. 

Exemple. 

> 

S I l’on trouve la diftance d’une étoile F. 

au zenit Z. de 50 degrez, & la décli- 
naifon FB, de 80 degrez , la fomme fera 
X 3 O degrez pour BZ. lefquels étant ôtes 
du demi cercle BZA. 180 degrez , il refteJ* 
ra 50 degrez pour Z A. ou pour la latitude 
demandée, 

C I N I E* M 1 Cas. 

Q Uand,par l’obliquité de la fphere , le 
foleil ne fe couche point , trouver fa 
déclinaifon & fa diftance du zenit à l’équa.. 
leur , égal à la latitude par les deux hau^ 
leurs méridiennes du foleil. 

Il faut prendre la moitié de la fomme des 
deux hauteurs méridiennes du foleil , & on 
' aura fa déclinaifon qu’il faut ajouter à fa 
moindre diftance au zenit , 6c on aura la 
diftance du zenit à l’équateur égale à la la^ 
titude, 

Paoeleme. 

P Our trôuver U latitude par la hautettr tU 
pale PHf 4H’deJfus de '^S.par li ' 
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moyen des étoilles E. & F. font proche dn 
pôle étant à leur hauteur méridienne. Fig. 
pl. XXXII. 

1°. Lorfque l’aftre E. efl: au méridien au- 
dcflus du pôle P. il faut de fa hauteur NE. 
trouvée par les inftruments , ôter EP. com- 
plément de la déclinaifon , & le refte PN, 
Jera la hauteur du pôle , ou la latitude. 

i^.Si l’aftre F. eft au méridien au-deffbus 
du pôle P. il faut à fa hauteur NF. ajouter 
le complément de fa déclinaifon FP. & la 
femme "N P, fera la hauteur du pôle , ou la la^ 
titude. 

3®. Si l’on n’a point de table aftronomi- 
que de la déclinaifon de cet aftre , il faut 
ajouter enfcmble les deux hauteurs méri- 
diennes NE, NF. de ce même aftre , pri- 
fes féparément i x heures l’une après l’au- 
tre , prendre la moitié de la fhmme , on aura 
'^la hauteur du pôle NP. 

Trouver la latitude 4 'ttn lieu Jur les globes , ou 
fur les cartes , tant géographiques ^uhydrogra» 
phiques , il faut conduire le parallèle de ce 
lieu jufqu’au méridien gradué, & le point 
de rencontre montrera les degre’f^ de la latitude 
de ce lieu. 
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'De la longitude des lieux fur la terre, 

^ I 

L a Longitude d'un lieu Jur la terre ou ' 
fur la mer , comme feroic le point A. eft 
fa diftance kZ. Fi^. 6 i.pl. XXXII. 

Elle fe compte d’occident en orient juf- 
<]u’a 560 degrez fur des cercles parallèles à j 
l’équateur, ou fur l’équateur même, ainlî 
l’arc de l’équateur CB. compris entre le pre- 
mier méridien , le méridien du lieu A. marM 
f «<? les degrez. de .ôngitude AZ. de ce lieu. 

Tout ce qu’on a dit de l’afcenfion droite 
d’un aflre dans le ciel, eft la même chofe. 
que la longitude d’une ville fur la terre, 
tous les lieux comme Vi A. B, qui font fous 
tin même méridien , font auftl fur une mê- 
me longitude mefurée par CB. & tous ces ^ 
^ lieux ont midy dans leniême moment, par- | 

ce qu’ils répondent lous le même meri- I 

dien celefte. 

Mais comme ceux qui font plus vers l’o- | 
rient, ont plus de longitudes , ils ont auflî [ 
plûtôt midy, & par conféquent il eft plus j 
lard aux lieux les plus avancez vers l’Eft ! 
ou qui ont plus de longitudes , à fçavoir 
d’une heure par ly degrez, & 4 minutes 
d’heures par chacun degré , ce qui arrive 
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par le mouvement apparent du foleil d’o- 
rient en occident en 14 heures. 

Il eft donc évident que les arcs de tous 
les parallèles, & de l’équateur comme VT, 
AD. BX. compris entré deux méridiens 
VB. TX. contiennent également de degrea 
de longitude. 

Maniéré' de trouver la longitude des 
lieux fur la terre, 

I L faut après avoir prévû le jour & le 
temps que doit arriver quelque pheno- 
jtiene dans le ciel, comme ferait ejueltjue éclipfe 
de Ume^ que deux obfervateurs fe trouvent 
dans ce temps-là dans des lieux propo- 
fez , & que chacun remarque précifémenC 
à quelle heure lui aura apparu l’éclipfe, & 
après s’être communiqué chacun l’heure» 
minute, & fécondé de Ion obfervation , ils 
fçauront par là de combien différent leurs 
longitudes ; car celui qui aura trouvé l’é- 
dipfe plus tard, fera le plus à l’E fl: , c’eft- 
à-dire qu’il aura le plus de longitude , à fça- 
voir 1 5 degrez par chacune heure, & un de- 
gré par 4 minutes d'heure , & une mi- 
nute de degrez par 4 fécondés d’heures, 

Liiij 
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Exemple. 

S I un obfervateur eft au premier metî- 
dien , &: qu’il remarque l’éclipfe à 7 
heures 40 minutes du foir , qu’un autre ob- 
fervateur l’ait obfervé à ii heures jz mi- 
nutes du foir , on trouve 4 heures iz mi- 
nutes de difFérence , qui étant réduites en 
temps , donnent 6} degrez de longitude 
pour le fécond plus que pour le premier, 

, Comme les écliples de lune n’arrivent 
pas fouvent J l’on fait les mêmes obfcrva- 
tions aux moments des émerfions Ôc des 
immerfionsdes fatellites de Jupiter, en a> 
l'heure prédite de ces phénomènes dans la con^ 
noijfance des Temps par AT Ai. de l'Academie 
Jioyale des Sciences , c’eft pourquoi nous 
n’en dirons pas davantage fur cette ma- 
tière. 

T Rouver la longitude d*un lieu fur la terre 
fur un globe J ou fur les cartes géographi- 
ques & hydrophiques. 

Il faut conduire le méridien de ce lieu 
jufqu’à r équateur , ou jufqu’à un parallèle 
gradué où le point de rencontre fe trouvera 
au degré de la longitude de ce lieu. 

Il fuit de làce qu’on a dit au fujet des 
longitudes , que fi l’on faifoic un tour en- 
tier d’occident en orient , on trouveroit un jour 
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Irfr plut que le vray quantîe'me du mois en 
faifant un tour entier d*orient en occident ^ 
on trouverait un jour de moins que le vrai quantie'- 
me du mois^ & ces deux jours contraires 
l*un à l’autre donneroienc deux jours de 
différence. 

Des différences en latitudes ^ 
longitudes, 

^ f 

S I l’on part du point A. d'une lacicudâ 
Nord , pour aller vers l’équateur en B, 
l’on aura diminué en latitude Nord , & la 
différence fera en allant vers le Sud depuis 
A. jufqu’en B. 5i f/. XXXII. 

Mais fi du point A. l’on eft allé, ver^ je 
pôle du Nord en V. l’on a augmenté en là. 
titude Nord , & la différence eft ,'Æncore 
\çrs le Nord depuis A. jufqu’en V. & ainfi 
les différences Nord ou Sud ne donneront 
élu changement que dans la latitude, 
qu’on a dit pour ,1a partie du Nord , fe ào^t 
auflî entendre pour la partie du Sud. . ' 
Que fi l’on partoit du point, A. d’une là- 
titude du Nord , & qu’on avançât vers le 
Sud jufqu’en F. en paflant l’équateur , la 
-.j^mude de rmvécferoit du côté du Sud: 

X- V, 
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Sc foioît mefurée par l’arc BF. & la diffé- 
rence en latitude feroit vers le Sud depuis- 
A. jufqu’en F. qui feroit égale à la fomme 
de ces deux latitudes BA. BF. 

Si du point A, l’on avance vers I’Est en 
D. l’on augmente en longitude, & la diffé- 
rence AD. eft vers l’Esx , mais fi du point 
A. l’on éft allé vers l’OuESTcn Z. l’on a 
diminué en longitude , & la différence AZ. 
cft vers l’OuEST , ôc ainfi les changements 
qui font juftement vers I’Est, ou «vers 
i’OuEST , ne regardent que la longitude ; 
l’on doit toûpurs prendre pour différence 

ibngitüde entre deux lieux celle qui eft 
"ïnoindre que i8b dcgrez. 

Si du point A. l’on avance au point T, 
en allant ejvtre IçNord & l’Eft, l’on aura 
avancé en làfitildc Ôç en longitude , âc ta 
différence en latitude, fera DT. vers le 
Korff& làdiïKience en longitude fera VT. 
^ers l^Hft , & bn aura formé le triangle rec- 
tangle AVT. ADT. 

Connbiffant la latitude & longitude d’un 
lieu il fera facile de le trouver fur les glo- 
t>e s o’u'fur les cartes terreftres, ou de l’y 
placer en cas qu’il n’y fût pas , & compofer 
'ainfi les globes Arles cartes terreftres jil eft 
auGif cile de trouver CCS diftances entre les 
villes fur les globes , en fe fervant des de- • 
<gPcz des grands cercles pour échelle de la. 
lieues, ' 
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ARTICLE III 


De la Planimetriè. 

A PiANiMETME cft unc paftiè 
de la Géométrie Pratique, qui 
nous enfeigne à toifer ou à me- 
furer toutes fortes de fuperficies 
régulières ou irrégulières , reétilignes ou 
curvilignes , c*efi~à~dtrei à comoitre combien 
elles contiennent de petits quarrel d*une mefitre 
connue. 

Pour parvenir aux opérations pratiques 
de la Planimetrie, il eft néceflaire de fça- 
voir auparavant qu’elles font les mefures 
les plus ordinaires dont on a coûtuine de 
fe fer vir , fur-tout dans les travaux du Roy , 
& comment on doit ufer de ces fortes de 
mefures. 

Des Mesub.es. 

P Armi toutes les mefures dont on a cou- 
tume de fe fervir pour niefurer les fu- 
perficies , on a choifi la toife , comme celle 

Lvj 
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qui ctoit la plus commode pour les travaii^- 

du Roy , à laquelle on réduit toutes W 

autres. 

Nous dirons donc icy en paflant que les 
grandes diftanccs fur la terre fe mefurent 
par & qu’en France il y en a de trois 
fortes. ' 

La grande lieuë contient 285 } toifes, 

iamoyenne lieue 24^0 toifes, 

& la petite lieue ijui contient 2000 toifes» 
On mefure auffi des grandes diftances 
par le vaoyQn des pas s fçavoir. 

En pas géométrique contient 5 pieds 
& en pas co m m un contient i p.6 pouces 

On mefure encore en France la plupart 
des terres en arpent. 

L'arpent eft une mefure qui vaut tod- 
jours cent perches, 

La perche eft plus grande ou plus petite 
en difFérens lieux j mais fa plus grande 
longueur n'excede pas 2 ^ pieds , & fa plus 
petite longueur eft ordinairement de 18 
pieds i ainfî lorfqu’on veut mefurer un ar- 
pent de terre avec la perche , il faut lod- 
jours fçavoir de combien de pieds elle eft 
compofée , pour ne point faire d’erreur. 

Ain fi fi on mefure un arpent avec une per- 
che de 18 pieds de longueur, la perche quar- 
lée contiendra 3 14 pieds quarrez,qui feront 
P toifes quarrées , & par conféquent l’at. 
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çênt contiendra 900 toifes de fuperficie. 

Que fi l’on mefure un arpent avec une 
perche de 19 pieds , la fuperficie de la 
perche eft de 361 pieds quarrez , ce qui 
fait 10 toifes & i pied, & par conféquenC 
l’arpent qui doit contenir 100 fois cette 
tnefiire , contiendroit looz toifes ôc 


pieds de fuperficie. 

Il ne fera pas inutile d’ajoûter ici une ta- 
ble du nombre des toifes & des pieds qui 
font contenus dans un arpent , fuivant les 
difFérentes longueurs de la perche en aug- 
mentant de demi pieds, depuis 18 pieds juU 
qu’à i;. 


TABLE. 

P 

Grandeur de la Toifes. t^uarrées & -pieds 
perche en Ion- ^narre's contenus dans l’ar* 

gueur, pem , fuivant les differen- 

tes longueurs de la perche» 

lorpjue la perche 
a I 8 pieds , 

un arpent contient 900 toifes quarrées 
2 l iZ P» ^ 950/. z5 pieds quatrcK» 

a 19 P» looi t. 18 p, 

a ï 9 T 10^6 t. çfp. 

Si 10 P» mit. 4 /?. 

jl iop.i 1167 t. li P» 
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9, XI p. 

iix^ t, 0 pieds quarreii. 

a Z I p. 7 

1284/. ip.- 

9. XX P , 

i^/\/^.t. 16 p. 

9 XX p. \ 

i/\.o6 t, 9 p. 

9 Xip, 

i46’5> t, 16 p. 

a Z 3 /?. 7 

1534?. i;^. 

a 24/^. 

1 ^00 t. 0 p. 

a 24 p. 7 

1600 t, 13 p. 

a 25 p. 

173(5 f. 4 p. 



De la Toife, 


L a Toise fe divife en pieds , pouce/ 
& lignes, 

La totje courante ou en longueur , contient H 
pieds. 

Le pied contient ii pouces de long, ou 
J4.4 lignes. 

Le pouce contient ii lignes. 

Et la ligne contient 11 points. 

Ainfi une toife quarrée contient ^6 pieds 
quarrez. 

Le pied quarre' contient 144 pouces. 
Le pouce quatre' couixçni 144 lignes. 

Et la ligne quarrée contient 144 points. 
L’on dira encore que la toife courante 
étant de 6 pieds , elle contiendra jt poup- 
ées de longueur , ou 864 lignes , ou en^ 
X0368 points. 



la Vlammetrie', 2 5 5' 
L^on poura auffi dire que la toife quar- 
rée contenanc 36 pieds quarrez , contien- 
dra 51S4 pouces qumel(^^ ou 746496 Ugncs 
quarrées J ou enfin 107495424 points, 

R E M A R Q^U E s. 

1®. Y toifes de long , multipliées paf des 
JLj toifes de large , produ./cnt des toifes 
tjuarre'es ; ainfi le quarré ABCD. ayant 6 toi- 
*ies de part & d’autre de fes cotez , contien- 
dra 36 toifes quarrées. Fig. i. pl, XXXIII. 

De ynême les toifes courantes fur des toifes 
de hauteur ^ produifent également des toifes <juar- 
rés : car fi le reftangle ABCD. a 7 toifes de 
long dans fon côté AD. & i toifes de hau- 
teur pour fon côté AB. ce redangle con- 
tiendra i4toifes<^M«>*r/w./^. 2, pl. XXXIII. 

X®. Les toifes de hauteur étant multipliées 
par des pieds courans , produifent des pieds , dont 
3 6 font une toife quarre'e. 

Ainfi le reéïangle ADCB. qui a 6 toifes 
de hauteur AB. fur 5 pieds courans pour 
le petit côté AD. donnera 3 toifes quar- 
lées : car fi l’on multiplie les 6 toifes de 
hauteur AB. qui valent 56 pieds , par les 
6 pieds courans AD. L’on aura 108 pieds 
quarrez, lefquels étant divifez par 36 , 
donneront 3 toifes qnatrées pour la valeur 
de ce redangle. Fig. 5. pl. XXXIII. 

J®. Les toifes de hauteur multipliées par des 
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fùHces courants , produifem des pouces tjuarrez, 
^ont J 184 font une toife quarrée. Fig, 4./?/. 
XXXIII. 

Ainfi le reftangle ABCD, dont l*uti des 
cotez BC, feroit de 6 toiles de hauteur , 
fur 6 pouces courans pour le petit côté 
BA. contiendroit pouces quarrez , qui 
ne fetoicnt à peu près que la neuvième par- 
tie d’une toife quarrée , ainfi de tous autres 
exemples. % 

4°. Les toifes y pieds , pouces & lignes de h au- 
teur y multipliées par des toifes , pteds*^, pouces 
& lignes courans , produifent des toifes quar. 
rees , des pieds , des pouces & des lignes quar». 
ré es pourn’ en faire qu un total, 

Ainfi dans le reélangle AKMG. dont le 
côté AG. contient 5 toifes 5 pieds 3 pouces 
& 6 lignes de longueur, & le côté AK, 
3 toifes 3 pieds , 6 pouces 3 lignes de hau- 
teur , il faut confidérer icy quatre chofes'j 
'Sçavoir. 

1®. Il faut multiplier le côté AB. de 3 
toifes par le côté CB. de trois toifes , & 
l’on aura pour lors la valeur du grand quar- 
ré ABDC. de 9 toifes quarrées. Vig. ^.pl, 
XXXIII. 

Z®. Multipliez enfuite le côté Eq. zi 
pieds de hauteur par BE. j pieds courans, 
& vous aurez 105 pieds quarrez, »«z 
fes II pieds quatre^ pour la valeur du ïe^anrs 

Eq. 
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De plus , multipliez le côté CD, de i8 
pieds par le côté Ch, de 3 pieds, & vous 
aurez 54 pieds quarrez,o»i toife iS pteds 
ijuarrez, pour la valeur du reélangle Cq. ou 
Dh. lefquelles deux femmes étant jointes 
enfemble, donneront pour les deux reélan- 
gles Eq. & Cq. 3 îoi[es 3 1 pieds qmrrez . , qu’il 
faut joindre aux 9. toifes du grand quatre 
ABDC. 

3®. Si l’on multiplie enfuite le côté Eo, 
de 158 pouces de hauteur par les 3 pouces 
courans EF. vous aurez 774 pouces quat- 
re z , e>« 5 pieds 54 pouces quurrez. pour le 
.petit redangle Fo. 

De plus , É l’on multiplie encore le côté 
îo. de t7(j pouces courans , parles G pou- 
ces de hauteur Ih. l’on aura pouces 
quarrez , ou 9 pieds 3Ô pouces ^narrez pouf 
la valeur du petit reÜangle Ho. 

40. Enfin fi l’on multiplie le côté GM.de 
•3099 lignes de hauteur par les G lignes 
courantes FG. on aura 9x97 lignes quar- 
rées , (>4 pouces (juarrem , ^ 81 lignes pour 

la valeur du re^angle des lignes GO. ou MF, 

De plus , fi l’on multiplie le côté KP, de 
3354 lignes courantes par les 3 lignes Kl, 
de hauteur , l'on aura 100^2 lignes quar- 
rées , qui vaudront 68 pouces quarrez & 27 
lii^nes pour la valeur du reÜangle des Itgnes 
KL. ou IL. lefquelles deux fommes donne* 
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rons enfemble 15 z pouces ejuarfez^ & 108 
gnes qu'il faut ajouter à la valeur du grand 
quarré ABDC. 

Or, en ajoutant toutes les fommes ci-de- 
vant ; 

Sç avoir d*me pan 9 toifes, 
plus 3 f. 3 I p. 

plus \^p. ^Qpou. 

plus 1 î 1 poif, 108 

l’on aura pour tôt. i z r. 45 />. ^ 2 pou. 108 Ug» 

ce qui fera la valeur totale du grand rec- 
tangle AKMG. qui vaudra en tout 13 toifes 
10 pteds 78 pouces & loi lignes quarrées. 

Cet exemple peut firvir de réglé pour tout au* 
tre, Pajjons maintenant aux différentes opéra* 
lions que l'on peut faire dans la T*lanimetris 
que nous reduifons à deux Sentons, 

^€¥ 9 ^ 

SECTION PREMIERE. 

De U Planimetrie HeSîiltgne, 

L a PLANlMETRIERECTILIGNE,eflunC 
fcience qui nous apprend à mefurec 
toute forte de fuperfîcies régulières ou ir- 
régulières terminées par des lignes droites. 
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Problèmes. 

I. 

C Omme les triangles font les premiers 
de toutes les figures ; cependant on ne 
fçauroit connoître ou concevoir la manière 
de les mefurer , qu’on ne fçaehe aupara- 
vant mefurer les quarrez ou redangles qui 
font toujours doubles des triangles de me ^ 
me bafe & de même hauteur. 

Car fi le triangle kT>C.Fig. i, pi. XXXIII, 
à la même bafe AD. & la même hauteur 
DC. que le quarré ABCD. il n’aura par 
conféquent que la moitié de fa valeur 
parce que ce quarré étant divifé eii deux 
triangles égaux , par la diagonale AC. qui 
eft rhypocenufe de ces deux triangles ABC, 
ADC. il s’enfuivra que ce quarré conte- 
nant pieds, chacun de ces triangles , 
comme A DG. n’en contiendra que 18 , donc 
il cfl; néceflaire de connoître la valeur des 
quarrez , avant de pouvoir mefurer les 
triangles. 

C’eft pourquoi dans quelque quarré ou 
reélangle que ce foit , fi l’on multiplie urx 
de fes cotez A B. par un autre de fes cotez 
AD. le pyodtiit donnera la fi^perficte de ce quar- 
te' ou reHangte , ainfi qu’on le voit dans cec 
exemple & dans les (uivants. 


t 
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'Ainfî en multipliant la diagonale BD. 
de \6 toifes par la moitijé de la diagonale 
AC. de li , c’cft- à-dire 1 6 par 6 ,ou iz pat 
8 , vous aurez, également 96 toijes quarre'es 
four la fuperficie du rhomhe 

IV. 

P our mefurer tous triangles reUilignes. Fig, 
9. /^/. XXXIII. ' 

Il faut multiplier toute leur bafe par la 
moitié de leur hauteur , ou toute leur hau- 
teur par la moitié de leur bafe , comme on 
le von dans les exemples fuivans : car tout 
triangle cft la moitié de fon quarré , de fon 
parallelograme, de fon rhombe ou de fon 
rhomboïde -J de même bafe & de meme 
hauteur. 1 

Or, 1®. Pour avoir la fuperficie du trian- 
gle équilatéral Fr>. 9. p/.-irXJf///. il faut 
multiplier toute la bafe AC. iz pieds par 
la moitié de fa hauteur BE. de 5 pieds , ou 
bien multiplier toute la hauteur BE. de 6 
pieds par la moitié de fa bafe AC, de 6 
pieds , & l’on aura d’une maniéré ou d’autre 
^6 pieds quarrts pour la fuj>erficie de ce tri an- 
: car ce triangle eft égal au reétangle 
BDCE. qui eft au 0 i de 56 pieds quarrez. 
z’’. Pour avoir la fuperficie du triangle ifi- 
■ ceUe ABC. Fig. 10. pi. XXXIII. 

Multipliez tou^efa bafe AC. de 6 pied^ 
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par la moitié de fa hauteur EB. de 4 pieds , 
& vous aurez Z4 pieds quarrez pour lafu- 
perficie du triangle ifocelle ABC. car il eji 
égal avireÜangU BDCE. 

3®, Pour avoir la Juperficie du triangle ohtH» 
[angle ABC. Pig. t.pl. XXXIII. 

Multipliez la moitié de fa hauteur BE, 
de 3 pieds par toute fa bafe AC. de iS 
pieds , ou bien la moitié de la bafe AC, 
de 9 pieds par toute fa hauteur BE. de 6 
pieds , & vous aurellji'une part & d’autre 54 
pieds quarrez, pour la valeur du triangle ohtu- 
fangle : car ce triangle eft la moitié de fon 
ihomboïde ABDC. 

4'’. ^our avoir la Juperficie d’un triangle 
reUangle BAC. Fig. 1 2. pL XXXIII. 

Il faut auflî multiplier toute fa bafe AC, 
de 1 5 pieds par la moitié de fa hauteur AB, 
de 3 pieds , ou bien toute fa' hauteur de 6 
pieds par la moitié de fa bafe 6 pieds 6 
pouces , & vous aurez, d’une part ou d’autre 
45 pieds quarrez. pour la Juperficie de ce triangle 
reBangle, 

V. 

P O wr avoir la Juperficie entière de quelque 
poUgone régulier que ce [oit, Fig* 14. pl> 
XXXIII. 

Il faut réduire ou divifer ce ppligone en 
tout autant de triangles égaux que le poli- 
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gone a de cotez , comme on le voit icy dans le 
pentagone ABCDE. & mefurer feulement un 
de ces triangles CK B. pour en connoître la 
valeur , ce <juifefatt atnfi. 

Multipliez toute la bafe CB.de ce trian- 
gle qui eft icy de 50 toifes par la moitié de. 
la hauteur KE. de 10 toifes , & vous aurez 
pour lors 500 toifes quarrées pour la va- 
leur d’un des triangles CKB. du pentagone 
régulier : Or, fi vous multipliez la valeur 
de ce triangle 500 toifes par le nombre des 
triangles de ce poligone qui eft icy de 5, 
vont avte'X^ a 50 o toiles powr la Jifperficie entierre 
du pentagone propojé. 

Il en fera de même fi vous multipliez 
toute la hauteur KE. de 20 toifes par la 
moitié CB. de la bafe, ou côté de 25 toifes j 
car vous aurez également ^00 toifes quar- 
rées pour la valeur du triangle CKB. la- 
quelle fomme de 500 toifes étant multi- 
plieé par le nombre 5 des triangles du pen- 
tagone, on aura égidemeut 2500 toifes pour la 


JuperJicie entière du pentagone régulier propofe ' ; 
cet exemple peut fervir de réglé pour tout 
autre poligone régulier que ce foit. 


VI. 


P Our avoir la fuperficie d*un triangle ABC, 
dans leejuelon ne peut entrer ni cennottre J a 
ferpendictdaire BE , Fig» pi ^ XXXi tf» 
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Il faut d’abord connoître la valeur de 
fes cotez , comme en ce triangle le côté 
AC. de 15 toifes BC. de ix toifes, & AB. 
de 9 toifes J cela étant connu, 

Prolongez le côté CB. à volonté vers D. 
& du point de l’angle A. abailïez fur ce côté 
prolongé la perpendiculaire AD. mefurez 
cette perpendiculaire qui fe trouvera de 8 
toifes , & la partie DB. du côté prolongé 
de 4 toifes , pour lors vous connoîtrez la 
fuperficie entière du grand triangle rec- 
tangle en multipliant toute la bafe AC, de 
15 toifes par la moitié de fa hauteur AD. 4. 
toifes, ce qui vous donnera éo toifes quarre'es 
pour la valeur du grand triangle ADC, 

Or, n vous retranchez de 60 toifes la 
valeur du petit triangle e;tterieur ACD. qui 
fera de 16 toifes quarrées , /« 4 4 toifes quaf- 
re'es qui referont de cette foufira^ion feront la 
fuperficie du triangle obtufangle propofe\ 

R E M A B. q_u E . 

Ç' Ile triangle étoit équilatéral ou ifocelle , 
O ainfi que le font les deux triangles ABC. 
ABC. figures 9^10. 

Il faudroit fur l’extrcmité C. de l’un de 
leurs angles élever une perpendiculaire 
CD. & fur l’extrémité B. du fommet de 
cet an^e, élever une autre perpendiculaire 
BD. fur la précédente CD. pour lors (î l’on 

niefu^c 
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inefure la perpendiculaire CD. qui fera dans 
le tnangle e'quilateral de 6 pieds & de 8 pieds 
dans le triangle ifocelle y Sg. qu’on multiplie 
leur valeur par la moitié EC. de la bafe de 
ces deux triangles , qui fera icy de pieds 
pour l’un, 6e de 3 pieds pour l’autre. L’on 
aura 3 pieds quarre^pourla valeur du triangU 
équilatéral , & 14 pieds pour, la valeur de l’if a-^ 
celle. 

VIL 


N 


P Our trouver la fuperficie d’un trapeze. FigZ 

i 6 .pl. xxxiir. 

1®. Si le trapeze ABCD. eft recStangleen 
A & B. divifez fon côté oblique CD. en 
' deux également au point G. fur lequel 
point élevez une perpendiculaire EGF. qui 
Fera parallèle & égale à fon côté oppofé 
AB. 6c ayant prolongé le petit côte BC, 
vers E. vous aurez pour lors un reétaiigle 
ABEF. qui feraégal au trapeze, ainfi en 
multipliant le côté BE. prolongé qui eft de 
15 toifes par le côté AB. qui eft .de r o toifes, 
l’on aura 1^0 toifes pour la valeur de ce reÜan» 
gle , ou pour la fuperficie du trape’fe propofé» 
Fig. XK. , 

Autrem ent. 


P renez la fomme des deux côtez paral- 
lèles AD, BC, qui feront en tout 50 
Fart. II. M 
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loifes , prcnez-en la moitié 15 que vous 

multiplierez pac le côté AB. de 10 toifes, 

& Vous aure^ également 1 5 o loifes ^uarrées 

pour la fuperficie du trape'^ ABCD. 

pl, XXXIII. 

z°. Si le trapèze ABCD. Fig. 16. pU 
XXXIII. n a aucun angle droit, on en trouve- 
ra également fa fuperficie de cette forte, 

Divifez fes deux cotez obliques Arfi. CD.^ 
en deux également aux points 'G. fur lef- 
quels vous éleverez deux perpendiculaires 
KGI. HGE. & ayant prolongé le côté CB. 
vers I, & le même côté BC, vers E. vous 
aurez pour lors un reétangle IKHE. qui 
fera égal au trapeze , donc en mefttrant ce rec- 
tangle e^ui fera de toifes quarrées ^ l'on awr^ 

trouvé la Jîtperficie du trapeT^e propofé 

Autrement, 

P Renez la fomme des deux côtez paral- 
lèles AD. BG. qui fera de ^6 toifes, 
prenez-en la moitié iS , que vous multiplie- 
rez par 8 toifes , valeur de la hauteur IK, 
du trapeze , & vous aurez également 144 
toifes ^narrées pour fa Juperf de. 

y 1 1 1 . 

P our trouver la fuperficie d'un trapezoîdc 
ABCD. 17 XXXIV. 

Tirez 1 ^ lignç AC, laquelle divifera le 
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trapezoïde en deux triangles ABC. ACD. 
dans iefquels abaiflez les deux perpendicu- 
laires BF. CG. que vous mefurerez , Ôc 
ayant connu les perpendiculaires jBF, de 6 
pieds , Ôc CG. de 4 pieds. 

Multipliez la baie AC. de li pieds par 
la moitié de BF. de 5 pieds, & vous aurez 
3 6 pieds quarrez pour la valeur du 
ABC. 

Multipliez enfuite la bafe AD. de 15 
pieds par la moitié de CG.de x pieds, & 
vous aurel^ 3 o pieds quarrez pour la valeur du. 
-, triangle ACD. 

Or, la valeur des deux triangles enfem- 
ble valant 6^ pieds quarrez, donc la valeur 
totale du trapezoïde fera de 66 pieds quarrez* 

3R. E M A R E. 

Il^on ne pouvait point tirer des diagonales i 
ni des perpendiculaires dans le trapel^oide» 
il faudroit enfermer cette figure dans un 
rhomboïde ABED. & ayant tiré la ligne 
CE. l’on aura les deux triangles extérieurs 
que l’on pourra connoître. Ftg. 17 p/. 
XXXIV". 

Ainfi après avoir mefuré la fuperficiedtt 
rhomboïde ABE. comme on l’a enfeigné , 
fi l’on en retranche la valeur des deux pe- 
tits triangles extérieurs BCE. DEC. ce qui 
' refera fera la valeur du trapezosde proposé* 

Mij 
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IX. 

P Our trouver la fiiperficie de e^uel^ue foligottt 
irregdier tel qdil fait , comme icy le pen->- 
tdgane irrégulier AC B H G. Fig. i8. pL 
. XXXIV. 

Tirez les deux diagonales ou bafes AB^ 
BC. lefquelles diviferont ce pentagone ir- 
régulier en trois triangles ACB. ABG^ 
G B H. danslefquels fi Ton tire les trois per- 
pendiculaires CD. GE.HI. & qu’on mefure 
ces trois triangles en particulier pour n’en 
faire qu’un tout , ce total fera la Juperficie du 
premagone irrégulier. 

Car ayant multiplié AB. ir toifes par la 
moitié de DC. -a toifes , vous aurez 14 
toifes quarrées pour la valeur du trian 

De plus , fi Ton multiplie la même bafe 
AB. de la toifes par la moitié de GE. 3 roi- 
fes , vous aurez toifes quarrées pour la 
valeur du fécond triangle ABG. 

Et enfin, fi vous multipliez la bafe CB,' 
de lo toifes par la moitié de HI. de 4 toi- 
fes^ vous aurez 40 toifes quarrées pour la 
valeur dutroifiéme triangle GBH, 

Or , ajoutant enfemble les femmes d.e 
CCS trois triangles 5 
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G’eft-à-dirc , ^4 toijes pour le triartgle A CB,' 

3 6 toifes pour le tnangle A BG. 
40 mfes pour le triangle 

vous aurez, le i o o toifes quarrees pour la va- 
leur entier e du pentagone donné t ainfi de tous 
autres poltgones irréguliers. 

Remarque., 

- d 

Ç* / la figure donnée ou poligone propofé ètoif 
O tout-à-fait irrégulier , on en trouverait fa- 
^ cilement la fuperficie en la maniéré fuivante> 

' Fsg.i9.pl. xxxw. 

Il faut des deux angles les plus éloignez! 
de ce poligone tirer une ligne droite AB, 
fut laquelle vous abaiflerez de tous les an- 
gles de cette figure des perpendiculaires qui 
divifcront la figure donnée en quarrez , en 
triangles , en trapèzes , & en trapezoïdes': 
or, fi l’on mefure chacune de ces figures 
en particulier , pour les additioner toutes 
enfemble , le total donnera la fuperficie r«-; 
tiere du poligone ou figure donnée, pur fi irre- 
guliere (Qu’elle puifie etre •, ce problème efi ajjèz 
clair pourn' avoir pas bejoin d^une plus grande 
explication. 

X.. 

P Our trouver la Juperfîcie d^un parc , d'un 
bois , d’un lac^ ou d'un efiang dans lefjueljf 

Miij 
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on ne peut entrer ^ il faut fe fervir de la methûàe 
fuivante. Eig. 10 11 & ii pL XXXIV, 
Renfermez ces figures irreguIieres dans 
des quarrez ou rectangles ABDC. &: ayant 
connu enfuite le contenu en fuperficie de 
ces (juarrez. ou reSlangles j ( fuivant les réglés 
que nous en avons donné , ) tire? fur cha- 
cun des cotez de ces quarrez bu reCtangles , 
& de tous les angles faillants ou rentrants 
de la figure irreguliere , tout autant de per- 
pendiculaires , lefquelles formeront exté- 
rieurement des triang les , des quarrez , des 
, rectangles , des trapèzes , ou trapezoïdes |j 
lefquelles figures il fera aifé de mefurer i 
parce qu’elles font extérieures au parc, aa 
bois ou au lac, ôcc. or, fi on retranche du 
grand quarré ou reCtanglc ABDC. la fu- 
perficie de toutes ces figures irrégulières 
extérieures , ce qui refera de cette fouftraüion 
fera fans difficulté le contenu en fuperficie du parc^ 
du bois , du lac ou efiang propofez. ; ce problè- 
me efl trop clair pour avoir bejôin aujfi d*unc, 
plus grande explication. 



i ' 90. \ 
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De ta Planimetrie eurviliÿ^e oh 

L a PiANiMETRiE (HtvtUgne m 

%»ff , eft une fciencequi nous cnfcigne 
à mcfurer ou à connoître toute forte de 
fuperficies terminées par des lignes cour- 
bes ou circulaires , ou par des lignes droit 
tes Sc courbes^ 

P ». O B t B à* 1 Ï4. 




P Oitr tmmr la fttpeffieii d'm «mU, Fi^:, 
23. pl. XXXIV ^ 

Pour pouvoir connoître la fuperficied^uni 
cercle, il faut connoître auparavant la va-; 
leur de fon diamètre , & celle de fa cir<« 
conférence , ainfi que nous l’avons déjà faîç 
voir dans les principes, généraux des fuper-; , 
■ £cies. Partie /, page 315, &c,. 

1’** Ces deux chofes étant connues , muU 
tlplie:& le nombre 44 coifes , moitié de 
Fm. Xh 
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circonférerice du cercle BDC. par toifes 
tnoitié du diamètre » ou fon rayon AB. ^ 
le produit 6t6 toifes fera U ftperficie du cerclé 
prapofe, 

1°, Ou bien multiplies: tôute la circon- ' 
férence du cercle 88 toifes , par le quart dé 
fon diamètre 7 toifes , ou la moitié de fon 
rayon CF. & vous aurez egalement 616 toifes 
pour U fuperfeie du cercle proposé, 

3°. Ou bien multipliez tout le diamètre 
BC. de z8 toifes par le quart de fa circon- 
férence CD. de a Z toifes , & vous aurez pa~ 
reniement les 6\6 toifes pour la ftperficie du 
9crcU, 

R E m: A ’k 

P Our mefurer la ftperficie d'un cercle dotti 
on ne connottroit epue la circonférence ^com-i 
me celle d'un baffin plein d'eau ou d'une tour ^ 
même figure, . 

Il faudroit d’abord par tine réglé de troi% 
dire comme ai eft à 7 ; ainlî 88 toifes cir- 
conférence du baflînou de la tour , fera à 
fon diamètre, quieft le quatrième terme 
inconnu de cette proportion , & pour lors 
la réglé étant faite , fon aura xx toifes pour 
le diamètre du cercle ou de la tour, ^ 

Pout lors le diamètre étant connu , dé 
même que là circonférence du cercle ou de 
la tour , on en trouvera fa ftperficie ^ ainji 
^u'onvieht de le dire^ 


Diyiîi^ 
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Autrement, 

O J<! mmera. aujfi la fuperficie dn cercÎA 
donné en faifant l’analogie juivante. 
Comme 14 eft au nombre 11 , ainfi lei* 
quarré du diamètre de ce cercle , qui efl: 
de 78 4 toifes , fera à fa fuperficie incon- 
nue. 

Pour lors la repie de trois étant faite à 
l’ordinaire , on trouvera également 6 i 6 tcijes 
valeur de la Superficie du cerclé . 


P Our trouver la fuperficie de la moitié d*un 
cercle dont l’on connott le dtametre , comme 
ici'de ai toifes, & la demie circonférence de 44 
totfies. Fig. -> pl. XXXIV". ■ ^ 

Il faut multiplier la moitié de cette de- 
mie circonférence de Z Z toifes, par la moi- 
tié de fon diamètre 11 toifes, & vous aurez 
241 toifes pour la fuperficie du demi cercle pro^ 
pofe. 

Car fi l'on multiplioit toute cette demie 
circonférence de 44 par tout Je diamètre 
\ 21 toifes , l’on auron toifes pourUfuper- 

' ficie du cercle entier, 

s' 


^narrées pour 
propofé. 


My 


Digitized by Google 



;Î 74 fDelaTîammetriei 

• III 

P Our trouver la Juperficie d*u?i quart de cera 
de ABC. ïig. 15. pi. XXX IK ' 

Multipliez la moitié de fa circonférencflç 
BC. de 11 toifes par fon rayon AB. ou ACa 
àe y vous aurez 77 toifis de fuperfieie pour 
le quart de cerde propofe', ^ 

Car fi l’on mulciplioitle rayon AC. de 7 
toifes par tout Tare BC, de zi toifes. Ton 
> auroit la fuperfieie entière du demi cerde 
154 toifes. 

Et fi Ton multiplioit le rayon AC. de 7 
toifes par la demi circonférence du cercle 
■ '44. toifes , l’on auroit 308 toifes pour \^ 

• valeur du cercle entier , dont la quatrième 
partie y y toifes eft la valeur du quart de cercle 
propose'. 

IV. 

P Our trouver la fuperfieie d*un feBeur de cer» 
de ADC. Fig. t 6 .pl. XXXr. 

On fe fert de la même méthode que cel- 
le du quart de cercle j ainfi en multipliant 
le rayon AD. de 8 toifes par la moitié de 
' Tare DC. de ? toifes , l'on aura 24 toifes pour 
la fiperfide du feBeur propofé. 

Car fi ce feéleur étoit par exemple la • 
imoitié du quart de cercle ABD. en mulii, 
pliant AD. 8 toifes par la moitié 6 toifes dq 
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Tare entier DB. l’on auroic 4S toHes pour 
la fu perfide du quart de cercle ; donc en en 
retranchant la moitié 24 toiles , l’on aura celle 
du Jeteur propose, 

m V. 

P Ouf trouver la fuperficie d*un cercle oh il 
mamfueroitun feüeur. Fig. xy.pl.XX Xf^, 
Supofez le cercle DEC. où il manque le 
fe£teur DAC. il faut confidérer le cercle 
comme s'il croit entier , & en ayant trou- 
vé toute la fuperficie de 191 toifes , retran- 
chez-en la valeur du fedbeur qui fera ici 
de 52 toifes ,& les 160 toifes ejui refteront » 
feront la Superficie du cercle propofe , ou il math^ 
i^ue le ftUeur D AC. 

VI. 

P Our trouver la fuperficie d’un fegment de cera 
cle, comme ABC. Fig. 18. pl. XXXF". 

Il faut multiplier la moitié de fa corde 
'AC. qui eft de 4 toifes , jointe aux deux 
tiers de la hauteur ou flèche DB. de 2 toi- 
fes , ce ejui fera 6 toifes , par toute la hauteur 
de la flèche BD. de 5 toifes , & l’on aura 
18 toifes pour la fuperficie du fegment donné 
ABC. 

Autrement. 



Aires de ce fegment ABC. un feébeur 
de cercle ABCK. & après avoir trouvé 

Mv) 


i 
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ia fuperfîcie de ce fc 6 leur,en la maniéré" 
aifée que nous en avons donné , retran- 
chez-en la valeur du petit reétangle ACK. 
qu’il efl: auffi aifé de connoîcre ce qui 
rejlera de cette fouJlraUien j Jera la fi^pterficie du 
fegment profofé. 

I. R E M A R Q^U E, 

S lie fegment du cercle e'toit plus graftd que It 
demi cercle 3 comme ACB. Figure jS. pi,. 

On en trouveroit la fuperficie en ache- 
vant le cercle ADBC. car pouvant pour 
îors connoître la fuperfîcie du cercle entier 
fi I on en retranche la valeur du petit feg- 
ment ADB. c? qui refiera de cette foufiraUion^. 
fera la fuperfîcie du ^ grand fegment propofi: 

r r.' R. E MAR q U E,. 


fi _/f u 4 is fil la portion du cercle dont on 
X y -L veut trouver la fuperficie , n’efil ni feg- 
wem 3 ni feüeur d'un cercle 3 mais bien une '^one. 


vu demie zone ABCD. x^,pl, XXX 
On en trouvera la fuperficie ,fidu point 
E. comme centre on achevé le demi cercle 


DAFBC. & fi qu’enfuite ayant trouvé la 
fu perficic cnciere de ce demi cercle , on en 
retranche la valeur'du fegment AFB. ce qui 
fefitera de cette foufira^n fera la fiperfiçie 
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%a zjone OH portion de cercle propof/e ABCD. 

VII. 

P Oar trouver la ftperfeie d’une portion 
cercle , <^u’ on appelle Ime ou lumlle^ 

Fig, io.pl. XX XF. 

Il faut tirer la corde AC. & vous aurez 
pour lors un demi cercle ABCE. meiurez 
enfüite ce demi cercle , & en ayant trouvé 
la valeur , retranchez-en celle du fegment 
A DCE. i ainfî que nous l’avons enfeigné ) 
^ rr <jui reflera fera la fuperjïcie de la lune oh 
lunuLle ABCD, 

Remarq^ue. 

P Our trouver la fuperficie du fegment. ADCE, 
il faut chercher un point tel queP. qui 
foit le centre de l’arc ADC. & ayant tiré 
pour lors les deux rayons AF. CF. on aura 
un feéteur ADCF. dont on trouvera facile- 
ment la fuperficie : or, fi de cette fuperficie 
on en retranche la valeur du triangle ACF, 
ce ^ui reflera de cette operation fera la Jùperfp- 
'de du petit fegment ADCE. qui compofe 
avec la lunullé ABCD. le demi cercle 
ABCE. 

Vin. 

P Our trouver la fuperficie d’une lune plût 
qu*d demi pleine ABCD. commeonlevott - 
fnlafig.iupl.XXXr. 


\ ■ 
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'Il fautconfidérer cette portion de cercle 
comme une portion du cercle entier ADCF, 
pour lors ayant trouvé la fuperficie du cer- 
cle entier , retranchez-en la valeur de la 
lunulle A FC B. & ce qui refiera , fera la fit- 
■perfide de la lune , plus que demie pleine , ou 
d’une portion de cercle plus grande qu’un demi 
cercle ABCD. on pour a ainfi mefurer la fitper-, 
ficie du cercle ABC DE. Fig. ^i.pl.XXXVm 

IX. 

P Oht trouver la fuperficie d’une figure mixtt^ 
ligne , comme celle de lafig. \i,pl. XXXf^. 
Il faut mefurer en particulier les trois 
fegmens du cercle ABC. CDE. EFA. & le 
triangle ACE. pour les aditionner enfem- 
ble , leur total fera pour lors la fuperficie de 
la figure propofe'e AhCDEV , ' 

R E M A R CL.U E. 

L Orfque la figure mixtiligne efi tout~k-fait 
irre'guliere^ ctf/wwf ABCDEFGH. Ftg. 35, 
pl. XXXV. on en trouvera la fuperficie en la 
manière fuivante. 

Tirez les cordes AC. CE. EG. GA. & 
vous aurez pour lors un trapezoïde ACEG, 
qui fera corapofé de la figure donnée , de 
quatre fegments de cercle AHG. GFE, 
£DC. CBA. 

^ Or , fi après avoir trouvé la fuperficie duc 
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trapèze ACEG. ainfi qu'on Ta enfcigné » 
on en retranche la valeur des quatre feg- 
rnents ; ce qui refiera fiera le contem en fiuper- 
fiieie de la figure irreguUere mixtiligne donnée , 
ôc ainfi de tous les autres. 

X. 


P Our trouver la fiupérfîcie d'une avale geome* 
trique , ou elipfie communément appellée 
ovale du J ardinier, comme AD BC. Fig. 5 6 pl» 
XXXV. 

Il faut multiplier le grand diamètre AB, 
de I Z toifes par le petit diamètre CD. de 10 
toifes , & l’on aura le nombre izo , dont il 
faudra tirer la racine quarrée qui fera d’en- 
viron Il toifes pieds, fi l'on fuppofe 
pour lors que cette racine quarrée foit le 
diamètre d’un cercle , & qu’on en trouve 
la fuperficie en la maniéré précédente, ]e 
dis que la fiuperficie de ce cercle fiera égale À 
celle de £ ovale pfopofiée. 


Autrement. 


M ultipliez Id^ deux diamètres de To- 
vale l’un par l’autre , & le produit 
iro étant multiplié par le nombre propor- 
tionel II , donnera un fécond produit 1310,' 
lequel il faudra divifer par le fécond nom- 
bre proportionel 14, lequotien 94 toifiee 
fira la fiuperficie de L'ovale j car la fuper- 
' 6cie de l’ovale eft au reélangle du produit 


îSo' Tiela Tlanimetrie. 

de fes deux diamètres , comme ii. efl: a 14; 

f mifque le cercle du grand diamètre de 
'ovale , efl: auflfi au quarté de fon diamètre, 
comme II efl; à 14. 

Aux B. E M E-N T. 

S oit propofe à mejùrer Vovale ACBD. fup* 
pofe"^ fon grand diamètre A B. de n pieds, 
CD. petit diamètre de j pieds, Fig, pL 
XXXV. 

Si la moitié du petit diamètre qui efl: 
3 -{■ efl multiplié par ii pieds valeur du 
grand diamètre , le produit donnera 3 S 
pieds ■{. 

Et fi ce produit 38 divifé par le pe- 
tit diamètre 7, le quotien donnera 5 , 

lequel étant multiplié pat u grand dia- 
mètre , le produit donnera la vraye^ fuperfioif 
de l'ovale , . 

XI.. 

P Our connoitre l 'a fuperficie d'une ovale en 
forme d'un œuf AFBGDHCE. appeltee 
Vovale du Peintre Fig, ^t,pl- XXXV. 

Il faut tirer les quatrecordes AB.BD.DC. 
CApour lors vous aurez untrapeze ABDC 
&: quatre fegments de cercle AFB. BGD. 
DHG. CEA.' &: ayant mefuré enfuite cha- 
cune de ces figures en particulier , pour 
|i’en faire qu’un total en les addicionnan" 




J. • -V, 


'Tie la TUnimetrîi', igf 
Éhfemble j Ifur total y c'efl-a-dire la fomme du 
trapèze , & des quatre fegmems 3 donneront la 
[uperficie de l* ovale propojee, qui fera de 45 toi» 
/es quarréesy, 

XII* 

P Owtroifuerla fùperficie une figure afpi^ 
raie FGELD. Fig. 2 5. pl. XXX V. 

Il faudroit trouver feulement la fuperj 
ficie du demi cercle EGF. & celle de l’autre 
demi cercle "EUD. parce que les deux enfemhlc 
donneraient la Juperfieie de la figure afpiralepra~ 
fofiec,. 

B. £ M A R. Q^TJr E. 

L JEs figures planes 3 paraboliques eu hyper» 
boliques 3 peuvent être mefitrées , ainfi qu’ott 
fnejùre les ovales par les mêmes principes. 


FIN DU SECOND VOLUME, 
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tieres contenues dans ce fécond 
Volume , à la fin du troifiéms Tome^ 
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